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l/(■xp(ll'i(1n(!('. (1(1 l’(‘ns(ii^'tM'iuiin(. m’a iironvci (|n’on poul situplifii'r 
cncoi'd sill’ plnsiinirs iioitils l’('•(ll(l(^ dn rAitalyso. D’autrd pari, dos 
r('(’.li('r(‘lii'S approlbiidii'S sitr dillV'rdtifds lirandlids des Sdiditdds iiialh('- 
iiiali(|U(‘s m'on(. doitdiiil. ii das n'lsnllals noiivi'aux cl ii de. nouvdllds 
nii'illioddS (|iii (biiriiissdiil, la sdliilioii d’nii {'rand noinlird da (nuislions 
(livcrsds. Di'ijii ((iidl(|nds-nii(‘s dn (‘.(*s iiK'llmdds sd (rniivdiil in(li(|[i('!ds 
dans (Ids Nnlds (|iid rdiiCdniid Id lUillvlin (/n Srirmrx , rl pn'isotildds 
avdd plus il’i'ilcndiid dans Ins dnnx iMiMiidirds lithof'rapliiiis imi iH.'h 
('I, iM.’ki. Kii adcndaut i|iid jd piiissc. doiindr ii dds iiiatii'ri'S da pins 
aiitpids di’ividdppi'iiidiils par la piildidalioii (Id 'rrail(''s spiidiaiix, on la 
ri'prisi' (Ids /'’.i.vvv.vm' </<’ ii/tdiu'/nafit/iirs, j*ai pcnsi! ([ii’iiiid si'irld d’ar- 
(tdlds d(*slim'‘s a oH'rir Id ri’snmi'i das Uuiorids l(‘S pins im|i()rlanl(is d(' 
I’Analysa, soil aiidiannas, soilnouvnllas, parliduliiirami'nldas tlii'orias 
(jii’anihrassa I'Analysii al{i[biiri(|nd d(. dos miHliodds (|iii (mi randani, 
r(>xp()silion pins iaaild, pourrait inli'irassar las {![(i(inid(,rds al aaiix ((iii 
s’adonnanl, a la anllnra das SaiaiKjas. Tcl ast lo but (lua jd nia jiroposo 
dans la pri'isant Oiivraf^a, (|ui parailra par aaliiars a das (''pinpids pins 
on inoins rapproalnb’S I(‘s unas das autras, suivant la plus an iiioins 
(id lamps ([ua las airaoustancas nia parinattront d’y aousa(!r('r. 


(VCuvres dc C. — S. II, t. X. 
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Ulis UM]-:S A N ALYTIO UliS. 


I . Snr frs nmnhrcs /inures. 

Dijsiffnons ])ai* (m)„ l4' noiulti-c tios produils (jii’nii pcnl, rorii)(!i* 
nt li'Uros «, h, c, . . . (;()iiil>iii(i(‘s n ik «. Parnii cos ])i'o(luits, lo iionil)r(‘ 
dk' ('.(MIX qiii ronlVriiKM’onL la lattn* a sk'ra (Wuliuntni'iiL 

(/» -- 

('I !(‘ lie ('(MIX ([kii t’lMiCiM'iiK'.ronl simiIcokmiI 1('s m — i anli'os 

led res h, t\ ... s(M'a 

(w- i)«. 

On aiii'a iloiii' 

(') (»0<i (/« — i)«. i- 

l)n plus, si Ton Idnne, ; i'* les peoduiLs (pii ronrennent la leKi'ii a el 
(lend 1(' niinihre. es(, (w — it" les prodnils ([ni riMilenue.nt la 
lellre h el. ilonL le noiiihre os( ene.ore (/« — .... on obliiMidva 
eii liml. 

prodiiils. Mais, on opi’M'atd. (.l(k iiotLo inauieia', on oliliondra /i Ibis 
elia<nie pi'odtiil.; (;ai', si a - ‘1, par exoinph!, 1(^ pvodnil, ahr aora eoiii- 
pris, (it pariui oeiix i[ui renlbejiitMil la lidlrii a, (d parmi (mmix (iiii ren- 
lin'iniMil la lollre^i, n( parmi luuixqni eonrermeid la li!(,(,r(5 r, Doae. 

(s) {fn),r- — i)„. 

Observoiis e.iilln (|ii*mi aura dvidmiinienl 

<;i) (w), 

% 

nl ([IMS a (iliiuiiie prodiiil (aniii! avec ri inllrcs prisiks dans la siiile a, 
h, «, .... e.orrospond iiii siui! prodniL fornu'i avoe, les in — n lidXres 
resUinl.e.s; d’ou il suit qn’on (ronvora ^(nioralomonl 

C^i) (»0/i -•( «')/«-«• 

Si au nonihro m, qui dolL loiijours clro 6gal on suporiour li n, on 



lU^iSllMliS ANALYTIQUES. 

uKl’iluK* Slll'(’('.SsiV(‘IIM‘llt l(’S V!ll<Ull'S 

n, II I- 1, II 1- •!, .... 

r(‘X|in'ssioii (///)„ ('nj'cndi’nni la suita (l(w nomhrc.s 

(/')» I. (« 1 l)n (« 1- 0, « -I- I, («-1-'0h> 

(|ii’(ni a|)p(illti las ii(nnltnis//),‘7//n' da I’ardri' ii. (laux dii jirainiar ordra 
saroiil, (ill varlti d(' la Ibnimla (3), las iiaiidiras /ici/f/re/.v 

I, /(. ...i 

(‘I piiiiiii'alaiiiaiif aaiix dii |)i'aiuiar, dii s(>aond, dii Icoisiaina ordra, ala. 
aoiii|iosaroiil la saaoiida, la (roisiaina, la (|iia(riania, ... ligna hori- 


/oiilala dll lrianp;Ia ariliiin('ilii|na da Ibisaal, savoir 


N 1 » 1 1 ^ ♦ 

1. ('0,. 

1, 

(''Do 

1 f 

(.'Dm 


I, 

(7)m 

1 . 

(»)m 

'» ('Oai 

(4)0 

(•'•)a. 

)lll 

( 7 ) 1 . 

(H)o 

^ » 

(4)i.. 

(.''Do 


( 7)0 

(«)o 


1 » 



(7)m 

(«)m 



>, 


( 7 ) 0 . 

(«)«. 




It 

(7)«, 

(«)o 





1 . 

(«)). 

t 

Oil 





1 » 

1 1 1 » 1 » ^ ♦ 

1 1 

1 > 

4. 

>h 

(o 

I , 

7 . 

1 t 

H. 

1, 3, 

<», 

It), 


•■'I, 

«8, 

* » 

4. 

It), 

*M)t 

35, 

5(5, 



Cu 

in, 

3.5. 

70 . 



• » 

ih 

ai, 

50, 




It 

7 . 

fl8, 





I. 

K. 


I, 


Dans aa, 'ralilaau, las Icriuas do la promibra siiila soul tons aguiix ii 
riiiiila. Da plus, Its proiuiar Uiriua da (dia([UO noiivolla suite, bciui- 
valent lui-mi'ma a rimilo, osl avaiico d’uti rang vers la droit(! par 



li in'iSUMliS ANALYTIQUliS. 

i'!i])l)()rl an ])ronii<n’ ilo la siiiln |HT.C('Ml(>n(.((; ol (ilnuiiic iion- 

voan (('rnu> (I’uno suito ((n(‘l(;»n(ni(<, (>s(, on vorlii (hi la (ornintii (i), 
la K(Miimo (jn’on ohUonI, lorsiju’nn ajoiilo an (ornut |)r('i(i('Mloii(, do la 
nn'iino siiilo lo noinhro ([iii so (.roiivo inniu'tdialiMiuiiil an -dossils. II 
on ri'ssnUo (|no lo /d'""’ (ornio do la snilo dos iinndiri's (igunis di> 
I'oi’di’o w -I- r osl, la soininodos n proniiors iinnihros ri{j;nri!s (!(» 
I’ordi'o m. On a dono 


(f)) I l-(w-l-i),„ !’(«( I ... I (w !•/( i)/« («' -I- /0»H i. 

All roslis la I'm’iniilo (.'>) jtiiuL I'lln* diMlnilo iinmi'idialonKinl do la ('nr 
iiinli* (i). 

Do la (nrmnlo (‘Jt) on tiro snoo.ossivoni(!nt 



('»)« 1 

m ‘ 

n 


■ 3)« at 

Ol. 

par siiito, 




(«) 

, , nt III - 1 m — a 

('ll),,--- r - 

ni 

(11 

1) 

n // — c 

ft 

(n - 

•') 


on 


/„.x «'(«' • 0. • •(/» -- « -i- 0 

' I.S.../, 


Oola [los/i, la fnniiulo (.'>) donnora 

. . {«» -I- i)(M( - i-s) 

'1 («i -i- i)-i -- -h, . . 

I . 

n(n ■\-x).,.{n-\-m — x) n{ti | 


(8) 


I , it , . . 


I . it ... ( m -1- I ) 


Aitisi, on parlioiilicr, 


(0) i + n |.« i'O'-' 


( 10 ) 


ia a. 3 ’ 


3.3 a. 3./! ' ■’ 



UKrtllMliS ANALYTlOnKS. 1;) 

Kii vc-i’lti do (;)), los sonimos dos n proinioi's tonnes dcs 

in’Offrossions ai’i(lini(!li<|iios 

o, I , u, 3 , . • . * ( // - - I )> 

It, <t !•/;, <t -\ 'xh, 1 (h— i)A 

siu’oul. l•os|)oclivonlolU 

(I'O (I I I -h ■>. i . . , 1 (/i -- 1 ) 

i'X 

(i;i) nn I 1 1 I 'M . .. 1 (« 1)1/^ mt | ^ ■ „ 

f 

Lo S('c,i)iid intniiliro do la roniuilo, (i o.) an (.I'l) <'s(, lo prodnit d(! n par 
la <loiiii-S(itiinio dii prornior ol, dii d('l■niol’ ((n*nio do. la progression ((ik' 
I'on c.onsidoro. 

Si I’on iiidiqno la somiiKi dos n proiniors loniioa d’uno snilo [lar la 
h'tlro S plao.oo. dovani, lo (.(irmo, los oqiiatioiis (q), (lo), (ii^ 

»{» I 0 

> 

/)(« I 0{» I '0 
n{n I- 1 ) (/f !-‘0 (/( -I 3) 


polirroiil s’ooriro o.oinino il suit 
/ 


(I'i) 


S 


S(«) 

u{n I i) 

« 


n{ii I I ) ( « ho) 
0.3 


(/( — i) 
a -I- - h 


«'l I’oii on o.onoliira 


(1.^) 


S(/0=--- 
Hl/<(n ■ 
S| /i(/f I- 1)(« -1 ■ 01 ". 


n{tt 1 • I ) 

) 

'X 

n{n I t)(/t-!-o) 

3 

/<(« 1- 1) (h l- ■?) (/I -I- 


;o 


Si dea boulcU do moinc dianiblro sonl dislribuos, dans plusiours 



('• IlIvSliMKS ANAI,\ TIOI r.S. 

(’(uii'Ik'n sii|h‘I'|hisi''I‘s, (I(> ii li;'iin'r inii’ [in I' luimli' I i'Mii;'iil;tii < 

(’I (Ians (^lia(|iit> ('isik’Ik* siir |ilii‘>i(‘iii’s lili' * |iai'.illch' < , di* iiiaiiiri i' 
li;'tii'('r III) (I'iaiij^c i''(|nilali’'ral , Ic itdiiilti’i* i(i‘s i'fiiii|ii t'< ilai 

mil' I'oiiclic (i‘iaiif(iilain\ on ilaiis la iiMainidi*, m‘ tiDiiM-i.i lll■ll■rlllll 
|iai‘ la loi’innlc ( i)) on ( i o ), (>l sina ic (jn'iiii nonitnt* im inKiiliri' ln,h 
f’li/furr on ID) noiiilti'i' /M7(/W(/(//. Done ti"« noinlni". Ii i.iiijMil.itrt' . 
tiyi’amiiliiii\ so niiiroiidi'iil avoc li». noiiilm". lii'iii'c'. dii .l•l•n^^d ol i 
Iriiisii'iiii' oi'ili’o. 


^11. Ihrrlti/tfirwrfi/ ifii ptiuliiil i/c /i/i/\ii‘in\ ». mt </ nin put 

StHli’l' t'lllU'IV t'f JlltSIdVl' ill' / lilt tl t llllt III,!'; {/n nil till' lit' / I limit \ 
li‘s ininihirs inriiiii'is. 

r.onsi(li‘i*oiis /// liiiioincs ddri'i'nils do la Idi iui' 


v ^ r ‘ /i, I 


I'lii li's iiMdfiidiiDil run |iiii' ranlio, nii anra 

\ (•' I ")( '• i /')(,»• . I ). . . 

^ I (r/ I I , yiih ... ■ tn 

ill* |diis, I'll |ioMiii( 

It h I 

on (ronvi’i'ii 


<1 ' I . . . mu f III i,«(, 

•ill I Ilf i t III i . , . ^i„ 


( I" 


o'". 

Doin', par siiilc, 

(•*) • oV" loO.o ■ , (mho» * . , , . 

Dims lc« sci'oiiil nil'll, I, n> di« l'r‘t|iialiiin r.*). Ins .-imlliimmi.. .Ion div,.,- 

[UlissuiiiNs iU \ rl iir tl, .siivt»ir 

Huitt pict'isiMniuil luH iiiHiil^rrH tjui i^nrupohritl la im ^ niliM 
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RliSUMES ANALYTIQTIES. 

vei'ticale du triangle arithmcliquc dc Pascal, ct le cociricicnt <lo 

oil lie 
est 

( 4 ) 

Oil, (>n vertu do la formule (7) dii § I, 

— i). . — // -H t) _ -—t). , .(/i r) 

I . y. . . ./i 1.2,, ,(m — n) 

On poiU s’assurci* quo Ics fractions conlcnucs dans Ics deux incmhros 
do la formiilo ( 5 ) soul egalcs cn los reduisant an mcnie donomina- 
(onr. 

Si Ton pose siuiccssivemenl 
m ” 2 , 

on tronvora, on prcnaiU pour coclTicionls les divers tonnes dos co- 
lonnos vorticalos dii triangle aritliiniitiquc, 

{.V -h ay:=: ^ 2aa} -h 

(. 27 -h Sa^x H- a®, 

{x-\- 

(.r H- ioa®.a?-- 4 - -h 


Lorsque dans la formule. (2) on pose « = 1, olio domic 

( 6 ) {.» -h (ot),.®'"'"'-!- (/H) sa?'““*+. . . 4 - I. 

Si I’on fait dc plus a; = i, on Irouvera 

(7) 8'»=:r4 - (m)l4- ..H-(« 0 a+("Oi+>- 

Done Ics clivers coefTicicnts, dont Ic nombre est /k4-i, fournissent 
line somme egalo h. 2"'. Lorsque m est nn noinbrc premier, tons les 
termes de la suite contenue dans lo second membre do la formule (7) 
sont, a roxception du premier ot du dernier, dcs multiples do ?n. Done 



IG RESUMES ANALYTIQUES. 

alors 2 '" tlivise par m donnc 2 pour resto. Dans le memc cas, n cLant 
un iiombi’C entier quelconquo, 

(tt + 1)"' 

divisc par m donnc, en vertu do la formule (6), lo memo resto quo 
n'^-h 1 , cl par suite 

donnc le mcme rostc quo 

n*" — n , 

Done 2 "‘— 2 etant divisible par m, on poiirra cn diro aiitanl dc S'" — 3, 
puis dc l\’“ ~ 4, .... cl g6ncralement do 

— i). 

Done, si n n’csl pas divisible par io noinbre premier m, n”^~' divisc 
])ai ’ m donnera Tunito pour resto, ce qui constiluo lo tlieorbmo dc 
b’ermat sur Ics nombres premiers. 

Lorsquo dans requation (i) on romplaee a, b,c, ... par —a, — b, 
— c, . . on en lire 


(8) {(e — a) (x — b) (js — c) . . . = .c"' + Aj + Aji»'"~= + . . A,„, 
los valours do A, , A^, . . ., A„, etant 


( 9 ) 


A I “ — ‘ i^c( h c . , , ), 

A2 ^^b -I" (tc -V“ . • » "t" be * . • , 

A„,= (— I )"* abc . . . = ± abc . . , . 


§111. — Des variables el cles fonclions en gdndral, el, en patiiculier, des 
/onclions enlidres d’une scale variable. Relations qui existent enlre les 
coejfficients des puissances enlieres el positives d’lin bindme. 

On nommo quantile wmaWe cello quo Ton considerc commo devant 
recevoir succossivoment plusicurs valeurs differentes les uncs des 
autros. On appcllc, au contrairc, quantile consiante touto quantile qui 
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HKSDMKS ^^\l,VTlOM•;s. 

iiiH' viiiciir fi\(' (“I (Irf (' rill i iHM‘ , liiirs(|ii(' l(“n VtiliMii’s siu'i^i'ssivi*- 
iiinil ill I i-i I Hires ii iiiii> iiieine Miriiilile s’ii|)|ir()rlieiil iinleliiiiiiiriil iI'ihk' 
valeiir fiNe, ile itiaiiirie ii liiiii- pur eii ilillerer iiilssi pen i|iie I’on 
vniiili'u. eelle deriiiere esl uppelee lu Untile {\i' (onlrs li's iiiilres. /\iiisi, 
pur eseiiiple, iu siirlaee ilii e.erele i*sl la liinile vers la(|ii(‘ll(' rniivrr- 
}P’iil les siirlares des polvf^mies refpiliers itiserils, (aiidis (|iin le 
iHHiilire de leiirs I’oles eroil de pins eii pins, ele. 

l.ni’Mine les \alenrs niiineri(|ni‘s sneei'ssives d’nne ineiiK' varialile 
deeriiisseiil iiideliiiinieiil, de iiiaiiii're li s’aliaisser iin-dessnns de loiil 
iiniiilire diiiiiie, rede varialile devieni e,e i|ii*nii iiiniinii' nn in/inintrnt 
Item, till lint' tftMnmv nifininienl ftelf/e. line varialile de eidle espeei' a 
/.erii piHir liinile. 

I,iirsi|ne les valeni's iininerii|iies stieeessives d'liiie iiieiiie varialile 
eriiisseiil tie phis eii phis, de iiianii're ii s’elever aii-dessns de Iniil 
iiMiiilire diiiiiie, nil ilil (|iie rede \arialile a pnlir liinile \'i/tfi/ii jtositif, 
iiiiht|iie par le sijpie , s'il s'ajdl d’tiiie varialdt' piisilive, ('I Vinjini 
tti[!;iili/', iiidii|iie par la nnlalinii s’il s’uj'il d’niie varialile iieffii- 

dve. 

I,nrsi|iie ties ijiiaiililes varialiles sntil lelliniieni liees eiilre riles t|in', 
la valeiir de I'lliie d’elles elaiil dniiliee, tin piiisse eii eniiellll’i' les va- 
leiii'H lie Imiles les aiilres, nn eniienil d'nrdinaire res ilive.rses (|iian- 
liles evpriniees an iiinyeii de I’nne ireiili'i' riles, i|iii pri'iid alnrs le 
nniii lie etiriiihle iinleiieiiihinte, el les aiilres iinanliles, expriliiei's an 
iiinyeti de la varialile inile|ieiitlaiile, siiiil re ((tt'nii appelle des /n/ie- 
linti't de eedi* \arialile. 

Ia)rsi|i)e lies i|uaiililes varialiles sniil lelleniniit lines iMilre elh's (|iie, 
les valenrs de i|iieli|nes-niies d'enire elh‘s elaiil diinnees, on pnisse en 
eiiitehire les valenrs ile Innies les aiilres, nn riiiienil, res diverses <|naii- 
liles espriniees an ninyen de [ihisieitrs d'enire riles, (|ni preiiiieni 
aim's le nnin de riiriiiltlex iinlefieinldnles , el h'S (|!ian!,iles reslanles, 
expriniees an iniiyen des varialiles indrpeiidanle.s, snni e.e ifii'nii 
appelle de.s /)'v/(7/n//v de res iiieines varialiles. 

I.es di\erses e'cpressimis (|ue rniirnissi'iil I’Alj^elire et la Trij^fiiiin- 

.S. II, I \. 
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liKSlIMlCS ANM.V'ngilKS. 

l 4 ii's(|it'('il<’s iTiirt’i'iniMil (li's viivialili's lamsidi’raos ciiihiik' iis- 
(l(>|i(in([iiii(as, s»tn( iuilniil. tic loDclitiiis tic mi'iiics viirinliltts. Ainsi, 
[nir (‘M‘iii|il(‘, 

//.!•, r>\ A', l..r, ... 

S()i)| (It'S lonitlions ilit la variahlt* .r; 


./• I . .. 

siitil. (It’S roiiflions (It'S vai'iaiilcs .i-, )' tin .r, j* ? 

I,iirsi|n(’ (itts (tmclitHis iriiiic im <l(t plnsitMU's varitililas sc liumvi'iit, 
t'nmitit' tiatis It'S I'xciiJ pit’s pi't’itt’ilciils, iniiiii'iliiiltMiii'iil cxpi'init'i's au 
iiiityi’ii tit'- 1'1‘s iiiPiiM's vai'ialilt’s , (’Ill’s soul ntiiiiiiK'it’s /o/o’/ttwA I'.vfifi- 
I'lft'w iMais, liM’stpi'tin tiomii’ st’iilt’iitt’iil Ics rt’lalitiiis (tiih'c las I'otiflioiis 
I'l l(’s variiihli’s, r.’('sl-h-ilin’ Ics (itpiiilions aiiN(|ii(’ll('s (’.(’s tpianlilt’s 
tlttivt'iil. siilisluii’i’, lanl (|iiei tscs i'’(piul,ii)iis lU' stini pas ri’siitiu’s iilp;t'’‘ 
hi’i(|iii’iiM!n(, It’S loll I’.l ions, irt’laiil ptis oxprimi’.i’s iiiiiiii'>ilial(’iii(‘iil au 
iiioyt’ii tics varialili’s, soul ap|U’.lc(’s wYi//V,’//f'.v. I’onr Ics n'lulri’ 
ox])liial(’s, il siillil tic rt’soutini, l(trsi|iii' l•(’l!l sc [K’uI, Itts i’’(piali(>iis ijni 
li's tir'It’i'iiiiiKtnl. Par i‘xitiiipl(>, soil. )' iiiit’ lomtliou iiiiplittllt’ tic .r tic-. 
Ii'i'iniiictt par i’('’i|iialioii 


Si I’oii luHiiiiiit A la hasi’ tin syslitim' ilit loffurillinu's (|iii* I'liii t’oiisi- 
ilurc, la iiHtmn roiiiitioii iliivoiiiiit rxplit’ili' [lar la r('’Molnliiih (Ic retina* 
(ion (loniiott sci'ii 

,)• A‘. 


Soil. luaiuttinaiiL j niu’ roiiolion tin a-, t[iii, pmu’ t’ha((ini valciu* ilc .r 
iiiU'i’intnliairo oulro tlotix liinifits (toiimtu’s, ailmi'lto oouslnninii’nl luii’ 
valour inii(|U(’ ol, linio. Im /onrfion y smi tuiNTiNUK p(tr nippori tt x 
aitir lt‘x limits (/onru'es, xi vnUr v.n Umilex un (tt-rroixsenw/it itijiniitu-nl 
peH( dc la rarkddc <r produU inn/oiirx im aciromcmc/il uijiniiiivtu prn'/ 
do la fom'.ium ollc-memo. On till, onoorti ((uo- la ronolion / osl, tlans It* 
voisinafto trimo valour pai’licnlilii’o allriliiioo ii la variaMo ,<■, rniirlinn 
ro/i/inue tlt> oolto variahlo, (oulos Ics lois qu’ollf osl conliinu’ oniri’ 



H ES LI M E S A N U A 'I' I <J LI ES. Ill 

(loiix liiiiilos (li! X, mpmo tri'S rappi’tx'.hpcs, (|iii rpiirpriiipiil lit salciir 
(loiil il s’aii;i(. 

Ennn, l(irs(|u’iin(! foiiclion (iiissp d'oti'p (.•oiUimic (Inns 1(‘ vuisiniigt' 
(rune vah'iu' i)nr(i(}iilicro du hi variahU' .i;, on ilil ([ii’cllo dtivieiit aloes 
(hsvtmlinnc, ol (m’il y a, pour (K'LIc val(Mir particiiliiUM', solielin/i (/c ro/i- 
liiuiite. 

D’apriis cos (l(*tinitions, A (’lan( un noinbro ot a iiiui (juaiUih* coii- 
slanto, cliacmio df's foiirtions 

(( I 1 

« -t- (( — ,r, It r, A’S E.c 

s(U’a coiUiiuK! (Ians h^ voisinag(‘ (Eiiik’ valour lhii(‘ altribiujc ii la va- 
riablo .r, si co([(' vahuir so trouvo comprisi', pour l(!s fonctions 

ft-h.f, d — (/.(, A', 

ontia' los limilos .r = — x, 50 ; pour la foncLion 

// 


('iitro los liiuitos .r = “ X 5 , 011 hio.n ontni los limilos a; = o, 

X = x; onfin, pour los fonidions 

La;, 

('iilro los limilos a* = o, iT/* — x. l^a fonctioii ~ devionf (lisooiilinuc 

x 

pour X = o. 

11 somhhi (|u'on dovrait uotnmci' /oncUons algSrujucs touti'S cellos 
([uo Coiii’nissont los operations dc i’Algebro. Mais on a rosurvli parlieu- 
li(>roinoiU co noni ii cellos quo Ton forme on n’employant qin; los pre- 
mieres oporalions algebriques, savoir I’addition et la soustraction, la 
muUiplicalion ot la division, onfin r45l(iYallon a dos puissances fixes; 
el, (li's qii’iino fonction ronfermo dos ('xposaiUs variables 011 dos loga- 
ritlimos, olle prend le notu d(( foncliem exponentielle ou lop^arilhm'ujup . 

Los fonctions quo I’on nomme algehriques so divisoiit on Ibnofions 
ralion/ielles ot Ibnclions irralionnelles . Los fonctions rationnolles sent 



i!0 lU^SdMKS AN AI.Y'I'K.HIKS. 

iM'llrs duns I<‘s(|ih'!I(’S l;i sariidilc nc sn Icnuvt’ I'lt'Vi'i' ilcs itiiis- 
sanct's ciilinn's. On :i|>|n’llr, cti |iai'l’n'iili('i‘, c/illrrc (oiil (xily- 

iioim' i|iii lu' iTiilVriiK' (|n(’ lies |niissimc(>s (Milii'rrs dn la varialdi', i‘l 
fiinrlinn frurlioitiitiin' on fntfliojt rtilio/i/icl/r Ic (|iioli('n( dc di'iix scni' 
Idaldns indynotiifH. l,o d('|.;n'‘ d'iiiu< loiiclion fiiliorc ('sl r('\|iosan( di' 
til jiliis luiiitc piiissiiiH'o di* .r ilans ni'Ki' ninino (uiirlion. La ronrlion 
(‘iilion* dll nn'iiiii'i' d('}i;i'i'' s’a|)|i('lli' aiissi /imc/fo// /i/u'iiirr, iiairc (jiii' 
dans rajipliralion ii la (IiMiini'*lri<' on s'oii snrl iioiin I't’jiiTsnilri' I’of- 
doMio'n* d'uiu’ lipiir droilo. Toiilo roiii'lioii ciitii'i'o on IVai’lionnaii’o nsl 
|>ar I'l’la nidim* l•a(ionlll'lll■ , ol loolr uiitro do loiirlioiis alpr- 

l>rit|iic‘s I'sl irralioniodlr. 

|ji‘s dnfiitilions jinVodi'nlrs nlan) adinisi's, coiisidi'rons iiiii' rtmrlinii 
niliiM'i' di'.r do di'j.'i’(’‘ /;/, o'l'sl-ii-diiM' tin |iolyndini' do la rni iio' 

(O 1* A,, I ‘ I ... 1 A,„ , !• I 

Si, dans I'o poly ndiiio, on poso .i- ti ! • .*., il so (‘liaiif^ci'a cii lliir lour 
lion i>iitii>ri' do a, do sorlo ijn'oii aiinu ipiol <|uo soil 

' I \i.O"' ■' I I A„, ,.r I ,V,„ 

I ' I Lji:"' I ... I c,,, , c,,,. 

ol, par oonsoi{innil , ijiiid i|iio soil .0, 

[ \„ (■'" 1 A, r"> ' I A.i.o«' ' 1 . . . A,„ t A,„ 

J (()’" I (;,(.)• ft)'" ' t'lip',;' </i"' • I t c,,, ,(.!• «/ 1 I i;,„, 

lo ooollioioni (*,„ I'llanl proo.isdinoiil ('{^al h A„. Done loiil polyndino or. 
dmiiid KuivanI los piiissanoos dtwooiidanlos o( (‘iiliorns do .0 poiil diro 
Iraii.sliirnid on un aiilro poiyndino ordonnd snivatil los piiissanoi's 
di'sroiidanlos ol oiilioros do ,0 ((, 

Lor.s(|ii(! lo polyndnio ( I) osl alj^dlirijpioiiK'nlilivisiiilo par tin liioloiir 
ilii projiiior do^^rd ol do la Ini’Liio ,v <1, o'osidi'diro lorsijn’oii a 

1’ A„.o'" l A|.o"' ‘ I ... I A,„ ,.»• I A,„ (r -0)0, 

Idsi^iianl. inio inmvollo ronolioii onlidro dti do^rd tn 1, il osi oiatr 



miSlliMKS \N\r.YTiOllKS. iil 

(Hie ('(! polyiioino s’rviliioiiil pour .r .u\ i>,n d’iiiilros h'l'iiu's, .r a rsL 
line I'iit'iiic (!(’ r('‘(|iia(i(iii 

(•!> I A, ‘ 1 ... I A„, ,.r i-A,,, ... 

U(i('.ipi'o(|in‘m(‘iil , |oi‘s(|ii<‘ a osl iiiio riit'.iiio <l(' ( 5), ('</« sc 

I'cduil M(‘ccssiiin‘iiic,ii(, ;i zero dans l(\ scc.ond mendin' de la Ibrinnh' ( 
ef ce(|(> roniiid(^ donne 


\ A,,./-'” i > 1 ... I A,„ ..c I A,„ 

^ (.c o)|d,4.c ^/)''' ' i-(;,(.r «)"' ■ 1 • • -H' I I; 

done alors le polyndme ( i ) esi divisil)le par .r a, (ni esi de ia forme 
(■') I* (.c oxy. 

Si h desi}j;iie iiik' see.onde rae.ine de re(|iialioii (')), h e(uiil dilleri'iil 
de (t, alors eii posani .<• Aon fera evammir li' prodiiil P (.<• 
e.l par emise(|tn'n( le polynome (^), piiisipie .»• a ne s'evanoidra pas 
pour. I’ h. On aura doin; ('iieore 


el , (tar sidle, 


(J (<• /OH 
P (.f -o)(.c /O H 


'll desi|fnaid. nii polynnme dii d(‘}j[re /ft ■ ■>.. Kn eonliniianl ainsi, on 
pronvera (|tie, si l’e(|ital,ioii ( 1) admi'l //i raidnes disline.les 


't, h, r 

le poIyndiiM' P sera le produil, lies fae.lniirs 


.i‘ ' r/f /jy .r r, 

par line Ibiidion eiitiere dii de<(re zero, c’esl-ii-dire par iin coenicieni, 
imnslaiil ({ui lie [iiuirra diderer de A„; on sorle (jii’on aura 

nil 


P- Au(.r • r/)(.e -A)(.r.-c).... 
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Uotif. alovs riquation (3) pourra etre, pi'iiscntco son« la I'ornK! 

A„(.i' l))(~e -(')■■■ f>- 

Le promier momhro flo I'oqualion (j) no poiivaiit s’ovamxur qii’aviM', 
I’un das faclciirs 

— «, . 1 ' — /-», .» -• > 

il oil rdsiiltc ([lie reiiiialion (3).dii (legre m no siuiniil, admoMir plus 
do m racinos distinclos. 

Soil mainlonant 

(8) rJo.W'H- + U,„ -i-o -I- IU» 

uiu! Mouvelle fbnction onLiero de d’lin dogro on (igal on inl'drioiir 
il m, B„ pouvaiU elro mil. Si cottc iiouvolle roiiction dovioni (!}?alo. ii la 
pvemiiu’c poui' plus do wi valcuvs distinctcs do .r, on aura iiooi’ssairo- 
moiU 

Ru " R I ” All • • ‘ 1 R Wl '1^ /H • 

(iar, dans le cas coiitrairc, la diflcooiicc oiiti’o io.s (biudions ( i) id (tS ) 
sc rikliiisaiU ii ziiro, pour plus de m valours distiiietos do x, ro(|tiali<in 

(Ao— R„) j;"'-h(Ai— R|). f'"‘"'+...-l-A,„_.|- 1U„_|- i> 

soraiL uiio (Equation da dogrc /n qui adniottrail plus do w raoiiu's, oo 
(jui ost absurdo. On pciil done 6noiicorla proposilion snivanlo ; ' 

TiinouftMi; 1. — Si ileux fonc/ions enliM's f/c la variahle iv df^Henncnt 
egah's pour tin nomin e dc irdenrs de eelle variable xiiperiear an degre! de 
cliaetine de ers fonctions, les coejjhients des puissances semblahles de x 
seronl les mdmes dans les deux fanelions dont ils’agil. 

On on deduit comnie eorollaires cos aiUros thcoronios : 

TitEonftMK n. — Dans deux fonclions endures de x, hs cxieffieienis des 
puissances semblahles de x sont les mibnes, lorsepte ces deux fonctions 
sont egaks, quel que soil x. 

TiiEonfiJiE III. ~ Dans deux fonctions entieres de x, les coefficients des 
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f»i/i.\x(i/ircs scinhhthlcs df .v xoiit /ex nitUiicx, larxintc itx fonrtlo/ix (t<vi<‘itiicnl 
i\u;tilfx pour lotilrs Irx rafrurs rn/ttrcs dr la rarialdr ,r on itdnir pour lonirs 
Irx rtf Ira IX r/itirrrx tpd xiirpa.ssrn/ n/ir litnifc do/i/ic'r. 

Tili'iniu'Mr. IV. Ihi/ix drii.r Jniirfin/ix rnlirrrx tir pliixirnrx rariahlrx ,r, 

" Irx rorffirirntx tirx prodnifx drx pnUxanrrx xrtnidaldrx dr .c, y, 

? xo//f Irx naharx, lorxifttr rrx four lions drvirnnrni rpalrx pour drx 

ralriirx tpirlro/aitirx i/rx rantlldrs. 

Tiii.oiu'mi, \ . .sV drti.r fotir/io/ix rnlirrrx dr phfsirnrx rariahlrx .r, y, 
... drvirnnrni rpitlrx pour drx ralrtirs rnlirrrx tptrlronipirx dr .r, y, 
... on nii'nir />t>tir loalrx Irx ralriirx rnlirrrx tpii xnrpaxxrnl drx liinilrs 
donnrrx, Irx protinilx i/rx pitixxanrrx srinidahlrx tIr .r, y, r, ... ojfriroiil 
Irx nn’nirx rorj/irirnix i/anx rrx ilrii.r foiirtionx t/ia, par xnilr, xrroni idrii- 
litpirnirnl r'palrx, tpirllrx i/ar xoirnl Irx ralriirx allrihitr'rx a .v, y, 3 

I'oiir iiii)iiln>r iiiiti ti|i])li(‘ali<iii <l<> i’(>s IIh'iiitiim's, iiiiilliiilioiis I'tiiii' 
liar riiiilrc It's (Iciiv loiiclidiis t'lilirri’s 

(1(1)'' II I (/. ij./'" I • I 

O ( •'■)' 1 I (/ ),i' I (/),/■' I ... I ‘ I 1''. 

/ I'iliuil (liMix iiiiiiilii’CH t'iilicrs (|iH‘lcon(|U(‘s. On Iroiivi'i'ii |)(iur pi'o- 
iltiil, (‘II I’aisiml, iKinr alii'i’i'cr, /• i / //. 

(ji) (I I .I-)" 1 I Ac'’ 1 Ajj'* I ... I A„ i.r" ' I-. I’", 

l(> r.iii'nirii'iil ili> .r'" iHaDl. dans In second tncmlira dc la rnrniiilc (<)), 
Oo) A,„ (/.),„ I (/.)«, .(/). I (A)-.. -Al)! I I I I (/)«.• 

D’ailli'iii’s on aura cncora 

(II) (( I .1')" 11 (/l)c'' I I (")« c''" ' 1 

Ii> coi'llicicnl de.r"', dans In second incnilirc dc la rorimilc (n), clan! 


^ n }tit ^ I ^ 0 wj 1 



ill M MLS \\ \l ^ I inl I ^ 


1 * 1 . |inr>(|ni\ ('ll Nriiii tin llirm I'ltir 1 1 , Ir rni llh h iH ^ dr t *LiU !> 

mi'nilirr* di** InruiulrH ti^ \ r| i j n dr\HMit i nifn 

tMi\. (HI ;ii]i;i tin'r •am iiinif 


MM I /. h 1 ‘ , l / J- , ' / * 


, / 


iMit 11 * i|Ui n'\ini* an niriiiir, 





/ 1 , / M f / ; 

1 I //I 

/•A ., M 1 


/• / 


< •*n 


1 I I f r 




I 


f 


t ] 


A i A I s /< / M ! / 

* I ♦ I M Ut 1 ' 

■'././ II I „i .1 /, / , ,i ,,, , 


» If < rn 


iMlIill.i l'llr lltMIliiTi- III 111*^11(1 •.llici .hi ItillM hull. I, l.,l. .11 

l‘llltt‘l I", ill' / I'l lit' / l|MI 'll) |U| ' u III If ll.ilnllli' //;, I'Mill till).') .1 ii> ni. 

'.i'.ll'l. I'll ll'llll lilt llll-lli l•ill•' IIII.IIkI III! \ I r|H|l|.|l ll .( I, )l>UI|!l.. 

|•|l!ll•l . /||.II |||'.I||| 1 II||||| . Ijiii'l, Iiiii|||r , I'. V. H|| .JUI.I .h.ij , .pu i 
l|IH' ‘.lui’llt I I'l I'. 


M I I < 


t < i * ' \ I ' .4 t tif I 

I « m 

* ^ f I ' t I tft i ) ^ > K 

i , I fit I * 

< < J > lO D If) } j 

I « i //f j ' II 

4 i 1 I * > M I ' I 1 tu < i 

( * i J I f 

(Ml I I , , I r tfi M 1 1 > « 

» < « /#! If 


/T4 

r tU * 


■ 11 rj, 1 
I ? JPH 


il;iii‘» !;i luriiiiili* 1 1 '| i, nu n‘iiijtl;ii'f r ji.ir r v |iur i 


uH 
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tiii’ii ('iir(n’(* V |iiir y, sans n'ni|»la(‘,(’r nn mt’iin' ((Minis .r piir 
iililnMidra Ins snivaiilns : 

[ I ' ' t M'*' ' I ,1 I wi l) 

I 

'M ♦ ! O . . . ( .1 I I ) > ( *r I 0 • . . ( i /// * ^ K 

1.4.,./// I . .(m I ) t 

M .r 1 I ) , , I' I /// ,1) I ( r » l) 

I I . . . 

I . M ) I .1 

j i O )'(»'! Il . .(,)■ I m .h 

\ i r .{m ^ ) 

» I ( » I lU . 4 1 \ ftt '{) \ ( y \ i\ , .{ y \ Ni 0 

I I .M. . ,(//! I I t . . »/;i 

( f 1 ) ( r y !)..,(./ y /ii » 1 1 

I M * ,/n 

>t i » I) .( r //I ' i) M I). . I ./ fii \ y 

i . \ , ni i , \ { tn I ) I 

, , , , * ( I' n . I fit ^ A) \ { y ^ 

( \ 

i . X. . .\fft I ) t , i 

M ^ t) ) { y i), . ,( ) \ m l\) 

\ , 1.1 .( m M ) 

/ I ( ) 1 n . . . ( r } //I ‘O j >( 1 ‘ c ).,.(» i I ) 

\ ' I i , \ , . ,{tft I ^ i Hi 

Si niainlrnaiil nn <hni^ In Inruiulo { Ml), ,r ///, nlli* d{Hnirra 

nii/H '0 r< » f I ) 

i /// » ^ 

I 1 K'l 

wiHt n I ( >' I I ) , . . ( ^ ^ 

I .M I .*1, . .(m Mj 

r( 1 1 0 . . . ( r J m 'O ^ r( j- 1 I ).,.(»> 'a i) 

n fft * 

i HU rMfii I » ). . T). 

I . i . . , //I * 

jiui'i nil runrinra ilo n^UiMh^rniiMa* : M* i'n prniiuul poiir^)' iiii lunuhro 

Wwt'r/'i (f/#* f\ - H. U, l» X. 4 



.r, nn 
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% 

onfior n qui fassc parlio do la s^lU(^ r, 2 , 3 /«. 

( , ^ in(i>i ~ t) , , . 

1 - w(/0i 1 I {11 -I- • • 

{iH) I . \ ‘ 

^ «)(») 5 :]:/?«(« -[-«» —a)„, rL(/i I (i, 

(ui, c(! qui ri^vioiit au motiu', 

. > III (ill 1 ) , > 

m{ii)„. I I j (« I i),,. I--. . . 

1 III W((« I III 'A),,. 1 I (ll \-lll- l)n I "! 



2" ('ll ])()saiiL,)' ■ ■ Hi hi, 

(- 10 ) 


/ V III (ill ' ) , > 

I —III (ill l-l),,,-) ^ (ill I 2 ),,, 


_l, /»(«' I (’Mil),,, I I. 


I . 


§ IV. — lUlmlutiom dr filii.wHrs riituuiom simultandrs du [imiiirr dr^n'. 
Soiont (luniKM'S uiUfu n inconiiuus 




y> s« 

u, r 



n filiations du proniior d('.p;n! do la 

(brine. 





•l-A„y 1 c„s 1 . 

• ■ 1 A'li n 1 

//„(• 



1 

1 <;,3 1 . 

•• 1 Kill 1 

Alt’ 


( 1 ) 

1 

hhlY 1 0,5 1 . 

. . 1 A', « 1 


Aa» 



f 1 b„ 

• . I'AV'iW’l 

•A„ ,0. 

fe t « 9 

/r/i-ii 

1 1 . , . 

» •! 

1 /''o» ^'^1 » • • • 1 • • 

. • ) /(()« A| 1 

. . . 1 /i„ 

1 


4_, (Hantdos ([uaiUitu.^ (inuluoiiqucs. Si Ton ootiibinu onlru cUiirt, pai' 
voio d’addllioii, lus formuloa ( 1 ) raspoctivonumt mullijilioos par Ics 
facUuH's 

(^) A/(_(, A/I-.J, A;|-3, I.., A(, Aot 
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on 1 ^ 1 ) (‘.oncitii'a 
i!l, pill’ suilc, 

('•n 


r.* X 


\ 


m 


potirvii (|U(\ 

aprrs 

avoir clioisi (ais 

(acIc'Ui's <!(' inaiiiaiM' a varilicr los 

(‘ondil ions 


1 1 A,/i„ j 1 . . . 1 

1 A„ g 

1 A,j 1 A(j 

o, 

(4) < 

1 A|,Oh 

1 1 A 1 r„ ,j } . , . ! 

1 A/, aTj 

1 A„ ,(■(, 

<», 

1 

« I 1 A 1 !2 1 1 . . 

1 3i*V 1 

1 A/; 

0, 



A ()//«. 

1 { A 1 /hi a ' 

! A„.,i//| 

1 

0, 

on |)osi' 






(■>) 

A,>^/« 

, i A,/^, ij h. , . 

1 \(f 

1 A,; 1 

V 

(<i) 

Ao/‘/i 

1 1 A^ Zi// iji I ... 

} ' A ,, a 1 

1 A,y 1 Ao 

X. 


(l(HiHi(l(''r(iiirt ('ll |iar(i(!iili<'i‘ I(! c.as oii las laitialioiis (t) (Icvii'iidraintif 



1 .)■ 

} 5 1 . . . 

1 // 1 1’ u 


1 a.r 1 /)y 

1 C! 1 . . ♦ 

1 1 /n' /iy 

(7) ^ 

1 ff'Kr } /i'^y 

1 «'■* 3 1 . . . 

1 /,'•'*// /l■^ 


' f/'* Ki' \ //^ 'j 

r i j , . . 

\ ' li 1 /»'' 'i 

('’(■si -a-dirc Ic cas oil 

Ics divi'i’s ('.(ndllaiimls da (dnujua iiiaoniuio 

s('rai(‘ii(, 

ainsi ijiin li's 

saaoiids iiK'iiihras das a((iiali(m.s doiuud's, las 

dillVii'niils l(>.riiics d’niK* prof^n'ssion 

}j;(’!oni(Hi’i(|iia, la prainiar tarina 

dc cliaiiiu' proj^rossion 

('UanI riinil('(. 

Dans aa aiis piirliaiiliar, l('s aon- 

dilioMs (/j'), r(’‘diiil('s aux siiivanlcs 



1 A„/i« ' 

l A,/!" “ 1 

l'A„ a/i 1 A„ 1 o, 

(«) 

1 A„c'' ’ 

1 A|()'* ■’ 1 ... 

1“ Aft -2^‘ ‘1 A/j, 1 o» 


i-A,A"*“* I-... 

1 Ah-jA' I-Ah-i .o, 



\ A„/(.« ‘ 

1 A,/t" 

1* Aii^^/i "i A/|,...| 0, 


1,1 
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oxpi'inK'i’oiil. souIiMiinni 

!•% f'» •••! A'l 

sdiit I’iiciiK's it(> riMiiialioii 


(!l> 

A,./'" ' 1 A,./'" « 1 

...-1 A„ .j.r 1 V,, , n. 

s(!i'oii!. dimi' s.ilisCiillns, si 1’ 

on tlnlnntiiiK* Ics I'arloni’s 


II » A 1 » » 1 

► 1 A g , A 1 

<l<< iiianii'ri' i|ii(> I'oii ail, (|m'l i|ii<t soil .v. 

(lo) j 

A„.c" ' 1 ( 

A„(.i' •/<)(./• 

• * ■ 1 i\(i t A/j j 

0. «■)(•*• fn. 

r'osl-ii«(liro si, 

iipros nvoii' clioisi iii'liilniin'iiiciil, la vuli'iir ilc A„, on 


1 Aj \ 

M ... 1 A' 1 A). 

(M) 

) Ag A II ( ht' 1 , . 

. 1 {’ fi/t \ , > , 1 ,,v// ), 


1 A„ , 1 

i;h . 


Aliirs li’s (''(jiiiiliciiiH (/»), ((>) iloniuM'onl 


(IS) 


!’ A„(o 

/.)(«/ 

<•)... 

(X 


liU 

(1.!) 


X A„(/*' • 

/0(4- 


(/. , 


/o» 

of |)!ll' 

suito In lin’iiiiili) (3) (lovioiidra 






' (/.' 

/0(/' 


■ (/. 

aOI/.' 

/o 




■h)(U 

r).. 


•A')(" 

/')' 



On irotivcni tlo inl^nio 




(l^l) 


1 (/, ■ 

L 1' 


•r).. 

,(/.• - 

■ aO I /*■ 

/» 








■ /»)’ 

■ 



- (7) ( k - 


(•) 


-A') 



1 ' (/<- 


■0)U> 


...{A 

•A')’ 
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Aii\si, par ox(Mii|)l((, lo.s valiuirs dr. a;, y, z propros a I'osondrc los Irois 
(U[unli()iis 


(ir.) 


.*■ I- J -h 5 - 1, 
(l;r 1-/;/ -i (!3 
«’.r 1 


Sf'l'dllf 


(l(i) ,r 


(/. !>)(/,■. r) 

{<1 h)((i -■(!)' 


_ -rt) 

-y (/,_ r.){{,^<,)’ 


— //)■ 


Dans l(>s ronuiilrs (i/|), In d('!iiotiiiiial.(!nr du la (Var.lion (|ui r('pi’('is(!ali' 
la valciir d'liiK' iiK’.oniuia r-sl. Ir. produil dn (oiilr.s las diH'orcar.rs (pi’oii 
ohlit'iil. lor.s(|iia dii aot'lliair.nl. d(s r.alla itir.oniuui pris dans la sciaandr 
dr.s r(|iiati()ns ( 7 ) on ralranchr siKir.r.ssivMwnanl. Irs aorniaiaiHs dr 
Iniilrs l((s aiilras inr.nnmir.s. Pntir (rouvar ir niiniaratour da la niaiiir 
IVarUoii, 11 Hudil. da sulislil.uar dans la dannininalr.ur la laU.rr, /• an 
('.(lalllrianl d(t I'inr.oniuia (|ua I’nn r.onsidin'a. 

Si I’on vanl. rr.duint an mrino danominalanr las IVaaLions (|ui niprr- 
sanlrnl. I(!s valaurs d(‘.s divtn’srs inrannnas, an ponrra [trandra avidatn- 
nianl pour danominalanr aoniinnn la produil das hindinas 


(17) h-(i\ (' <!, c~- h\ h- >t, h • b, h -■ , 1 ^', 


r.’asl-a-dira la produil da (oulas irs dillaranaas (|u’on olilianl (|nand, 
a])rds avoir dis))osa l('s Irllras 

<h f>> a, A', fi 

dans un ordra (jualaon((nr, |)ar r.xainpla dans Tordra ulplialn'iliciua, 
on ralranaha suar.assivonuml da r.huqua lallra loulas aollrs ([ui !a 
praafidanl. iilirrr.livaniani, si Ton ohoisil A„ d(( inaniiu'a t(na la lor- 
niula (til) sa radnist' ii 

(t8) V: {b~ »)(<•'“ -A'). 

It'S ctpiiilions (r/|) pourronl s’acrira roinint! il sail 

(M)) .c=- p> r :j,-« 


V 

r:-,p. 



:U) ANALYTIQUES. 

los X, Y V (HaiU cc quo dcviLiiU lo produit P (inaiid on 

y nuiiplatuisiiccc'ssivniiK'nlpai' la lollrc /i'cdnuMini' dos lolli’cs^/, h h. 

Ij(’ ln■(ldldlI^ dotonuino par iV'qualion (iH), joiiil <l’imo proprirtr 
di}fn(^ dr I’rniarcfur, a I’aido do la<(iudl(! on poul rlahlir dirrc.lrinrni 
los Ibrtnulos (r<)). (I’osl. ((ti’il so c!ian}'(‘ lonjours ('ii - I’ <|iian(l on 
rohaiifrr rnirr olli's drux ({tirlootujiios dos Irlirrs 

(t, h, (', .... ff, /(, 

Aloi’s, on rITrt, Ir hiiidtnr qui n'liCormo Irs donx l(’ftr(>s ndianqors 
riili’o (dirs (diaiiffora ovidommonl do sifftio; o(, dr. jdiis, In |)rodni( 
(Irs driix Idndinrs (|in ronl’rriiiriil ('rs doux lrl(i*i'sav(U( uiir (r(dsii'inr, 
s<( ('.(iidbiidanl. lunjossairriiuntl, soil avoo Ir [H’oduil, drs diUbronc.rs 
olilioiU (|uand on rolraiirdn? la li'oisiinur l(!lU'o di's driix pn*- 
inirros, soil, uvroco dornior produil pris on sif.'nr r.onlrain', ni'rlian- 
{'ora ni do vairnr ni do sij^no apros r(5chan(.50 donl, il s'a^il. Ajoiilons 
(|ur, si Ton d(''.voloppo I(! produit P, r-ii niiillipliant los uns par li’s 
aiitrrs Irs Itiin'niios (r7), lo dovoloi»poi»oiil aitisi oldriui so roinpost'ra 
do divf'i’s prodiiils parliols airo(!t('\s los ims dii siffiio -i , K's anirrsdii 
sipfitr rl dans (diacuin d()S(jnols la snmiiio drs rxposanls dos li'Krrs 

(I, h, c, A'l 

srra (U(iiivaloiiLo an noftiliro dos hindan'S (17)1 o’osl-ii-diro ii 

, V i> / ^ /t ( « - - 1 ) 

{'10) l-t'O-l-.i 

1,0 prrniior do ocs prodiiils parliols, Ibritn'! par la niull.iplioalioii dos 
proiaiors lornios ili's divors hinnnios, so rrdiiira siaiploiaont ii 

( 'A I ) a* />' c* . . . A'" ’ /j'*"' . 

Si I’on siipposo on particulicr // - = a, on Irnuvcra 


on, CO qni rcvioiiL au mfimo. 



ANALYTIQllliS. :j( 

Si Ton suj)|)(>s(s au (’(Milrain!, n -- ‘i, on aura 

|)mii‘, alors, dans cliaonn dc's prodnils jiarliids (pio nniroriiK'ra Ir d('V('- 
loiipcnionl do l\ los I'xposaiils d<'s lodtais a, l> on «, b, r s('roiil. rospoc- 
(ivomonl, o^aiix aux donx on (rois ]>romiin's lornios do la snilo <los 
iionil)nts naUirids 

(■' 1 ) '• ■'? 

of. (.oils o.i^s prodtiils parlicds sc^ dodiiiniiU los tins dos aiifros par dos 
orJianp'os oporos oniro ios (ixposanls donl il s’aj'il. Or on ponf aOirnior 
(|ii’il i!ii sora p;onoi'aloiiioiil ainsi, (d (|no (oils los prodiiifs parliols donl 
so ooiiiposora lo dovoloppoiiK'nl do I* soroiit sonihlalilos au pro- 
dnil. (^i.',i) (‘I so doiliiiroiil do ooliii-oi par di' siiii|dos ooliaiigos oporos 
onfro los indioos 

O, I, ■( « - S, // -I. 

Itllloolivonioiil,, soil. 

(■».■>) iii'h'ic’’. . , 

1*1111 ([ii(‘lo.oii([tio d(“s prodtiils parliols, do ooiix, par oxoiiipio, (|iii soul 
adool.os dll sif'iio I-, on sorlo (|ii’on ait 

(•Ui) P iii'h'ir'., i- — 

On (irora do la roriiiiilo,(u(»'), on do.liaii}(oaii( oiilro olli's los donx lollros 
a ol b, 

I> • (i<i fii> r,>‘ . . I . . 

(Ill, 00 ({iii roviont an ino.iiio, 

(17) P -• ll'l ••• . 

Doiio !(' dovoloppoiiK'nl do P no [loiit i‘oiiloritior nn lornio alli'ofo. dn 
si{<ni! -I- I'l d(' la roriiio 

Bans ronrornior on iiK'inio Umips tin tormo aflVolc du si^no ~ otdo la 



UI';SUMKS /VN/U-VTK.MIKS. 


:i-i 

roniK' 

(III scniin! I(’nin‘ (|iii sii (ItMliiisc dii iki 

I’fliimjfc o|)i''iv Ics ('X|Mis!Uils ill's ili'iix Irdi’i'S/f, h, iiiiii'’! i|in ''nil 
iill'i'rli! iriiii riHilt’iiii'i'. On iiri’ivi'rail I'liriii'i' a iinn riiiicliisnm 

litiili' Hi'inblalilii si li* Icriiii' (''lail. I’nii iln i‘<'nN qui sinil allVi'li’S 

tin si}'iii’ . Diiiii' li's ilidri'c'iils (ri'nii's riinli'iiiis ilans Ir ili'vnlinijti'' 
iiii'iil ill' I', rlanl iviuiis ili'iiv ii (lni\, pniilnirini! ili's t'\|ii'i'tisiii!is ilr la 
t'liriiiii 

( tfi) Iii'h'ir' . , . Ii'llii'r' . . f^'h' {iii'h'i ii'i 
I'll Sill'll' (|ii’nii Hill'll 

I'll)) i' (ui'M - I 

Or Ii' hiiiruno (mH) s'^vaiiimil Ionics Ics I'ois i|iii* Ics i"v 1 )ic<iiii(h /», </ 
ilcviciinciil iq^nix. II cii rcsiillc (|ii’oii vci'i'a ilis|iiu'aili'i', ilaiis Ic ili‘'\C’ 
|iili|n'niciil iln I', Inns Ic^ Ici'incs oh ilcnx IcUrcs tliyiTsi's ii, Ascraiciil 
I'Icvccs ii la incnic iniisriaiicc. Doin', si Ic [ii'oiliiil i '.*'>1 csl itn ilc cciix 
i|ni III' <lis|iui'aissciil pus, Ics cxposiilils 

/I, If, , V, / 

ill's ilillV’i'ciilcs Iclli'f's y si'i'oiil tons ilisliiicis Ics tins ilcs aiilrcs; cl, 
I'oinnin rnx|ios!inl, ilc i'lia(|nc Icllrc no poiii'ra siii'piisscr Ic nonilii'c tic 
I’clics lies ililVci'ciiccs 

f> II, c 11, I' />, . . . , fi II, Ii h, . . , Ii A’ 

i|iii III vciiti'i'jiicnl, c’csl-ii-ilii'c Ic noinlii'c n i , Ics cxposanls 

/», If, r, .... A, / 

III' poni'i'ont cli'c nviilciiiincnl que Ics iionilii’cs 

n, 1 1 * • 1 » fi t • 


Done,, nil ili'liiiilivc, duns In dcvcloppcmcnl tic la (bnclinn 

(Hn) p ' 



lUiSlUIKS ANALYTIQUKS, 

loiis li‘N l(‘rni(‘s s(‘ iliMhiiroiiI dii priMiiii'r par (h'.s rrluuii>os opn'^s (‘nirr 
l(’s (»\p(}san(s (l(‘s h'Kri's^ <‘l dniix l('rni(‘s, donl Vwn si» 

ilriliii f'a th' I’aulia' par iin st'ul rr-hani^(‘ oprn* (‘nirr dtuix I'xposanls, 
Ni'rniil (niijniii'h all'(‘i‘lrs dr sifj;n(’S r-niUrairrs. 

Si Tiin rli^vr l(‘S ((tiaiililrs 

^ f % h y (* y ’ * ’ ) A' ’ 

ii (It'S puissiiiiiMs iloni l('s sdiciil r(‘S|)((i'(iv(ini(\ii( iiii\ 

ll(ttllln't‘S 

I, •' n n't 

dims INI ordrc (|milrr(ii(|ii(', It* proilnil di* nis iiiiissjiiiccs si'ra 
l(mjiiiirs i’lin <i(‘s (cniii's all'cclrs dii sif'iic i- on dii si}>’in' dims In 
scrniid iii(‘iiiln-i' (1(‘ la ini'iiilili' ( do ). Iin ndVl, ponr dndiiii'c cc prodilil 
dti jiri'iiiii’r Ini'iiin 

'll" 

il siillii’a d’opni'ci' tlnn (‘■(•liaiif'cs siic(;('s>irh : i" nnirc I'l'Kposanl o cl 
ccliii (|iic porlcia la Icllrc a diins Ic iioiiv(>aii prodiiil ; v." ciilrc I't'Kini- 
sanl ! I'l (|iic poi'li’i’a la IcKi'c h dans Ic initivciui prodiiil, cic,. 

C.cla pose, rcprcscnlons par la iiolalioii 

i:;i) Si ' .,A'" "/(" 

la soiiiiiM‘ (|ii'oii oliliioil i|iiaiid, iiii prodiiil 

n" h' li" V/" 

pris avee, Ic si;fiic i , on ajoiilc Ions cciix ([ii'on pcnl, cii dcdiiirc ii 
I'aidc d’c(dtiinfj;cN opcrcs cnirc Ics exposanis 

• », I, •», .... tt •(, n I, 

cliaciiii dcs nonvciinx prodiiils clani ]H‘isavcc- Ic siffiic (• on Ic si^nc , 
sni\anl i|n'on Ic dcdiiil dn proinii'i' a I’aidc li'iin iioinhri' pair on d’lin 
noinhrc iinpjiir d’ndian^cs siicccssils. On aura 

i,!.i) |» S( . .A'" »//" 

cl Ics rorinnics (an, i|iii rournissnnt ics valours dc x, y, s, ii, c, 

( ihui*t S. U , I \ 



:i'i lUCSlIMKS AN\LVTHH1KS. 

propnis u vAfilicr l(‘s (!(|iiii(i()iis (^i ), jKtni'nnil s’rc.rirt' il siiil : 


j S( 1 


tt'l 

7/" 


1 ^ S ( ^ 

(!"/>' r'‘. 

* * ,*1 

-7^// 

M’ 

\ S( ■ 


tt " 

7/'^ 

’) 

/ S( ' 

' a*' A' < ' r 

nil 

, , 

7^" 


S( 1 


« . 

7i" 

M 

1 '' S( 



7/" 

o' 


(loncovons iii;iMili'iiiinl ([iic, dans Ic tli’*vi'l(i[([)t'in('nl tic P. ttii l•t’lll• 

jiliifi! Ic.s i‘S|it)Siiii(s tics (liOcninlt’s IcIIrt'S a, />, <- /,■, /> par ties 

iinliiM's. Alors, tin linn tic rctinalion (/’t))! nn nltlii'inlra la snivanlc : 

(kti| ) P W'j'. * ' * ' • • 

Or l■.r.ll,ll ili‘nii(’r('. valrnr dn I’ pmirra t'lrt* prr.si'nlcc suns la ('(iritif 

(ilil) P 'Viftj; I I J t ... I A„ .ltt| I A(/ |<^|. 

A,„ A|, .... A„ j, A„ , t'daiil dcs snnunt's dr pmilnils (urines aver Irs 
l•.(n'lliriollls 


. I .| ifif ]p f'lit I'lp . . . I ^*/i i» . . .p rtoi .Ml* ’ * ’» A'// 1* ^^1* • • •» it 

id, lannnii’ (din s’('!van(nlirii, an vnrtii da rtajiialiun ai I'mi sn(i- 

pose 

^ 1*1 ^ 1 * 1 , t^l ...| !(« I |. 

(Ill |)(<iil iilliriiM'r (|n<! Ii‘s i{iianlil('s 

A III A I I ... 1 A \tl I , 


raiiri'i’iiir.i's dans ra(|iiii(iun (.'i.T), varilicrunl. la [iruinii'n* dus ciindi’ 
linns On proiivararl dr nirnn* ([iir Irs i|naiili(rs dniil il s’a^il 
vi'i’ilirruiil la driixirinr, la Irnisirinr, idr., ridiii la drrnii'rr drs run- 
dilioiis (/| K Dour, res <|ii!inlilrs pniirroiil srrvir ti ri'diininaliun drs 
inrnniiiirs,)', s, .... u, r rntrr Ir.s riiiialioiis (i), r( la valrnr dr .r srra 
dnniirr par la rnnniilr. (A), pnnrvii ([ii’uti drlrrminr X ptir Iti I'ur' 
innlr (O), mi, m* ((iii rrviriU au inrinr, pniirvii <|u’(tn tipprllr X rr qiir 
drvirnl ri'xpi'rs8ioii(a)(|Uau(l on y rriaplarr hi Irlf rr r/par la Irliro/'. 



lU'lSllMKS VN VLYTIOllK^. 

Doihs on (Irli nil i V(‘» l(‘s vith'iirs (h's iiumhiiuk's 

propri's ii Nrrili(M* li^i (Mpiiiiions ( i ), si^ronl di's IVarJions, (!on( on 
nh(i(MHli':i In iMinininti il('M)oniiiin(4Mir nil nniiphiriiiii h's (^xposnnls 

ill’s ll‘l^^■l‘s //, 1), r •;« h par ili‘s iiiilin''; djiiis Ir drvt'loppriiiriil 

<li] pnnlMil qiii noniposn h' M'ronil inrnihrn (In ri'npialinn ( iH)« Qiianl 
an lUiiiHn ahMir di' rliaqiir IVarlinn, on In dniltiira injn)ndia((nMnnl do 
dniiointiiahMir, (ni rnniphnaiiif li’:^ i[nan(ilns qiii^daiis li^s (n|[ialions( i), 
sni’vnnl dn nnnlli(driils a riiimiiniin (|n(' 1*011 nonsidiMM', par h‘S sia'onds 
inninlirns d(’ nrs iiirnu's nipialiofi.s. 

Si« poor pills dt' nounnodiln, on r(qHa'\snnl(' par la iiolalion 

I ill) ) ^ r/„ />l f * I . , , ^ \ 

la sonirni* qn*oi( olilifoil qiiand, an prnilnil 

Aj r I . . a n A (, I 

pris avnn li* sipnn \ , on iijouin Ions rniix (|t}*on piMil (oi (l(nliiirn a 
I’aidn crnnliaofjns opnrns min' h's indini's 

n '» ‘5, n n r, 

nliamii dns noiivnaiix pnnluihrlanl pr'n avnn In sif^ni' I on li' si}j[iin 
Hiii\an( (|n*oti In ilndnil do pn'ininr a Tallin d*tui nninbrn pair on (Ton 
nnnihrn impair (Tnnliaiipn'' sunnnssils ; on anra 

r .l\ > P Si >A,| | )f 

n| li’s vali'ors d(' prnprns a vnrilinr l(‘s (M|na(inns ( i)i 
SI* prnsnnh‘rcin( sous la Innnn 


S( ^ 

I.J'.r... 

• ihn 

«> 

Si 

ti\i A| . . 

jA// 

l)' 

S( ' 

h 1 <’i| . . 

, , it 

' * ,•** « ' ** u 

,) 

Si 

l/„ Aj f\4 . 

■ ,'w/ 'A/, 

l) 

Sf 


* * K U U tf 

0. 

Si 


< • ti ' A^I 

l) 


I .in, 



IlhSTMliS \N \LM’lUl KS. 


M\ 


Si» |Mmr Irs iilrr>» nn ri'Jnil li'S rquhliuihi n ) it 


t Im’ 


on lrnii\ri’;j 


^ I# , # ! /l, J’ . f ,, /.( , 

■ ' /'ll ' , /•!■ 

' .f , . t , 


S ( ' A I A * A ,/■».< , • A ^ t , A ( /'.fT . ' A p />,pf'i A , » ,, 


On iH I isi*r;n( an iiH’inr rr nill.il . rn jirr^mliinl la |H’i‘inii'ri‘ ilc*' n|n;i 
I luir^ I 0 M '<Mii la I ill nil* 

A ■*' Aim' /m 

' I , ’ 

‘ /i W I 1 i >M ■ r’ /m 


pnh^ ilrVi’tnjmahl In*' |ilnihuO' 

V ^ /. ! H Aim /* I , I r/ * p < will’ /p 1, 

rl n‘in|tl.MMiM iliiin* \v''^ i|p\ n|Mp[iniiirii1'> n\(nn'aMt!' iln*i Inilri*** |i:i)’ 
ill'* Mnlh'i*'' SiiM' iMinlihiiui, la Inrinult* i *| M jmmiI rlri* rnnaM* 
iHiiriiM la v.itriu* <tn la |iit*in!rr«* tlr ^ iui'uinnii* * qiin rniilnnnnil In^ 
I'linalinh* j iiii. Crtti* sali-ur i|Ui, |Hi*'r a Li lrtln\ M'lail uinvai tn nl 
nr |M*nl iln> i‘iiir nv.irlr qnr |i.u 'aiilr ili*. iniH|i(iralinn*« rnMinMM* -, r-'l 
II* ijn*««n Mitiiniin iinr r<i/* n/ s tlr rnirnnnitc* iliinl il 

Ip'rqn.ihtMM \i »i run'^nliMcn* -aiii ^ <*i* jiiiint il*^ I rllr inrinr nnr 

* w ^/shofo/Ui . 

laMnrxtni a ina' anil qnn /// i turciiuiUr rr|irr*^rn|i*r‘. pai 

* » " - -1 *> * 

Miiritl ilnlrniiiiirrs par m > i inpialionh iln pn*nnrr ili*^ri* rl ilr la 
Inriiir 

A,, 

Am 
Ap. 


I .. I I J f . 




tn i m II 



IlKSl'MKS ANALYTIC) I IKS. M 

lirc'i'n surr(‘Nsi\i'iH(Mil tlr r(‘s r{|i(a(ii>iis 

1 ^ /« ,n ^ ^ /» j /• ,n ^ I A II ' * /i ^ 1 /i „ , « 1 • I 

rl {'(‘iK'niliMiirnf, m l*nii ilrsi‘j;iir par // iin (|n(’lr(UH|nr dc^s luiinhrrs 
rnliiM's milVriurs i‘iilrr li's liiniirs n, ///. nii nl>li(MMlra piUir viihMir il(‘ 
iiiM^ I'niirlinn liiirain* (l('s iinanlilrs 



/ 


Sni( I'M 



i 1 » 1 

1,, 1 ( 1 ■ ! ■ 

.. 1 \ 

Dans In 

• as piirlifiilit'r in'i 11“^ i|iiim(ilr'* 


' 1 i > 

/• 

1 A 


r(Mluirnii( an\ ilillVrrnIs ((‘)‘Iih‘s iVwwv prof^nssion |rr(MMr(ri<|iH’ dc 
la InriHi* 

i.Vm //' I, /. A\ .1, A"'. 

on ani'a stinplininnil 

^ ► j I , A 1 \ I A ^ ^ ! V I A ' i , , , t \ I A I A (/ « 

|)'anlrt‘ pari, il r>{ idair i\\\{\ dans rr i’as» on vrrilirra Ins r(|iia- 
I ions t pn^^anf 

rl 


f t i A , i A I 
(A i)\ 


oil* rc t|ni rnvinril an Jiinnic», 


! r > 


//- //A ^ ' 1 A'* ' 

I 'I 


. t n/i > I . 


I.i's rMi‘niiili”n ( • It* s'iit-i’onlt-r (’llt'.s, i! fit l•l>^^lllll■ 

i(ii'nit aiir.i, (|iii'l (|iu* Mtil /i, 

^ ’ i i I V., i/' 1 

J 1 . .... /M // " n 


/ 


/." «/." ' I 




III, ' I 



Mi.^ V \ \i \ I mu 


cl , |):ii' sinic, 

I'l'll \,. I. \| C, ' * \ \ 

i t 

Dniir l;i vah'lir i » ilrinrnuHi' |fa» \\ I -muiJ* < |i, , 
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i> II, ol I'll lucinii l(Miii)s l(!s pins ^riiiuli'S viilciirs iumM'iri(|iii's dc tt,, 
ilovioiidronl. iidV'rimiros ii U", Dour, dims lu pn'iiiirrn liypolld'si', Ir^ 
(I'l'iiK's di> la si'ii'iii 

liaii'oni, panlovonif (alis(i'iM',l.ion I'ailr dcs sif^mcs') iii(V'i‘i('iirs aii\ 
l•t)l'l•(lSI)otl(lanls dr la pi‘(i{j[i'rssi(in {'roinrlriqiir 

I. II, U’, U", ll'MI 

('(, riHiinir rrllr projfrrshion sriai r(iiivr(’»(‘iilr, 1' riani < t, l!isrrir( i > 
srra rllr.-iiiriiir rcnivri'm'iili'. An rntilraii'r, dans la M'i'iiiidr livpidlii'M', 
on aiii'a 

12 li I. 

AIoi's, si n ^'ir^( li rroilrr an drlii dr (onir liiiiilr, Irs plus I'raiidrs \:i" 

l(!Ui'S(lo( I'. </„)", rn s’appi'orliaiil indrliiiiiiiriil dr LI, (iiiironl jiar dr- 
vriiir snporioiiras ii U, rl Irs plus jj;raiidrs vidrni's mimrri(|iir.*, dr n,, 
snpoi'irm'r.s ii II". Done iilors on li'onvi'i’ii, dims la srrii' 

nil iioiuliro iiidrlini dr loniirs siipri'irni’s atix Irniirs rnn'rspoiidaiiK 
dr la pi’o{j;i*rssioii ^roiiirli’iipir 

n, u» 11". ii'i.i 

liar oonsnpiriil, nii iiomlii'r itidrlini dr (rrmrs snprrinirs ii riinilr. 
II riant > i ; r( la sri'ir (i) sri'a nrrrssiurriiiriil divrrj^i'iilr. 

Si, pour drs valriirs rroissaiilrs dr, n, la vaicnr mimrriijiir ihi rap- 
port ■ 

(n) 

tt’r.st-a-dirr. la frnrtion 

"11,,' ’ 

fionvoi-f^r vors une liniitu (Ixc li, alors, rn drsignaiil jinr t mi uomJn r 



llKrtlIMl':S ,\NM,YTlOlIliS. :ji 

luissi [x'lil (|iui I’du voii(li"i, oil poiii'ra (loniicrau iiomhi'o wj ouliov iiiu' 
valciii' asrfi'/, (•oiisi(ti’.i'al)lo [kuh’ (iik*, n olaitl oj^al on siiycriciir it m, 
t’lianin ilos rapixii'ls 

1 1 I ^ ^/M ^ ^ 

rl, par siiilo, la iiioyonii(> f];t’.om(''li’i(|iio ('iilro. oi's rapporls ('), ou li* 
i|iinli<'iil 


I'l'sioiil (‘oiiipi'is ('111 re los ([iiaiililos 

ii E, iM f. 

Si maiiili'iiaiil on Tail l•.|■oill’o iiulo(iiiini('.nl lo iioiiiln’o n sails tiliangcr 
la valour ilo///, I’o.xprossioii 

11 " 

/jj 


c.ouvoi’^oi’a voi's la liinito 


II" I 

I I i,i I 1 


ol rcxpi'ossiou ) VOI'S la inomo liiuilo ([no la snivanto : 


Dono la limilo do o.oKo doniioro, dovaiU rosUo' ooinpi’iao oiili'o los 
([uuiililos li ■ ■ e, i2 l e, (|tiol([U(' potil tjuo I'oii supposo lo iioinliro £, 
ooiiioidora lUM'ossaii'oiiioiil uvoo, la liiuilo 1,2 do la valo.ur iuuuori([iu‘ dii 
I’appoi’f 

\ 1 ^ 


On ptuil dono ('•noitoor lo Uioori'iuo suivaul : 

'CnKoafiMK II. .SV, ptmr <ivs mleurs mnssutUcs <((•■ (a indpur numd- 


1 1) l.oi'H.nio » iioMtUvos a\ ... m.uL U.iilOH HiiiainimroH ii in> imml.i't. 

ilmiuAtf, I'l tooU'S iaWrimii'i'K i‘i lui milro mmilici) ilonu.) //, lo piwUiil ohI fivi- 

(Itniiaioal .'oioiiriH onlro lofl liiniloH ««, A"; «l, l«u‘ >*• ou 

III lu(iyonm) (j'rtomi'.lritiuo onlro los (iimiiliUSs <t, ... so irotivo ollo-mOmo comiinso 

I'litro loH iloiix iioiiibi’OH /f, //. 



I’d ANAF.YTIOIIKS. 

n//i(c t/u tvppoii "" ' ' e,om’rrpv nrx anr limi/c Juve 12, hi scrtc ( i ) sera 

ro/nrrpcntc on (/mrffvitfr siimt/il tfiic ailv liiiiitf svra infcricii/v on xnpi'- 
ririifr a /'nnilc. 

[,(ii'S(|n(‘, la s('*ri<( (i) rlanl. (•(mvt'rj'nili' i'(. ih^ li'miiis allcr- 

nalivt'iiH'itl [Misilils ol iir^'alirs, la Yalruniiinn'*ri(|H('. U„ dii Icniia 
ral sans tn'ssc linin' ili’s vali'in'snrnissaiil.t's dn //, ainrs, la valciir 

dll inslc r„ |iniiviiiil olrn |ll•(''sl‘hl,(''n sons la loniin 

'll {' I I 

nil sons la siiivaiiln 

I'll ( •)*' I I • • • |> 

st'lon ijiii' In iirnniinr Inriiin //„ ns( |insi|.i('(m unf'aliC, li' rnsli' r„ i‘liaii}?(‘ 
dn si^iin i|iiaiid <m fail ni'nilrn n (rmii‘ iiniln. i’ar siiili', la siiiniiin x di> 
la snrin nsl nninprisn I'tilrn 

.V„ I'l •'I’l, Ii< 

On |inul doin' niniiinnt' la |ii‘o|iosili(iii stiivauin ; 

Tiii oithii; III. iMrsiptr, nni'xi'nr vonwrpvnh' vfniit fo/npoxt'o dr firnirx 
nllrriniliwnivnl positifx r( nt’pnlifx. la ralrur /in/inrifinr dr r/aujur /rrnir 
rxl i/ijmrnrr a rrllr dn trrmr prrWdr/il, In xommr dr la xtrir rxl ro/n- 
pn\r r/i/rr Ir prntdtT trrmr rt In xommr drx drn.v prrmirrx, r/itrr rrttr 
drrnirrr xommr rt rrllr drx troix prrmirrx, rlr. 

Si i'lin iiiitllifilin par ttnn noiislaiiln a Ins dillni'nnls Inniins dn la 
snrin ( i), (111 nlilinndra la siiivanln 

(ni) nil,,, nn„ nit^, ... 

dans laipinlln la soniinn dns n |irnminrs Inrinns, savoir 

«(«„ I- H, I ... I ii „ ,,,) ;«v«, 

r.nnvni'Kni'u vers uiin liiiiiln ILyo ax si la snminn dns // prnminrs Inrinns 
dn hi snrin (i) cniivni’^n, viu's unn liiiiilo (ixn x, n(, nn noiivnr^nra vnrs 



HliSUMl'lS ANALYTK.UJKS. r;} 

imcmic lliiiifn dims Ic rus iKinlniii'n. (loKc niiiiorqiK' suHii pour (iliiMir 
Ic lliooriMiio siiivaiil : 

Tiu.oiti' Ml-, I V , Si I'lm muhipliv in (iijfih'nis tcniws <ic la smc ( i ) /mr 
iinr rt)fix/fin/r (t, hi noturl/r svriv (litisi ohlvuuv sent roturri^e/iia on i/hrr- 
siiioanf Id .uric (i) xmi rl/c-nu'dic romrr^cnlc on (lim\i>r/i{(\ 
v! I'o// d til'd tld/ix If [iro/iiii’r nix 


(I'l) '"'ll I ""i I " 11 ., 1 ... //(//„ 1 //, 1 (/j 1 

('oni/ldirt'. Si, iliiits r(''t|ua(.i(ni (i/|), ou cliaiif'twi (ui y oil li'ou- 
vora 


(iro 


0,1 I III I Mt ' 
n 


Si, Ion SI'l’il'H 


t’ll, 


> "(1 , "l , «■! 

‘I I 
a M it 

//l» //li, 




olaitl convorhfciili'.s i>l nyaii( pour soimiios rospooUvos .v, ,v', .v", on 
(ail 

<« "yx I l/| I . . . 1 

S, **il I 0 | I • » * i l'„ 

x'!, ir„ I O', I ... 1 o'„ |, 


aloi’.s, pour ill's valours oroissanlos ilo ti, x„ ('.ouvorjifora vors la liruilo x, 
•v', vors la liiiiilo .v', . . o( par siiilo los souiiiios 

ilos 11 prouiiors loriuos ilos sorios qui auroul. pour loruio.s |i;i‘.uoraux 

11 n i II „ I o«-i io,„ ... 

oouvorxo.ronl. vors los liiuilos 

.? I .V-i .s'-l .... 



.V, HKSUMliS \NALVTIQllliS. 

Oil [((‘III ('iicoro eiioiiccM' t'(‘ Lli/'oriMiH! : 

'riiKi)uf,Mi', V. - lAmfftw plnsivurx S(rit‘s son! rotnrrpr/ilcx . /'aMlio/i 
lie k’tii'x IcrrHcx pctuh'UHA' fottnul h la/'nic pc/U’rdl d utiv /loiivcl/c xc/'w t/ui 
i‘xl (’lk‘~iidi)U‘. ('.otivcr^ciila <‘t dottt l<i xoniuiv rcxidtc dc / (iddi/ioft dfx 
xomnu'x dcx xcries pivpoxik'x. 

On n, cn vmiti ilo cc llunirhiu', 


(i(i) 


((/„ I //, I I . . .) i ('■» I ‘'i I '■« i •• ■) 
-{llf, ! t'„) I (»i I I’l) I («i 1 f.j) i . . 


O 7 ) 


(h„ l-«i I lit 1 ...) 1 (•’« I t’l I f, I ...) I ('''u I »•! I “'r' •••) 
(Mg I t‘„ 1 (!■„) 1 («i 1 I IV,) 1 (H, I V, I 11 - 5 ) ( 


’riiKniifiMK VI. — si, lex dniiv xrrii'x 


{i«) 



Uu 




(•{(Uit I'o/n’ori^c/dcx cl (tynnl pour xo/nmcx rcxpcclurx x, x', rluii'U/ic dc ccx 
i/ciidt xMcx rcsic cofim'p’CiUc lorxipi'on rMnil xcx dij/irciitx Icnncx a iciirx 
ralcurx muudritpicx, (dorx la xcric 

(lt() »„(■„, Hgt'i t H,V,|, I H,l', I r/iV„, .... 

doni lit Icr/iic. fi'cmral csl 

MgO, I'Ml'';) I I •• • • ' 


xcra cllc-mdiuc CMtnrrpculc cl ultra pour xommc Ic produil xx\ cn xorlc 
ipi’on troimra 


(•'<>) 


(Mg I lt^ i II, I ...)((•« ( v, i i', i ...) 

Mg'V I («g<’i I M|l'o) I (Mgl', I H,V, I I- 


Ddmotixlrnlio/i, -■ Si)i(!nl.v„, ,y', It's hoiiuik's tlos a pnniiini's tnriiii's 
(Ins std'ins (rH), (>t.y'' la soinmn dns// [iiMniiici’s Icrmns (l(! la H(’!)‘ii' (,i()). 
llnprisonlons par ni Ic, plus graiul noniin't! cnlicr com pels dans " ' . 



n lis u M i-:s a n \ i.yti on ks. 5!i 

rl slipposdns (PalMH’d i\nv dillrrtMils ((mmups d('s sorios (iH) soionl 
(otis p()si(i(s. On \\\\v\\ rvidniiinrnl , dans hyp()lh(‘S(', 

\ \ ! ..I I 1 ffi\'n v”! 1 a^'l I 

(^/|) I I . . * I //„ 1 ) ( 1*11 I 1*1 1 . , . I r„ 0 
' //| i . . . 1 //;„) (l-o 1 I'l I . w ! l'„r) 

nil 

“ ’'^/f ’'/j 

• ’ 1 1 1 1 • 

CiMiiN'Voits iiiiiiiilciianl t|n(> I'tm ('assi' ai’Dilro /i an dt'lii dr Ionic liniil('. 
I,c iioiiiIh’c hi, (|ni iic [K'lil circ qnc " ^ ' on '> ciMiihii liii-incnu' 
intlcliniiiicnl, cl Ic!. ilcn\ snniincs .v„, ,v,„, , c.onvci’j^cnnil vers la limilc.v, 
Itindi'i i|tii' s'„ cl convci’i^nM'oiil vecs la liinilc.v'. Pai'snilc, Ics dciix 
pi'iMliiila .V,, v'^, cl la soiiiuk' .v^, cninprist' cnii'c cca di'iix pro- 

ilnils, couvcrpiTonl vers la liinilc .v.v'; c(' (jiii snllil pnui' claldii’ Ic. Ihca- 
rcnii' ciioiicc. il cii l■csllll(' aiissi (|nc I'cvpi’cssinn 

t A„ V„ If,, ( C,, I I (If,, 1 C,| 3 I f/„ 3 l’„ l) I ... 

{ I I I'l 1 ///, *4 l’'j 1 V • • ! -'j I i) 


ciinvci'picrai dans I'liypollicsc dinil il a’af^il, vers la liniitc /.crii. 

Snpptisoiis il iircsciil i|nc, Ics dillcrciils Icrincs ties series (i8) cdii- 
scrvaiil Ics incnics vaicnrs nnmcri([iics, Ions ccs Icrinas, mi ((nid([ni's- 
ims d'cnirc cn\, vicnncnl ii cIian^{(M' dc sij'iio, cc (dnin|j(cincnl nc 
pmirra qiic dintinner la valcnr nnincriijiic dn second nn'inlirc dc la 
rorinnic r’< ). Dune, ccllc valcnr nnincriqnc., mi c.idlc dc la diUcrcncc 


.'•« .v,. 


coiiYcr^ci'ii encore, |imir dcs valenrs croisHanIcs dc fh vers la liinilc 
/.ci‘o, cl, .i" vers la liinilc .va' dn [irmluil .v„.v',. Done, alors la scrii' (ii)') 
sera encore convcrfjenic e( aura pour smiiinc Ic- prodniL.v.v'. 


I.orsijiic, Ics (ertnes dc la scric (i) rcnrorinanl une ccrlainc va- 
rialile ,i', cede .scric est convci'j.'cnle cl scs didcrciils Icrines ioaclions 
conlinnes dc a* dans le voisiinif^e d’nne valcnr parlienliero atlrilincc a 



fid UI'lSlIMliS ANAl.YTlQin'iS, 

(i('(.l(\ variiil)lii, la samiin' .v„ ili's n praitiicrs (di’nii's, h' l•('s(^‘ /*„ i‘l la 
SDiuiiK' .V (la la s/ii’ic soul (>ti(!(ii’(( IniiH (oiiclidiis da In varialila .c, daiil 
ta |iraiiii(‘i'a as( ('•vidaiiiiiiaiil. ('.oiiliiiiK' |)ar i'a|)|nirl. a .r dans la voisi- 
naf;(' (l(>. la vali'Ui' [taNiaidiara doiil il s’af'il.. Cada poHi'', aiMisidi'i’aii.s las 
aia'i'aissciiiaals (|iia l•a^;(^iv('ll( a(!S Inn's r(ma(i(itts, loi’siju'dii lail ai'iiilia' 
f (rniH* ([iiaalili’i inliniiaaiil palila. l/a(!(;foiss('niaiil ii(' s„ sara, |i()iii' 

loiilas las vah'iirs |K)ssil)ias da n, tiiia (|iiaM(i(('i inliiiiii palila. al 

a.aliii da /•„ daviandra insansiidi' an iinniK! (.anips ((iia si I’oii adrilnia 
il n mtavalaiu' tras a.(Hisid(’!i’aldi'. Par siiila, raaaniissainaiil, da la Inna- 
lion .V iia poiirra ("’Ira (jii’niii' ([iianlili'’ inlininiani palila. Da aalla 
aamarijiia on dadiiil iiiiiin'Mlialanianl la pniposilion siiivanla : 

Tnr,om'..Ml', VII. ■ • Lorstjur /rs dijfvn'nts lirtin's dr l<i srnr (i) si>til drs 
fiiiic/io/is t/'iifir I'dridldr X, rontidum /idr tditport d rrt/r rdrui/dr dii/di Ir 
vdfxi/dipr d’uitr rdli'dr pdiitrdlirrr paid' ld<pir(ir Id xrrir rx/ l^<l/h'rrprn^r, 
Id xoiiddc ,v dr Id xi'rir. a.v/ duxsi, dtinx Ir roixindpr dr rrllr ndrdr p((rlird- 
liiW, fo/iclidit rintfuinr dr ,r. 

(loiisidarons it |iri'isan(. line si'ii'ia onloiun'ia snivani li's piiissanaas 
aiiliai'i'S al posilivas d(* .r, a.'asl,-iHlii‘a iitia si'ria da la ronna 


(•«) 


di.r^, 


at soil (0 la limila on la |diis {j[i'ainla das liniilas vaas last|uallas ann- 
vai’^^a, pour d('S valaiias a.foissanli's da n, la raaiiia //'■ da la \alana 

nuiii(!i‘i(|ua da d„ mi I’axprassimi ( i c/,,)". Dmnnia la limila on ta pins 
l^i'iiiida das liniilas da 


sai'ii 


>' M,7', 


il asl alaii' ([iia la siii'ia (‘*vi) sm'a aoiivai'^aiUa (jiiaiid la valaiia iiiiina- 
i'i((ii(‘ dll pnidnil (o.a sara inl'anaiira ii ruiiih’!, a'l'sl-ii-ilira i|iiand la 

valmti’ ninii('i’i(|iia da .a sara inri'riaiira ii Jji I'l divargania i|iia)Hi la va 
lanr in(iii(''ri(iua da .a daviandra supi'iriaiira il 'p Ajmiloiis (|iia ai sara 
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«7 

III liniili' dti lit vultMir iiuin('‘n(|iii> dii si, 

|)(iiir d('M valt'iirs n’oissaiilrs di> //, (•(■(Ic! valiMir iuiiniirit]iii> 
I'di'i'livi’iiMMil YiM’s line limi|i> lixc. On |i('mI. dniic t''n()n('.(!i' Cd llu'ai- 
ri'iiK' : 

Tin.nin'Mr VIII. Si oi ((vsi'^tu- ht li/nifr oit /<( plus drs li/iiilcs 

I 

tie rr.rpirssiii/i ( ' on l>i<'ii (‘tn-ii/r iitir limilr/iar iw Itiijiivllc von- 

vvt'pv, idni/is (/iiv n vroU iinlv/iiiinirnl, la vatvur tmmn'iijw da rappoii 

< 1 

♦ 

fin 

la svriv ('•■*) wra rnmrrpvnlv poar totitrs Ivs vah ars dv .n ro/iiprisrs v/i/rv 
Ivs liniitrs 

('I'l) ' . 1*1 

rf diwrp'vnh' pour loiilvs Ivs ralvnrs dv .r slliivvs hors dv vvs Hndlvs, 

Si la srric' cs! (•(invi'rp;i')i((‘ |)iini’ dcs viili'iii’s miiiK'i’ifjiic.s dc .!• 
iniV’riciii'i's a iin iii)iiilii'i‘ doiinr v, rn noinhri' s(>i'a iiiM'.i'ssairiMiu'iU 
inlV'i’iiMii' (III liiiil an )iliis ('•^al ii (*l la si'i’ic (•.•,'.*.) I'niiliiiiii’ra d'lHn’ 
('(iiivi'i'^iMih' i|iiaiid (III rciiiphn’t'i'a r]iiii|ii(' (im'iim* par sii valinir iiiiiitr- 
i'ii|iii>, C.i'la ptiM**, (III d(''dnil iintiHMlialdiiti'iil du IliiMii'i'iiid VI la j)i‘ii[)ii- 
^ilidii siiivaiili' ; 

Till nui Ml' IX. Si dvu.v sfifivs ordonnvvs siiivan/ Ivs pidssa/fcvs v/iiimw 
vl posiliws dv savair 

^ ^ ((,1, •(*! (/j*( . • * , 

^ ( /<„, Iti.v, 

son/ vamr/'f'vn/vs pour <lvs valvurs nnnivritjitvs dv a? inft’ririirvs a an 
nomhrv donav c, la svriv 

(aa) (/„/(„, ((/„//, 1 ((t/'o)-'’. l■"|/'t I 

svra vUv-ndtnv vonwrpvn/v vn/rv Ivs liaiilvs 

■V ■ C, 1 f, 

OKmrrt ih C. .S. II. t. X. « 
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n I' on (iii/v, pour drs luilnirs dr .i; irnfriwrrs rnirr (v.v liiniirs. 

(<>0 1 /li.r I n,.r’ | .,.)(/<„ I /),.r \ //j.c’ I 

doroi/tiirr /, Si ili‘i)\ oil |iliisii‘iifs loiioliotis ilc .r |iiir 

,V. soul (lovolojipalilcs on soriis ooiivorj'onlos oi'ihMiiioi'M stiiviinl 
los [iiiissatioos oiilion'H ol. posilivos do ,c |M)iir dos valoiiis do ,<• ooiti' 
|ii'is(is oti(ri‘ los liniilo.s r, \ i\ lo prodiiil p ? . . , si'oa, ptntr los 
Mioiiios valours do .r, dovoloppalilo on iino soiiildaldo sorio. 

Kii snpposaid y 3 . . . , on olilioni oo( aiilro ooi'oliairo : 

('orolluirr II. Si niio lonolion do .r roprosonloo pai\r osl dovolop 
paldo on lino sorio oonvorf^onlo do In rornn' 

/ o„.| ff,.r 1 \ ... 

pniinlos valours do .v ooinprisos oiilro los liniilos r, i r. Ii* oarro. 
It’ oiibo ilop'ol. SOS divoi'sos pnissaiioos soroni, pour los inoinos \aloiirs 
do.r, dbvoloppablos on do somblablos sorios, do sorio ijii’oii iitira 

It*, I I" t/j I , 



llli'oin',Mi: X. ftorxipir drn.v xa-lrx rom'irprnlrx, iiriluiinn\ siin ntu 
Irx piii\.xnnrr.<! rtilii'rrx r! poxtttrrx dr .r, nmsnvrttt dr.\ siiniinr\ rpnh \ pint/ 
10, flex Irx rtdriirx nmirritptrx dr .r ,p,i nr xiirpimrnl p„x un nonihr. d,u,nr . 
rrx drii.v.\rnrx xotil nt‘rr.mirrinriil tdr/i/itpirx, 

Hii odol, adniolfons i|iio, pour dos valours niunbriijiios do r inlo. 
rioiiros ii n, on ail. oonslaniinoni 

Oil I 0,,r I |..., t>„ I /;,.)• ) I , 

on on ooiiohira, on siipposanl ov ■ o, 
o(, pur oonsoquont, 
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|)nis, ni positnl ilt* iiinivtsiii -r o, 

<'l aiiiM tir siiilt*. 

( ainrcMMis iiiainli'iiiiiil (|ii(‘ dans la rnriiiiilc ( "> ) an allnliiii' h la 
Aarialili' .r tin atati'nissciiK'Hl a, dinil Iti valcnr niimrriinK’ soil (rrs 
|n'lili' i‘l mtV‘i‘i('iiia' ii cidli’ tli* i .r. roniiiilc doiini'ni 


( t; I I I ( .( I iM I I I . . ( t ( I .<!)'' 


I ( ( I vV' 

I ( ' • I c/ ) ’ 


I'l , ri)iiiini‘ (Ml iiili'a 

' ' ( 
(Ml IfMiucra i‘ii(’t»n’ 


...) 


I .(■ ' (l .c)^ ' 0 




I 1 ( I ^ ) i ( I M *w ^ I t'‘M 1 . . . 

1 1 / ' ‘ i U/ M i . I ( 7 " ‘ I 

1 


c/ >/•' 

I . ' (I ./•)“ ' (I .')■ 


I I ti ^ ( // ) t \ " ’ 

|uti^, i‘i) iiiiilli]di!inl siH’crssiviMiKMil la soinnic 

I ^ -/ t/’' 

I (I I !■* (I .1 )’ 

|mi' li's ilillVM'ntN liM'itics dit indvin’tiin’ 

(I .i”) u f.i» ' (ajjix’.i" •' . . 

I'l iivaiil ^'■}J!jl^d iiii\ (’nl'lllllll•^ ( I '( ) I'l (yr>’)i i>M liri'i’ii di* rn|iiii(inii ( y.8 ) 

I I i ./■ I ... I ' 

i » 

; 1 1 I •(./' I !...(• (.« •• • i) |« 

t 1 1 I ,l.r i (»./•’ i ... 1 (/I - Oa-c" •' 1«'^ 

i 

F 

I’!!' 

1 I I *' I I .(■" n.r" • I 

.'•T 






1 t 

i 


’ lo 

.(•p ■' 

r ' 

.V 

it,r» ' 

If 

.vr 

u- -■<•) 


o<M . . . . 



„KUMi 58 ANM-YrK-OliS. 

, . V It'n (iiiisniiiHi-' 

D’aillcurs, en vortu du ‘ _ j tui'iiiinvs df 

ac « (Icvronl MVC 1<..» a,,n. 

(Wjuation (29), On aura done cn(5ori^ 








I 


I 4- 0,JC 4 - 3x^4-. , .4“ (/? 0 




(I -.»•)' (I ■'') 


.1'" 


1 

I I 

' ("I- 


+ (I -. ./•)•' '{'■•■'O' 


(>( gnneriilcment 

(3i) I , .r« ' (">'■' •*" 

( 

U’autrc part, il cst facile do s’assui’Ci' (|iii' lu .serin 

t3-i) I, (/»)„,,, a’, {m -1-0, «-!■»'*< "•> ■ '■ 

(jui a pour tonne general 

133 ) (;«-!-«■ i)„i 

resle convorgonte pour toulc valour uiiiiieruuM' dn -r inlerieure 
runito. Car, pour deduiro la serin ('i^) do la si'irii' (’.v.*. ), il sulVii d*' 
poser 

fl„=(Wt-|'« — i),„_i (h> I >t i)«. 

et Ton trouve alors 

rt«-i-i _ Hi'JrJ!: ' . 
n,, n - 1-1 ' /III 

Or, si Ton fait eroitvc iiulolinimenl. le. nttmlirn », sous i‘li;iiigiT J-i 
valour do /n, la valour prccedonto du rapporl eniivei'f^eni ver^’ l.i 
liinite a)=:i, Qh aura done aiissl “ “ •< nt lasorie (‘lu)' verlii iln 
(lieorfcmc Yni, sera convergoiito pour los valours ilu ,v ri'iilVriio'' 
entre des limitesa?= — i, = h- i. Done, pour <le somiiliililt'." miIomj - 
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do. a.% 1 expression (33) <>(, cello qu’on on cleduit on romplaoanl // pur 
« — H- 1 , savoir 

dcviniulront inlinimcnt potilos on memo temps quo Par conse- 
quent, si, In valour nuincrtquc (lea; ctant infcricure ii runite, on (ait 
evoitre iiuleiinimcnt le iiombrc /t, Ics quantites 

dent los premieres sent ce quo devient la dernicre quand on attrilme 
succcssivcrnent ii m les valeurs particulieres i, 2 , 3, . . . , convergeront 
loules v(M’s la limito zero, el Ton tirera do la formule (3i) 

(35) 1 -I- (»i (/?t + . . .=r - — I— 

(1 

Oil, CO qui roviont au mfimo, 

(36) n_ (;„ ), .r + ( ,n -h 1 ) 40 ;’'+ (,n -h a ),.i-® . 

On trouYora, par cxomple, 


( 37 ) 


1 a- X - 1 - a;* -(- a;® H- ... — > 

I — X 


iH- 9.j; -t- 3 - 1 - (^x‘^ -1- . . . = ^ , 

(i-a;)* 

H- 3a! -1- C)a;’-l- ioa;® + . , 

(t-a?)’ 


Ajoutons quo I’liquation (35) ou (36) pout encore s’cerire coinme il 
suit : 


(38) (I = 


m , /tt(ni-+'i) /»(7Ji - m) (w-h a) , 

— X -h — •' as’ -1 i x^ -t- 

I 1.3 1.2.3 


Si dans ccLto dcrnicro on romplacc cc par — x, on obtiendra la sui- 
vanto 

(39) (, + _ 2 s’- 



9 


(i2 in':suMi*:s analvtkjuhs. 

((iii subsists, coniiuo bi foriunlc (’iH), pour dcs valriii’s lllllll('‘ri(|ll(•^ 
ilo.r iiilrrioiin's h bliilin, si dans la (brmiilc (.'l.'i ) on rcinplaci' 

.r par S nolle (|n’on ohliondra, savoir 


(/(O) (./• (t 


1)1 , )))()ii I i) 

II ’./■ I ' II 

I I . ■>, 




snbsis(('ra pour dos valours nninori(|nos do .n inidrionros ii oollos dt' n, 
o( sera prdoisdinonl. on t[iio. dovionl la Ibrninlo (•,>,) dn t’ II, (|nand on ^ 
roin|daoo /)i par --///. 


Yll. DM’hiifX'iiit'nts ill's I'.viioiivnlu'lli's c'', A*. 


Si, dans la Corinnlo ((>) dii t^ll o'( la Ibrimili' (,')H ) dti i? \'l, on rom ■ 
plaoo .f par a, olios donnoroni 


(0 (' 1 «)'" 

(■0 (»■ «) «' 


1 I llltx I- 


I I I 


/ I \ 

I . ■->, \ III ) 

') 

I * \ tH J 


iu ■ rx 

I 




I I 


:) 

:) 


I 


i 


Si niainlonanl on I'ail, oroilro inddliniinoni io noinbro ni ol ddoroilrr 
inddliniinont la vabuir niMndrii|iio do a, niais do nniniori' i|iii’ Io pi'et” 
dnil 

my 


oonvoi'jjo vttrs nno iiinilo linio .r, los divers (orinos dit .sooond inoinbn-. 
dans oliaoimo do.s Ibrmnlos (i) («l (y,), s’a|>prooiioron( sans oosso dos 
dilldronls lorinos do la sdrio 


qiii rosUira convorgonlo pour unn valour liuio (iiiolouiuiuo do la \u 
riablo a;, lilu cll'ot, Io lorino gdiidral do la sdrio (d) aora 


.c« 



I’! » si Ton posp 


uiisiun^s \NAhyTK)i)Ks. 




i 

I , ' , I . // 

!(' rii|>|Kirl 

ffn \ 1 I 

//„ n I ( 

<1ps v;il(‘iirs i‘rnissjinl(’s do //, v(M‘s la liinilt* o. 
Done, la srrii* ( 0 sov\{ pour ((UMi's lt‘s valiMirs finios do a* 

r(Hn|)ris(\s ouivo li's liiiiili's 

I I 

/ /J, t‘ */ 5 | 

n (} 


(•’(’s! ii-iliiM* |i(tiir iiiH' viili'iir Unic (Hii'lniiKinc- dc lii viii’iahh' >r, (Ida 
pii^r, i‘ii adiiii'llaiil (|iii' I'liii ail 

(/i) liia(wc/) f, 

nil lin'ra dcs rnniiiili’^ ( i ') id ( •• ) 

(:.) Iilll(t 1 linid ,/) ‘ I 

II y a pltih : |»i»iii' i|iti‘ la liirmiilf ( /!■) I'nlraiiii' la roniiiili' il n’l’sl 
|ias iirri'sf'.airi' qiii' m, vi'iiiiiil ii rniKri' iiidi'diiiiiiiciil, noiisci'vc l»U- 
joiirs tiiK* vali'iir ciilii'i’i'. (lar, si I'oii iiiiiiiiiii' p. iiiiii (|iiaiililn |l(^si(i^'l‘ 
i|iii l■t'^li^H^ iiidrdiiiiiiii'iil laiulis i{iii' a iHiiiiMiii'i iiiais di* iiiaiiiara t|ii(' 
rmi ail 

( 11 ) liiii(p ..-'1 - I', 

id /// li‘ iiiijiiliri' I'lilici’ iitiiiii'ilialiMiKMil iiilt'rii'iir a p,, iilars, p. idaiil ri'ii- 
ri'riiir ciilri* liN di’iix iioiiiliriis //<, tii \ i* la rapiioid aompris imiIi a 

I Id 1 I \ aiii*a piJifi* liiiiila runitii. Dmia. la ('oniiiila (0) aiilriiinani 
las I’lH'iiiiilas (/()> (^)i id, aiiiiuiia ai) iiiira d aillaiii's 

a 

(i..a)"i'- L(' r. 


«• 


I' 

(I ! a)!'- 1(1 "I a)'" I'". 



ilKSliMlls \NAl.\T 10 l.|> 

pill' ('()llSl''l|lll'llt I 

|illl(l ! y)!' Illil(' I " ■' 

Oil It'oiivi'rii l•lll•.ol'l‘ 

(y) lilll(i I iilllC ' ' ' I , 

l,ii roniiiili' ((•) M'l'Ji vi'i'ilii'c. si I’on siipp.ii.f 


ft ► 

puiMinc, ilfiiis ri'di' lujtollii’si'. (Ill Iinr.i I >» ■ 

roriiiiili' ( 7 ) i!oimi’r;i 

(S) liiii(i I «V‘. liiiiti , , , 


puis, on I'lMluimiiil .r ii I'liuilt’. I'l iHiiiiiiiiinl f l:i 'xiiiiiiii .{>• I.( > jo . !* 


pilin' .1' 1. 

siirti' ([u'nii iiit 


(•d 

i 

t 1 i M 

1 1 

1 

,...1 ' 

on li'oiivora 



(I'M 

} 

liiii(i 1 <i‘ 

liiii(i 

Oil iiiirii, par 

siiilo, 



liiii(i 1 xi* 

liiiiti 


ol 1*1)11 lironi ilo hi riiriiiiilo( 1 1 ), joiiilo ii hi tiiiiiiiiio i H >, 

. 1 ’ * * 

I., ■ I ' 

1,0 niimhn> 0 osl oolni ipii mtI iIo huso iiii sv^iom*- «l* » 

ijii'iui iippolo hyinrlntlujitvs tin lu'pnitin, l.'oi|n!tliiiii m ♦ 1, >jiiM ^ “ 1 ? It til » H 

h' (lovoluppoinoni trnno oKjiiinoiiliollo do la I’lirMior" 

(iiiuniV .miiviiliL los piitsHinioori iiHOondiitth's do .r, Mnli!tt. 4 o ipix ll» «(i<> 
Huil la valour rmiii atlrilmoo ii In varialdi* .0, 




lll‘SliM i’:s 

■ViNM.V'I'IQUKS. (ii; 

si, « ('•liiiil |Mtsili(| 

I'litil 

1 4 tn praud j 

' /lie/, |(>s ('iirniiilt's (1), (•.',) (loiiiK'- 

1 (1 1 1 

1 (i M 1 

l .a 1 ( 1 

1 . t \ 

1 .i ! ( 1 

i , 1 \ 

' . 1 ) ' ' ,),)(' ' 2 ) ' ■■■■ 

al tia ai‘s dariuaraM, 

aoinparaas ii 

ri''(|iiiili(iii (r>.). (HI (in'i’ii 

(I'l) 

1 

(1 1 O' 

t 

(1 lO ", 

par aniisaijiiaiil 



(1,1 j 

1 

(1 i ./r 

1 

f (1 0 


I.ii Inniiiilr ( Ti ) Milinisli* pniir uin‘ v;iti‘nr pONilivi’ (|ni'lron(|\i(‘ di' y, 
n|hirrvnii‘‘ riirmMMpn', rn \i*rMi dt* l‘ri[n;ilinn (i -*, )* la Idrmuh' (7) 
spra irdnilt* it 


< ih) 


litit {i Inn ( I M 


Dnnr riM|Un[inji \ U) mlrntttnra tniijti Ill's la Innntllr ( Hi ), 

Snil JiiainliMiuiil A unt^ (|tiantilr pn,si(ivn <|iitdr(int|iir. Dpsif^ntuth' ii 
Tiudi* ill* la lidirn i ai'arlrris|i<|nn L Irs ln;,{;tnllinirs pris dans la sys“ 
ii’ina dniil la liasi* nsf A, rl ii riiida da la lallra cararlarisliqua I las 
Inj4iarilhnias naparians, pais dans la ssslama dnni la liasi* i»sl r, I'jiftn 
ati( 

UV ) n I \ / ( M 

* \,r 


la Inj'ariHuiia naparian da A. On aura 

(|H ) V r * 


I » 1 |M-*4rHtiiHi' » \.y Uu Msinlua t ^ *liMi»i la s>‘ilMua iluiil la Imsa I'Hl A, iH'hI iinlra 

!*♦ *' i|i’ It pMa'HiiM* A |ii<(iirlh* il niMl ali*\i*i‘ A |ii*in' ultlaiiii' 

A tjira l.i vtAisir »l*\» A \Anins' ri‘*(ihin 111 

Av 

Mu a ■ 1/^ t'l A l/A lt*H In^arillniirH ila ,) al ila A, ralollvaniriil A uiio 

*(r (\ - -'Hill* I. X 



ANAl.YTinilKS. 


< 1(1 

cl, (iiir siiilc, 

(n)) A'*' 1 I ti.r I 

Dti, cc (|iii rcviciil iiu iiiciik', 

(c) 


1 I. (..i 


\-' I 1 I' 1 A i I , I — 

I .« I , u.l 


l!ctic (lci'iiiici'i> j‘in‘iiiiilc. siilisisi c, coin me l'c(|iiiil lon ( i '* )> tiii(< v;i- 


Soiciil 


(O 


la \ai'ial)l< 

' .r. 


'V itif 

rttfi/lif 

n..,n, 


^■^ 11 , til 

^L.n, 

^'l.lt 



1 



lies i|ii!uiliCcrt (jiiclciiiM|in>!> j’iinj'ccs siir ties tij^nes hiiri/.niiliile'' el viT’ 
licales.tle tjiaiiiere ipie c|iii«|ii<' serio Imri/.oiiliile on verlieiile cenreriiie 
line iiiliiiile i|)> lennes. I.e svelemi' ile ces i|nimliles sera ee i|ii'tMi jteiil 
iipjieler tliii' xt'n'i' i/iinlilr, el ees t|iiiinliles elles-iiiemes seroill le!^ iliHe" 
renis lei'dies de la seric, ipii iuini |ioin' hntu' iirmrai 


11^ 




//I, //<' ilesi^niiiil ileitv itoinhiTs enliei's <|iieleoiu|iies. I’areilleiiieiil, mi 


)>;hm iV (liHliurto lio A, Oil unifi 

A A*'-, A» 


\mv Miiio, 


t* ft j. ' ff, 

♦I* 


OiHir ht rnpimrC .i\ .v iju iIuiih t\m\ ili(ri’*n nln, 

lu Mtlnur h, i|tii*) qmiMollj. Si run \tmi^ nii jmilinilii'r A* r^, i*n timiu ui 


lA 


lA U I 

LA ' Li- ij‘ 
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IM'iil iiiiu^^incr mu- srric trijilc, tioni Ir 

\ nt" 

Mill' I'tiiwlidti (liHini'f «lrs Irois imlitM'rt on noiiiliro^ i-iilirrs w/, 

in', in . tim* I riiiiilciiu'iil niic si’-rio iuiilli|)l(' dniil 

li' li'i'iiic }!;i'‘iirr:il ;>t'riii( mic roiiclioii do divors iiidicoh m, in', in", 
III ..... oiiaoiiii do oo‘. iiidioo'i |tniiviitil rt'oovoir siK'oi'ssivcnionl It's 
valour-. i-iilii‘io;i 

t. I 

ia‘la 100.0, tiiiiiiiDoio. s„ la sttliiiiio Idriiioo pai' I’addiliou d'lin iioinliro 
(iiu oil iiioiiio iidiiii do (oi'imo. do la soi-io iiiii(ti|dt', oolli‘ .siiiiiiiii' otiiiil 
ooiiipo-.oi- do iiiaiiioi'o (jn'ollo n'ld'oi iiio aii iiioiiis loll^ Ii's lia’inos dans 
losijiiols la •.nimiio di's iiidii-os i-si inroriouro li 11, ol (|no jamais olio no 

ooiii|ii'oiino nil loriiio |oindaii( it dos iiidioos donnos, sans roii- 

roriiioi’ on iiioino ioiino» loii't lo-. torinos i|n'oii on di'dnii on i'oin|daoaid 
oo>. iiionio-. iiidioos, on i|iiol<jiios nn-. d'oniro iniv, par dos indioos 
inoimiro-.. Si, lonh". los I'ois ipio los don\ oondilinns prooodonlos said 
l■onlldio-., la snninio oonvorip*. pour dos valours oroissanlos do 11, 
\or-' niio iiniilo li\o .s, i.i sorio mnlfiplo sora di(o niinur^nifc, ol la 
liinilo on iinoslioii s’appollooa la Miintitr do la sorio. Dans lo oas onii- 
Ir.iiro, la sorio innlli|tlo sora ihWraiiHr ol ii’unra plnstlo sninino. Si, 
dans to pi'oniior oas, on poso 

( I ) ' 1 

sora lo roslo do la sorio niulliplo, ol 00 roslo, ipii roproHoiilora 00 
i|u‘iin pout inniiiiior la soiiiuio do Ions los loi'iiios non ooiiipi’is dans.v„, 
doMondra iiirmiinoid polil poni* dos valonrs itdiiiiiuotd m'liinlos do n. 
I^n^nl, si roll post' dans lo iiioiiio oas 

V|| 

I'l *kj vV|, 





m 
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(il. gonoraldinoiil 

(^l) I *'m> 

la s(!)'i(i siinpl)' 

(ft) !•„, I',, fj, ... 

sf'ra ollc.-iiiriiiio iiiui soric (|iii aura iioiir soiiimi' s, (nuir 

lariiu! pjaiiaral c,,, al, |MMir rcslc /•„. 

donuiK', d’aprc'H (a* (|ii’(in viciil ilc ilii’a, las ((‘l•m^'s iidd i't»iii|ii'i;% 
(Ians la .'^oiiiiiia .v,j sa n'ldiiii'ii til, soil tins dillai'aiils lariiii's d:iiis lt>'^<i|i)id‘. 
la soiiiiiK' das itidicas asl iiii iiioins apala a ii, soil a iiiia parlia ila n"' 
itiaiiias larnias, oti pant, avidiaiiniaiil aiionna' la propiisilioii sinvaiila ; 

TitramftMK 1. ■- (hie siirlv mitlltitlr svra voinrri^viilf si, tlttii'i irtle srrir, 
ks tmiK’S oil /(I Minnie i/ex indieex i/evienf itii iiiuitis ei'iile d n, elnnl 
(ijoiile.s tes tins iiiav utilres ett tel noinhre et eti tel onire i/ite Von einiiltn. 
foiirnment line soninie i/iii ilivienne infinitnent petite iinitr ties enleiirs 
injiniment prii/iiles de n, 

II ya phis : si lotislas larmt's da Itisaria iiiiil(i|ila soul, posililri, l•al((' 
saria iia poiirra alra aoiivarp;aiila saii.s (|ita l;i aiiiiililioit (|iia iioii'« 
vaiions d’anoiiaar soil raiiiplia, id, dans a.a aas, on panri’a avidainiiiaiil, 
sans dalrnira la aonv('r(j;anaii da la sarit*, alianp;ai' las ‘<ip;nas da lon''> 
sas larnit's on da (|n(d(|nas-tins dVnIra aiix. On [lani dona I'liaora 
aiioncar cal anlni lhaorania. : 

'I’llKOin'tJiH II. ■ Une .vd/vV’ niititijde est toiijoiirs einieei'peiite, hnstfin 
Ins vultiii/'s niinulrujites de ses dijf 'ereiits tenues fornient une sene eoneer- 
gente. 

Si las dillaraiUs I, annas da la saaii' prapnsai' alaianf las tins posilil's, 
las niUras n^f^atils, ilpoiirrail amvai’ qua la saria IVil aonvarpjanla, al 
(|ua las taniias dans lasquals la sniunio tins indiitas sai’ail tin iimiiis 
afjalo ii /j, alant ajoulas las iinsaiiN; aniras dans tin (M'rlain nrdra, in* 
donnassant pas loiijoiirs unasonunn inliniinonl, paliti'iimir das viilaiirs 
iiiliniincnt graiulos do n. Cclta rumanjua osl ap[tlitailda lliaiiia tiuv 
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srnt's hiinpics. Ainsi, (>ii parliculit'r, si Ttm I'onsiiU'iM' la sorio, sinipli* 


U'O >. 

i 


1 

/ ♦ ' 

1 

' ♦ ♦ » 

// 

' // 

mi aura 

(y^ 


>'ii 1 

1 1 

•i ' .1 

1 -1 ’ 


1 

II ’ 


I'l. nttnoic l(‘s viili'itrs mull('•^i^)nlls (l('.s diflV-rmir.i's 


I 



, '(Ml 

V/l 

'hi.' 



1 

(S) 

I 1 U 



// 

1 •■«)’ 


1 i '\ 


' („ ; , 

1 

ft ! 

1 

1 // 


siTiiiil (miles renri'i’iiKU'S <‘nlr(' les liinili'is 


('») 


I I t 

\ ' » ■ * » 
1 I //II // I ' 


(|ui ili‘vii'niii’iil inrniitiinil peliles potii' ili*s Viili'iirs iiiiiiiiiiienl p;i'aiulos 
(le //, mi |M'iil iilliriiMM' (|IM' la smiiuie.v,, cniivi'i'f^cra poiii' des valciirs 
I'l'dissaiiles ill' // \('is iiiti' liiiiilr lixc s, el i|iii! lasei‘ie(()) snt’a ('.(iiiver- 
j^eiile. Miiis, si, ail lieu irajoiilee li's niis iiiix aiilres les leniies 

' I ' ' 

1 , > ' » 1 ,•)•••< 

/III /II I HI .t 

pl’is dans I’linlre tifi ils se li'oiiveiil, mi veiiiiiL ii inlervi'rlie e.e.l nrdi'e 
eti eliMisissaiil pariiii eiix des (eniios iillneles dii iiieiiie si{i[iie, par 
exempli', li'H siiiviiiils 

I ' 1 ' I ' I ' 

ft \ * ft \ .) a \ ft ,1 // 


lu vuliMir mumVic|ni‘ i\v\ii soniinr. (!(» ch^riuors 1 (mmiu‘s» suvoir 


// 


i' *\ 



I 
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surpasscrait cvidemmcnt le produit 

I I 

rt X 5— nr rJ 
3n 3 

ot cesserait tVctrc infiniment petite pour dcs valours inflniment grancles 
do n. • 

Lorsqu’iinc scric multiple cst uniquemcnl composce do termes 
posUifs, aloi'B, pour quo la condition enonccc dans Ic tlioorbmo I 
soil remplic, ”ot par suite, pour qu’on soil assure do la convor- 
gonce do la serio, il siiffit evidemment qu’en adoptant, pour former la 
somme designee par .9,,, un dcs dilTercnts modes qui peuvent satisfairc 
aux conditions precedemmont indiquecs, on obtienne line valeiir 
do Sa qui converge vers unc limite fixoi, tandis quo n croit indefini- 
incnt. De cettc remarque, jointc au tlieorenio II, on deduit immedia- 
lemcnt la proposition suivanlc : 

TnfionftME III. — Nommom la somme formee par V addition d’nn 
nornhre fini ou mdme in/ini de termes d’une serie rnultiple, celte somme 
etant vomposee de maniere qu'elle rcnfermeaii moins tons Ics termes dans 
lesqueh la somme des indices est inferieure d n, et que jamais ellc ne ren- 
ferme un lerrne correspondant d des indices donnds, sans renfermer en 
indme temps tons les termes quon en deduit en remplagant ees mdmes 
indices par des indices moindres. Si, dans un cas parliculier oil ces deux 
conditions soient remplies, la somme s„ et cede qtion ohlient en suhsli- 
luant aiujo diffdrents termes qui la composent burs valeurs numeriques 
convergent I’une et I’ autre vers des limites fixes, il en sera de mdme dans 
tons les cas, el la serie proposee sera convergenle. 

Scolie. — Il cst important d’obsorver que les deux sommes dont il 
s’agitici convergeront vers dcs limites fixes, si la serie (5) et cello en 
laquclie la serie (5) se transforme lorsqu’aux sommes do termes desi- 
gn6cs par e,, e,, Cj, ... on substitue les sommes des valeurs numc- 
riques de ces memes termes sont rune et I’autrc convergentes. 

Considerons, pour fixer les idees, une s6rie double, par oxcmplc la 
serie (i). Si cettc serie cst convergente, alors, en pronantpour la 
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sdiuiiH' ill's (('I'lni's (Ians l('s(|iii'ls Ics iiidici's olVi’i'iil iini' sonimi' inlV*- 
l•il'll|■(‘ a n, iiM h'lHivi'ni 

(I'l) 'll I ^^iiii I 1 ••• I (I II- 1,1 I ((|i,ii> 

I'l III si’-rif ( ■)), n'llnilc ii 

(m) ^^>,1 1 ^ ^^ 1*1 I 

si’i’a mil' si'i'ii' sini|ili' I'lnivi’i'^i'iili'i ilniii In sinimu* .v ni' (lillVii'i'i’a ]ias 
<|(' I'clli' ill' la sin'ii' ilnnlilc. Si, dans In mnmc cas, iin pi'iniil |H)ur.v„ la 
siiiiiiiii' ill's Inniii's nil In pri'inii'r imliia' I'sl inlV'i'ii'iir ii «, on (rotivnra 

pal’ I’oiiM'inii'iil I ('hainiiic drs si’rics linri/.inilulcs (‘.i)in|irisi’s dans li* 
'ralilrau ( i ) si'ca nmvor^^t’nli’, id li's sommi's do I’.ns sri'ii's I'onvci’- 
j4;i’iili's. siivoii' 

j' »„.n I "il.l 1 ‘ 

i t A\ < 


riii'ini'i’mil idli's-nii'iiK's iiiii' nmivnlli'. sin’in rmivi'r}?i'nli' diml lasoinmi' 
SI'I’II I'lii’iiri' s. I'inlin, si rmi pi’i'iiil )i(inr s„ la soniiui' tics (ci'incs tie ia 
si'i’ii’ diMildi' (til In sci’iiinl iiidic.i' csl inlci’ii'ui’ a //, on trouvci’a 

par i’(iiisi'(|ni'nl , t’liacmic di'S srt’ii’s vi'clicalcs i’oni|)i‘isi'.s dans Ic 
'ralili’an (i) .sera I’.onvi'i’^ciili'i cl Ics summes do c.i'h series conver- 
^(('nli's, Mivoir 

I ll|l,(l t lit, II I lljiO'l •III 

, J (/«,| 1 K,.i i w>,rl •••• 


ioi’iiiet’tml ii leur lour umi iimivelle serin emivcrj^enlc. dont la sointne 
sera I'lir.nre x. Ajoiiloiis (jiie du Iheorf'iue HI et dii siiolie |)lac.e ii la 
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siii((> (Ic (■(> (h<‘ioi'i‘iii(t oti il('>iliiirii imiiK'nIiiilcini'iil la proposilinii snl- 

NiiDli' : 

Tiii,tiiu'„Mr, IV. Si i/fs hois smrs simples (i i), (rHi ( i ')) I'liiieest 
ettneerpefife el tlemeuir eomrrpenle, hnit/is tfiie /‘on reotp/tiee les ijiiiin- 

htes n [mr le.nrs ealeurs niimeivjnes, les tfeii.e on Ires 

se/viil fiorrif/emeni eonveipeoles, el Id sme (' i ) sera fine srrie iloahle eon- 
rei'penle, i/oni hi somme ne il{J}erera pas de relies ties Irois sf'ries simples 
final il s' fn>il. 

I'oiif (‘xpi'iiin'i' (pi(> s rcpivscnli* la saiiiini' il(> la saric (i) siippast'c* 
n)iivi'i’j?<Milc, mms n'l’ii’ons simpli'ini'iil. 

I I /(i,, i 1 . , . 


Soil Kiainlt'iiiiiil 5 ima riniflhin do diiiiv varialili's ,r, i-. I’ltiir (|iii’ 
I't'ili* ihiH'.lion soil ili*>vi‘lo|ipiililo (‘k iiiio soi'ii^ I'oiivcri^ciilc ortloniii'i' 
siiivaiil l('s piiissaiH’os nilioros cl p(tsi(ivc‘' dc .c, r, c’csl •ii-diri*, cii 
d’aiili'cs (crnii's, poin’ tpic 5 pdissc circ considci’c i‘oniii)i' ci|iiivalcn( it 
III loinuti* il'iitic sciiililalilc scric, il nc sidlii'ii pas, coiniiic on |ioiin'ail 
Ic iM'oin* all pi'iMiiicr aliiinl, ipic s sidl dcvcitippaido cn imi' sccii' con-' 
vcrf(cnlt' onloniicc siiivaiil. It's [missimccs cniicrcs I'l posilivcs dc ,r, 
ol Ic oio'irn’.iciil dc c.hai'iiiu' dc c.cs puissances cn inic scric conver- 
p;ciilc oi'iloitncc snivaiil ii‘s puissances cnlitu'cs cl posiTnes dc i', cn 
soi'lc i|iri)n nil 

(«7 1 5 «„ I «|.r I M,.!''' I . . 

| «.i o„,„ 1 I I .... 

»i "i.« I I "i.it.v* 1 

Hi- ;«a,u \-(ttoy l t .... 

Cl, pill* sitilc, 

• («!,. l'«t,iC V' wi.t/’ l' ...)•«* 
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mills. I'll MM’lii till (||(^()|•i.IlH> 1\, sci'ii rll(M‘(ivni)i‘iil iwi 

tun* ^>i'i ii* I'Dii \ i‘i'{'(‘n |(‘ iii‘ili)iim‘i> i\uiv!iiil Ics |)iiissiiiiri‘s I'litii'ri's I'l 
immlivm. ili* .1 . f. jc vriix (lire, (pii'.v sent In sot ile hi se)*ii' iloiihle 





'I ) ' * • < > t 


1 1 ♦!! 

'^,1 } 1 


I'Hl) ( 

1 




1 

ft},y r\\ 


si le seeiiiitl iiomlii'e ile hi 

roi'iiiiile 

( !()) eoliserve line Viileiir liiiie e( 


ileleriiiiiiee, loi siiiron \ remiihiee les viiriiililes .e, ri*l h's coenieieiils 


'^i,.n 

p;ir liMiis valiMir^^ iniiMrri(|in*s. 

iNiur iM'liurrir n* qii’mi virni iiin‘ pm* il('h i'ntui’voiis 

triilmiil t|iM' roil vetiille (levelo|i|ier. Miiviiiil les [iiiiHSiiiiees eiilieres ei 
|)iisilives lie .r, v. le |iriHliiil 

1 I 

Aliii's, |mitr lies Viili'iii’s ile .e, _r |iro|ires ii reiii|ilir les deiix eonililioiis 

Ml 1 

Oil iiiini 

( en ‘ * 

I .1' 1 e 

I (. 1 1 ' 

I I 

I'l, pill' snile, 

III r I ,r' 1 . . .) I fi I )- I I 

i ./-’(I 1 )' I !'■' I . . .) I . . . 

Hr, eiiiiitiie III rormiile ( v.'i ) eoiiliiiuei’ii tie siiliHisli'i* i[ii!iiiil 011 y I'cni- 
lihiferji les viii'iiililes ;t', pur h'lii's vnleiirs niiinei’i((iies, iiu petil iiHIV" 
iiier (|iie, si les i‘i)iiililiiiiis (^‘.>0 soul reiiiplies, le proiluil 



1. I. 


I I .1 I ,) M . . . 


I I 


I .<• I y 


tWuvtti th (\ S.ll. 


lU 
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sci'ii (l(iV('l(i|ipaltl(' ni iiiii' S)'ri(i ordmuirr siiivaiil Ics |)tiih- 

siiiu'.os iisiM'iitlimlrs i|(‘ .r, )', nil sorin (|ii’im aiini 

I ' 

II r 1 1 ' . . 

I I I 

I .r 1 .1') I i 

I r' I * I !■'' 1 ^ i . 

1 

i|ii’iilm'f< iiiissi rliiii'iiiin ilns li|.jiins Imi’i/onlali's mi vni'linali'M ^•n|ll|ll•l‘'t■^ 
ilaiis In snnmiil iiininlii’n iln la ruriiiiiln ( "’>) idlVira iiiin 'innin siiii|ili' 
nmivni’j^'i'iiln. nl iiii’il nn snra ('iiniirn tin iiiniiin dn la '.nrin ^.illl|dn 

( iiii 1, .»• I r, .i ' I .iM’ 1 I ' I .1 '.r I ' i i 

I'nijii’mi |inul, aisniiiniil. vni'ilinr nii I'nriviiiil Ins di\nrs Inriiin'. dn nnlln 
dni'nii’rn niiiiinin il suit ; 


iaiiisidnrmis nii sncnitd linn In rminlimi 



1 

1 ,1 y 

Si run sii|i[i(isn i'niii|dinH Ins dnnx nmidilimis 

(•iH) ,)*' 'i (I )')■'. 


mi iiuni 

(ail) 

(•■111) 


y < 

a* 

.)• ^ 1 .Vj’ 

.n’ 

^ y 

1 1 ,» 1 f 

’ 1 • 

I 

(. 

I '!• aj' 1 .'Ij''* I 

I . 


1 1 1 

1 . 



I‘( , |I!H’ Sllih' 
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7 !) 


(:!n I I 'V)' -I- I 

I .r-(l 1 :{.)• 1 I . . 

Tmiii'lbis.on ih>. sanrail. (tdimlunMld la Ibrimiln Cii) (jti’on ail l(Hijonrs, 
(|iiaiiil li's rondilions ( 'jM) sunl la'inplics, 


1 

y 

! .)' 1 


1 1 

[ .y 

1 1 

1 ;».r 

1 i'l''' .)•' 1- 

1 

1 

1 (i. 

1 1 

1 

\ 1 

1 lo.r’v’* 

1- 'iii.r* 1 '• 1 


1 


I'l (Ml ia stii’i(' siiii|il(' 

I. i I’l I •(■'•V I- .»■' I r I .’I, IT- I ,)■' 

r’i'sl-ii-ilin* la pi‘ 0 {»i'('Ssiim }^roni('‘(ri(|iia 

'• t .f. ( '• I .rV‘, (./• I ,)■)’, . . . 

soil, aliirs iu''(M'ssiiir(‘iiM'iil c.oiivi’Vf'iMila; (‘.ar il t'sl, visihlii (jiic prd- 
{p'cssidii sdra (livi'i’ffdnti' , ldl•s(|nl‘ Ids varialtics .r, alaiil lU'j'alivcs 
I'tM'cvi’iml ill's vali'urs mii)ii''ri(|U('s iiiriiriciin's ii l’uiii(i>, iiiais doiil la 
sdiimu' .siii'passdra I’liiiild, par dxcnipli' Idrsipi’nn supposara 

■' ■( 

I'l. par siiilc, 

■■ ' 

Mors. <'i>pi>ii(lai)l . It’S ronilifions ('.'.H) sarnnl romplics. Mais, si, la 
vali'iir miindritjiii' tlo r iMaiil iulbririira a I’linilt!, la valaiir iuimbrii|ini 
lit’ .f ltd surpass!’ pas la plus jidlild tlds tldux t[uaii(ili\s 

I I I .)■) 

la rdriiiiild I 'll t ttitiili nil lira tin subsislcr, Umtlis i(n’i)n y rt’inplaarra li’s 
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Mii'Kihlrs \ |i;ii’ trills iunnt'i'h|th‘' » <1 i » 

1 1011 t K 

i !nfit’r\ iMi^ a |»r{< ^(‘uf poiu'ilr* iiUHMUtj«h *\> t nii< 

)‘h‘lirr‘t II f , t;j lull rt mil \ <lr j pii i rh r tlr \ i ltipjM r » n u.n ♦ j m < >1. 
maloiiiirr ‘tiinaiH piii-.iiii ‘ .'iih» 1 1 , i l jt.. hm* 

|HMir <lr * \.iliMii . ijnriirt'H|nr * iti’ \ mli n» im . j. 

<liM [illlsa* t'Irr rlimjhi' r n nur I’thm <Mi t, « i ' < 

\ an I lf’'» |H) I '« aiii’i'M imiI nn rf jHiti | u r . i!i* \ . »u ^ »] m , « i / i - 

li"' limili'f. .1 f , i , , 


«'(, f ilin’ If’'. liiiHif . \ , , i ^ ^ 

' * f ' / , 

I.' ‘t fpiaiiliir t mi 1 , . , . |ffMitniiil » 11* » oh*iii>> , *!- % ne 

niiiiMnaf|iir‘. tin I iMri*nrini-i *» * . nm* , rn . . 

i(nii[rM miliiiiiinns sunahi Irv |,IM , .*|M* .'N inin I* *i ; 

Taifln iln^i Im nmlr 

' t«# ) j ' 

< ? ' ^ i' 

I'l \|, llllMl.MIII- |\, Mll,.t|.,U< ill. .l|*..n t.lM, (.,u 

' f W tB, , *t, i ' f i 

iniUi'lrih., ..11 no |i..|ltl •Mii. lin.- <|m I.» l,.t<tHill>' k Jk .jm> 

tl»'\ii|n|iiiiil(|(- oit line -.olio . urtlMun. r -.n«i smI h ■ 

t•l•lil•l (•‘. H jUMlIiiiw ilo .r. » l i|it.- r..|, ,u| 

* ^ . i 

|»''ir InitliN los uil.M 1 l- tllud.-ll.JU. !. .1.- » .|H,. ,.L„U iMl. o.i.r. , 
l"i(ntiNM‘iil il.-H uiliMir, iiiMit.Mi.|u.>H ,j,. , M.ion.Mirr, - M.«.. . , 

v‘ilu .hi Jl, h roniiuh- I h;. »|..vi.imIm. j.M.r im.. .J, u 
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Jonui r <i»‘ t . Ut\r Hr l.i Inninih* ( '{(i H si l(S 

,1 ir * lUJi pn I’ < <1 in li‘ ‘ » i‘MiiHs inriiihi'r‘> ilrii I’m niiilrs i i i ), { V( ) 

I , Jr hi t niiv< I h Iiir . i| II. II hi nu ir till 1 1 rliji|nr (ri jnr h s;i Milriir Hillin' < 
}j4|nr nl* film H itis l.i jurnnrrr wiir la valcur ilniuii'r 

Hr- i, I’HH.ni i.t ts mhlr t i ir unr \.i|imii Hr \ rj^alr :i la shMiliir Hrs 
\ a Ir I i I 1 n II lih I n| n r - H i* < I r I’inr -i H«' la |irrni i r i r sr iir . I )i i' r'H r r i| ii i 
jijivM.i ih 4 I aiHUhii), 1 I'tui .inniinr a i iiiir \alriir iit!inrrn|ii(' 
III It I hi M r ! < , I I (ni)M l.h|in II* \ i Miiiiinr Hr i \ air Ill's ii iliMrri(|ilrs Hrs 

{t ) Iih it>' I 4 )h rihh n irnir a 4 . ( )n pinH Hmit' tMlniirin' 

I I |h i 4 |Hi il hhi MU iitl> 

I yi Ml 1 M \ . M, jfiiftf i/i \ i ti/i !ft ^ fiiUfii r (i/tii’s Jr ,r i/t/( 


ut . > 

> , 1 

*i * t/ * ' yy- l/'A 

t /i lit/I \r/u 4 (t/nrf rj fift n/Jn/i/nu 

N/ih 

t * ‘ 

■' ■ /■ 
ii. . ./ 

kMi- - » f ijfr N ^ 

1 1 h /i ‘ i fh i ♦ (I 

1 f . X fA f , ff */li* . fttftif' t/t \ n/lrftn 

i\ ilt {i 4 jtj)ithl 4 uf unt \rf n/i/A snu 

i iifU ^ f / 

If/ \ 

^ <• ► * • 1 

,, 

/i 1 ' Si f- f hit ' 

\ t ! Mf * X * JiUr h X t f junUH 4 ‘\ th \ ; . sr/ii 

S, xfiMWl Wl/* f S/m l//|/ A S /////V 

ml/ *. ' 

» * 1 ^ 


A: 1 , /'^*///' /**//^ ruliut trifi 

1 I* Mt’- 

. 


s ,, «A /* //f ii/ii/m/f yi/r A/ sh/;//m 

«A ^ Uf 

ss’ 1 n * 

, , 1 1 t “ /t ^ .r 1 

- X iA Aiytsr/M»i. swn sr#// ////i //^ ///r H r . 

*inj*j*M , 

luM Ir ' 

iH* I s, 

t < 

« { 



\\ 

tt \i a 1 

Hh tin 

1.1 . 1 - 

Tif *|[MaIt* 4 M 4 * 

ft., ji.iiir itii'' Xiili'itr t|in*lfiitu|iif lit* la 

^ ai lahli 

' » . 


X ii 

i ' 

r| Hr 1 ! 

j 

i IhriMHl* ^ >* 

> » * ^ 1 

iMii’ iiiiiii)'rn|iic tli'.r iiil'i'i'ii-iirt' a 

I inuf* H 






1 

. » *- > ■ 
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On aura done 
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(VO - = ' 


”((73 ■ «.3 -•••)'•••’ 


par consequent 


\ 'J! e l‘AO ’ ' ' / 

pour loutes les valours do x qui rondront <7 i, e’esL-ii-diins pour 
touto valour positive do x cl pour iouto valour iiognlivo ooiiiprisi', 
ontre los limitos 0, — i,25o..., lo nomhro t.aSo... olani la raciin' 
])Ositivo unique do requution 


( 4 a ) 7- + -—5 H- — ir7 ~ 

a 2,0 2,0,4 


on 


Ur il no resuUc pas do la formnlo (/|3) (fuo la fonction 


j' 

I — 


VOS do i\n mio stu’io 
convergontc ordonnee suivant les puissances ascondunlos (U) .r, H (|U(‘ 
Ton ait par suite, on prenanLo; > o, 


m 


I — 


1 + 


. / J ' 5 I \ . 


oil, CO qui reviont au m 6 mc, 

= ' + — :£! 

^ a 6 i.a 3o i.a.3./i lyi i ,2.3,/) , 5.0 

Mais, on vertu du thoorime V, la formulo ( 42 ) on (43) ontrainera 
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( V’' li' vah'ur jiosilivii on iioj-alivo do ,r t'sl oompriso 
I'lilro los liiiiili'^ 

1 , '-M • , , , ’ I , ’>>Ht , . , 

|iiii^<Hi*Jitnrs Mih'iirs niiinri'ii|ui’s drs (!(' l;i srrii* ( (iinju’iM' 

Ir srrniid niruihir ili^ l;i Inriiiuli* (^n) founiininl iiim' sohiiim^ 
MilVriiMiiM' Ji riiinld. 

Isii riilrnhiiil !(*'» rnrllii if*hh> <livrrsi‘s i\v ,r djins \v 

srrmul tit' hi Idriniih' ( \'))t nii rat'il(MiHMi( (jni‘ <*t’n\ 

dt‘ lit Irtusii’iiir rl <|t‘ la t'iiH|nii‘iiM’ piiissaiitM' st* n''diiisi‘ii( ii /rrti. Oi‘ 
(HI pt'iil tIdiiMHil n>t' <|u'il ihdt ni rln' th' iimmik' dt^s tax'llltdi'iifs (If 
(tiidfs Ic^i pni^*i:un‘i's tlf di'j’i'r iniiiair Miipri'iiMiris it la |)r(‘nn(M‘(\ f’l'sl- 
a-’ilii't' i|iii' la dillri’t‘iM’i» 

'V;. ;• 

df V(’ltippri‘ h‘N jUii^NiUH’i's fiilifta'S t'( p(isi(ivi‘s il(‘ .r dail Min” 

((iM'iiM'iU rt'ii IV riiM'i’ dt"^ piii'isaiHM's di* dcjitri^ pair. I*iii cllidi f.idli' dillc- 
I'fiM’f, ptiiiNanI N'i'rriri' nunMii* il shiI 

I I i f ^ I r( r* I r* ' ) 


iH' pan do valoMi* <|Mand (in v idianf^i' !(‘ d(^ *r. Snii di'vc- 

liippiniHMili <l(’\iuil jiMiir df la nu'iiK* prnpricift in* sanniil r(*nl(‘rMi('r 
li‘s pnissantM*'^ inipairi'H tin la variahlc .r, 

()hM*i‘vnns i'lM'nn* <|ni* rrxpn*ssinn 


, 1 1 " t- t-.-. 

■' ‘ I ,I..I “■ a.. I 

IMUtvitnl dli'i' >;(iiis la litniii' 

' (•!,.» ' ' ”■/ ' \ <--t ' odJ./i.r* ' ’■/ 


jHHir toulo villi'ur nunioriqiio do iv inloriouro mi mnuliro 
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(''('sl-ii-iliro ii lii I’iicimi |insi(ivi“ tlr I’rtiuiilnMi 

./ ’ .r' f ' ' 

(.')(►) , ! , , ! - 

i 'u.t. i..» ’ ' 

scriMliins (•(' riis, rii vrrlii (111 (lll•^lIrml' V, i|i-vi-|ii|i|i.ihli' cii him’ fUt' 
n)ii\(’rji;i‘ii((' ordniiiii'C Miivniil li''> |iiii'<s;iiin”' ii'-i'i'ii'laiiir . dr < Umim 
III riMirlioii 

I 1 

r 

(|ilr TtHi ih* rr\|H't’ssinii ( '|q), rn rt’ni|il;n';iii( i ^ ^ p o 

SI1||{\ rp\ pri'SsiiHI ( ) '^1‘riilll drvrt**|»|i;ililr » i‘l( mm ir i’*uiUM mmiIi' ^ 
nrdnillHM^s M'lllll IrS IMlIliM’i*^ C’l At* la S.tHald** I 

linin’ (niiln valiMir niinirriqiin dn im’IIi* N.irinidn iiihMiniiin an UMnilni’ 
/{ , . '»( V,, 170* . 1 n Onar hi rnninilc 1 jil \ nili a di 1 a |HMn htnl** * 

Ins Vtilniirs dn,a’ roni|irha‘s rnln* Ins liiiiijns 

i ''l .1 » . . , ' It M 

II y a |din^ ; rain inn, pniir tin fed Ins va!nnr*« iln In |n ihImU dn la ^hiuhm 

I I ' I i * I t 

I i r i , t s * 

a ii I . I .Im I , j < L I 1*1 t i I « n 

par la iliUV'i'i'iirn i r ii lii(|iii‘llt' tui pi'iif tMii|Miiit '•nlM.tiEiM-i nit 

ili'Vi'liippi'iiM'iil, siiviiir 

a* t 4 , 

I ♦ I , ♦ . t 

SI' ivilnira iili'iilii|iii'iiiciil ii .r, cii vrrlii ilr la runniili* » i«i t. mu pnit 
alliriiH')' (|iu' (’l•|((' l(iriiitilr .‘tiiltHisIrra pmir luiilt' s.ilriir dr t iiiln inn « 
ail liiiililii’i' r, si (•(' iiniiiliri' r.-,! Ii>i i|iic la sfnr 

• , I ' I / ^ I vI 

^ * ‘^*1 4 * t "4 N I 

n I , 4 •iM 1 , 1 . tf . I I I I , * I I I n 


I’l'Hlc ciiiivi'rj^i'iili' I'lili’i' h’s liiitili's ,1’ ; 


r, 


lluiir, par -uilr. 



lit I'oi'iiinii' 
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I I I 

<> I .M .In I .‘U.'Li'i ' /(’> I .M.IJVt.fp.d ‘ 

(|ii(‘ r.tii (ItMinil lit' ri’'t|Uiilit)tt (/|(’t), t'ti y l■^Mll^lut;!lll( .r par v..r, siilisis- 
li'rii jmiii' (mill's li's \iilriirM ili' ,v niiiiiii'isi's ciilri' li's liniili's .i' . -• yr, 

.r -T. Nous |ii'otiM'i'oiis pills lani i|iii‘ lo iioiiiliri' r, iloiil il s’af'i! ic.i, 
I'si pi'i‘'i'ist''Uii’iil t'’};!il il ’’ ' 

(Jtiaiil iillN I'arli'iii's iiuiiir'i'ii|(i<‘S 


(|iii> iliiiis li'*' si'rmiil'i iiii'iiiliri's ill's ruriiiuli'S I'l 

pi'is (iiiilol a\i’i' II' sipiii' i , laiilnl avri' io sipiu* , cl iiiiilli|)lii's piii' 

II". ilivi'i’s (^•l•lIll's (li"i ilt'vi'loppi'iiH'iils ill’s I’linrliiins 


ilssoiil 1 * 1 ' (|irmi appi’lli' li’s tiiuiihns ilr Hfmotilli. 

IX. Sii//iniitiio/i rnItviTS tics /xtuthvvs ndturch, 

\'i>htntf i/'mif jiynitnti/r if hust' (jm'li'ofiijnc. 

A raiilo til's. priiii'ipi's I’liililis ilaiis li's [laraKi'iiplii's pi-tVi'tli'iils, on 

pi'ul iiisi’iiii'iil lll''ll•l'lllilll'^ III .sitiiiiiio ill's ///"' puissiiiK'.i'S dos noin- 

Iiri’s iiiiliiri'l.s 

I, 1. ;i. .... II, 

sitvoir 

(i) I . 't'" 1 ;i'" 1 ... 1 //”' S{/i"’). 

Mu oiri'l, I'luuiiii' oil il 



II (it 1 

1) 

/t* t It, 

II {n 1 

‘ t)(/< 1 

1 u) 


\ Aft'^ \ iw/, 

11(11 i 1 ) 1 11 1 

l i)(h 

1 :!) 

II' \ 

i 1 I 1* ()// 


1 1 


0 ‘") 


f f 

r 


mtnrfM tlr (\ S, II, t. X, 



H-), HKSllMl‘:S AN M.VTKJUKS. 

h's lonnuU's (i tlu ^ I (liHiut‘rnn( 





S(H) 

ft ( ft 

\ 

' 1) 




S{//0 

1 S(/0 

ff ( tf 

1 ) ( /I < M 

\ 



S(/rf'') 1 

1 i 

rS(//) 

ff ( tt 

^ i]{ ft O ( /I - 

1 

» 1 

S(/|‘) 

i 1 

IlSlI^M i 


tt[ti 

1 1 M' II * ' H /I . 

i 1 


1*1* |Kir (‘nnsniiHMil , 


' ^ n\ ti \ \) 

■ h t /j ) ♦ 


SO<M 


nih \ \){ti '\) ii( /I ^ I I ft{ti \S{ \ ft i\ 

A » ' 


^ , /I ( i M ( /» I '* H ‘ ^ i /H « * ! U wi ' t ) 

I >(u^) , H \ tt ti 

I * 

tti*i I h ♦ 


- , , Ui > tM« ■ *1 I/I t .! (II f I t - . . 

S(/j' ) , /# (II * I r M 

II i» 


iHi* rn (|ni ;iii nirnn*, 



1 i 1 i 

.j 1 ,. 

* ft 

n{n < 

i 

11 

t 




1 ii 1 . , 

i . 1 /<' 

ft Of ^ 

1 M 1 II ' li 

4 . \ 


r») ( 

1 ! H i 

1 iy 1 , . 

. i 14 * 

fti ft 

. -r 



1 t i(i I 

1 

Hi « . , 

. ? ft^ 

II t /I i 

1 W 411 - 1 M ( 11 ^ ^ 

} } * 

hi 


I 

\ 

II rsl lum (PdliHC'rvor (jtiis **ii vrrUi ilts Inrinnh^*' ! ] i. him niiwt 

1-0 ( 1 H I a , , . f If* j[l ( I !| i 4 « /# 


f >> II 


I n 



\N MATIOIIKS. sn 

Aiiim, cm |tiirln-iiliiM', (in lnui\(>ia 

*" I ‘ H I (•; 1 il'i (I 1 ■! ) .1 I /,)■(. 

On |MHin'iiil I (|l•llllin‘ Ics Icinmili's (.J) on (/|) do r(>(|nii- 

lion (I'll on () >) dll :> \ . I'dloolivoini'iil , si I’on |ins(' .n ' n dims 

l'oi|ii;ilitiii (It) dll \', on I'li lii’i'i"i 

I "1" ! >' . .<« t III t) ''/((// t !)...(« I /O ■() I ... 

I , , M'" ' I 

! , , "i« I i)(/i t •) I ^ //(// I I) I //, 

ol , |lill‘ siillo, 

l^l/t'-l )'|/<l// . II.. (/( ( l„ 1)1 ^ ”S[//(// I l)...(// I /// ■!)] I 

1 ^ '* * * ‘ * I . , ‘l''' * I 

( , , ^|/(|0 , IM// I '()1 i ^ S|/((/( I 1)1 

|i)iii 0)1 I'oiii'hiiM do ooMo doi'nii'i'c, ooinliini'o iivt'i* lo.s Idi’ninlos 
dll t; I > 




fii H it if ‘ /fH in I 


/i{/i » 1 1 . . . 1 m i) I . , . 


(N) 


A * I n t n < I \ i if > * ) i it i I ) 

> ‘ i 


' ' ' I ni 4 I W // t ^ , /H /I ^ 0 
I \ I 

Ism o|M'iaiil do la nioino iiiai(ii*i'o, on liroi’a do la rnniiiili' (i/|) dii t) V 

Ujl 1 I Wi , « , W| I/I 4 I I /II t 


h( /r » I 


\*i t 


/n } I 't 

» ’ * » ' ' I ( /I I Wi t I H '0 

» > \ 

It /I f I ) // 

I i ‘ 




Si, daiiH I'liiio dot iMriniilos ( H ), t ()), on piiso siionossivoiiii'nl 

lit I , III (, III . I 

nil rolrnUTii'ra {irooisomoiil h's rnriiiiilos ( I ) nn (/( ). 
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RliSUMliS ANALYTIC UES. 

On pourrait ciicoro fairc scrvir Ics nombrcs do Jlcrnoulli au caloul 
do la sonimc En elTct, cottc sommc cst dvidoinmonL lo coolfi- 

cient do 

O'"’ 

I . 3 . 3 , . . 

dans le devoloppenicntdu polynoinc 

ftfKV I 

(lo) e^’+e“ + ... + e'**=:e'»^ > 

— I I — O"'” 


suivanl les puissances ascendantos ct ciUiciTs do la variable n;. On a 
d’ailleui's, quel quo soil a;, 


(i I) i-nx^ -h — — -h , . .r:r .-r n -l 1 .. -h . , . 

^.2 T. 2.3 \ 1.2 

et, pour des valours numeriques do cc infcricurcs ii (imr Ic 

paragrapho precedent), 


(la) 


X I J I 

— I -1 , 2 ? “h TT t; S — r 

2 () 1.2 3o 1.2.3,^ 


1 

?12 I .3.3 .5. (I 


les coefficients 


I T 1 

6’ 3o' 4^' 


quo renferment Ic troisifemo tonne ot los siiivants, otiuiL procis/nuoiiL 
les nombrcs do Bernoulli. Ccla pose, on tircra do la rormiilo (xo), pour 
des valeurs numeriques do x infcricurcs a j , 2/)o. . . , 


rt + ^ S(«) + S(K') ^S(«3) + . . .+ S ( «»<) -h . . . 

JJl Jt f'l+ioj + l £l_ J. 

/\ 2 6 1.2 3 o I .2.8./| "'Ija 1 .2"3.'Jl'7?)r(i ” 


lie second inembrc do la formulc (i3), siiivaiit lea 
ites et entiferes do la variable x, ct cgalaiU ontro 
les puissances do memo degro ronfcrmccs dans las 



RliSUMl'iS ANALYTIQUES. 
(loiix mombrcs, on Lrouvora 


So 


S(h) “ 1- n 


_ «{« + !) 


('4) 


S(«‘) -l- ~ ^ « = «(» + i)(ci/t + i)(3n^ + 3K-0 

Safa Ho 2.3.5 


(U goncriUcineiU 


(i5) 


S («"') — 


fl/fhhl 

m H- I 



i ni 
6 2 


t^O 


r m(m i) {m — 2 ) 


2.3./1 




L w( W — i) ( w — a) (Ht — 3) ( m ~ /Q 
/|a 2,3.4..5.C 


Los (kiiix promii'roa dos fonniilcs (4) ou (i4) fournissonl lo moyen 
do cdlculoi' lo nonibi’o dcs boulots doiU sc composoiU dcs piles ii base 
(•arreo ou reclangnlaii’O, tcllcs (|u’on los construil dans les arscnaiix; 
oUl’abord, si dcs boiilcts sont distribucs dans plusiours couches super- 
posofts, do inanibrc ii ligurcr unc pyramido a base cai’r6c, lo nombro 
d('s boulots conipi'is dans cello pyramido sc lrouvora evidemment de- 
lormiiio par la scconde dcs Cormules (i4). Do plus, si locari’6 qui scr- 
vait do l)aso ii la pyrainide, ot donl chaquo c6t4 rcnforinatl n boulcts, 
sc oliungo on un roclanglo donl Ics deux c6t6s renforment, lo premier n, 
lo second n + m boulcts, ot la pyramido clle-merac cn un prisme 
tronquo lormino superieurement, non par un boulet unique, mais par 
unc (ilc do /n-h i boulcts places a la suite I’un do I’autrc, lo nombre 
total dos boulots conlonus dans lo prisme tronque sera evidemment 

m ~hH' 2(»i + a) 4 - 3 (»H- 3 ) + n{nt + «) 

=: m S(«) H- S(n’) = ^m+ 



HI.M Mis \\\\\ l\ni \ 


riU, fM' (|[ii ri'N itMil ,iii iiJi’rin’, 
( i(n { 




l.ii Inriiiiiir ( Hm liiiiiml III , < I 4»iJ 1 .! i .ji, Si, ,,,, 

(tlili('ii( Ir uiiiiiltri' tli‘> I ' 1(11. ...!(!'<> )ii f.... j.il. . I- , , .. 

iniilli|iliiiiil it' r.K'h'tn 


i’'t'f>l ii-tliiT It' <lt‘ • If.nii j j iMiuj'ii 4<.i- 4. 

ttlllil|lll's fl h i((lt{'lll,llli-i I,* |<i|. , 3 i 


i;’('s|.ii~(lin< |iiir |i. hfi till f , , 4 ■ i.i.i, 

t|iii li'i'iiiini* l.t t'l fKiii . It . •.<(., ,U S . 3. ■ , J- u 4 '.' , .»{, 

iii'rli*. 

Si, ii|in'". iuiiinini .1- (i.ir ■ K . .It »*». m/- , ! !,f 

(t|) 1111(1 '( I, tin l.llt t lilil),. tit, |> ' fl'i' ' *' ' ' 

•,(*‘1 ilivi'iM'H (ini ..,1111 i'i .'.i|*{4r,t, |i ,it( , It liMtiu. t Sb . I'.i 
Dll triiiiM’i.i 

lull 


•III Il'DllVflil 


|iXt 



(<*l) 



3 


'I’tm IririiiMli' mi ,|t. |,, , „ , , , 

il Hiiil. 

i.iiiiHiilfninH tl'Hlicinl tin Iri^iiiil*- il««d Lt ii rt h H 



UKSUMKS ViNALVTlQlIKS. 
Divisnns liinUcur II ni n parlies rj^alrs a 


(-n) 


h 


II 

// 


K 7 


par n i drrulrs parallMr^ ii la l>as(' H* la's parlions d(' (‘es droilt's 
ijtii S(‘ (riiuveroiil reiilrriiirrs dans Irian^h^ si'i'oiil respiadivinneiil, 

//, '\h^ a/>, (/i i)//, 

la vaicni’ di' h i''laiil 

(u) h ^ 

I’ada posi’s rniuM’x ^n^s, ni pri'iiiii'r liru* (pie les di'iix angles dii (riaiij^di* 
adjn(‘eiils a la hast* II sidi'nl aifj;ns. l/airi^ dti Irianj^le s(n‘u (''vidi'ninunil. 
siipc‘M‘i('tin' ii la Mimnie ties aiiM's drs re(‘(an^les insiadls cpii aurai(‘nl 
ponr liases les IdippM'urs 

h^ sh^ .l/^ . l)/^ 

(d inreneun* ii la surnine dt‘s airi's th's iM'(‘lan^les eiriMuiSi'rils (|iii uu- 
raienl piMir bases les Imi^neurs 

/•, i/^ \i* 1 /I i)/s tth p, 

la liaiiliMii' til* i-liaiiiH' l•c*l■l!lll!?l•’ iiihfril o(i cirninscril (Haul la dis- 
laiH’i" It I'lilri* eliMi\ [laiallidi's miihciuilivt's. Ilant', si I’lm prciid |i(i(ii' 
vaii'iii* apiutn'lirc dr I'airr dii ll’iaii}?lr la siimnu' dcs ain's dca rcrlati- 
j'li's rii‘roii''rril'', sav(tii‘ 

( 4 ) /'/( 1 I I Hi'fl Hill 


I'rri'i'iir roiiiiiiisr srra iidcririirr a I iiiri* iih/t 


nil 


ilii phis (^M'liiid das 


rc'i'liMi poll's rirt’iMisi'i'il‘>. Si iiiaiiilt'iiaiil on lull (O'oili’o iiitloliniiiioiil. lo 
lioiidil'r ft, I’l'i’rrur riniiiiiisi' ^ drrroilru suiis f.i'SSUi cl hi liioilc dc 
rcNpi'cssinit <|iii si'i'a, cii vcclii dc la lorioiilc (iH)i 


(M.n 


Hill 


oilVini la vci iliihlo valour ilo I'airc <lii (riaiiKlc propose. 



I(l>l Ml \ \ vn I MM I ^ 


HK 

Si I'nn tli‘S JHlj;nrnl *.» Ij 1 ^ ♦!***( ^^ "il ‘l*hi ^ i 

nU’orr ;iii\ iiirinrs rnin’ln *i*Mt w*ii .uli fMmul lU tji tMc ^ !- w, 

liu'nl i(iiini“^ ilt's imitiili If* 4 1 ’fiii hini s:t !- , i- . ^ .*l 

iImmI Ips rnirs jinnilMltMil rlr< !< * 1 fri >\> il t h' h [, 

(Iniiiir, 

(InMv^idrnup* a |ii‘r .r*nl HIM* p\ 1 4iiin»i‘' • Im lo? S, ,, 

Mnlr‘. iNiMiiiiiiHi'i H III li.r I* il*‘ I'rf f, pujMi'H!* , n < \t rr j ^ , 4 ? J , , Ml, 

rrUr ItaiiltMir iMi n |ini (imu ' r < .\U « .i 


par// 1 plaii'i paiMlIi II. a » It 1 m M (. ^ i> .t, f 

n's plans ihiiM Ki |i\i.nin«li- m , If i h . IL ^ M , •»»,> 

ilf M'S srriinin* ?a*rnnl i r pi i in » un nl 

iL ►iL - ^ . 

la valriir di^ A riant 


I a' I a piisr, |r \ nhunt* dr la |m nMndr i i s a» nut < . 

huininr ilr^i \iilninr 1 dr » jin nn » in Mil at. ut nr ' ^ 

hrriinini ilmil il it mihniin 4 1 4 n.-.x S , * 

prisniis idrnnrH iiis ipn anian nt 1. , * L i 

hi hiisr ilf hi itM.imi.lf, h< ImiiI> m ,l . h *«j-. ., , », , 

lillM I* It I'lliro li’H jihlll « ill' ili'l|4( \Mj ■*»«.* , 

|)!iriiili'li'!i il iiiii> ilrmli* iiii'iirr ili I’msi h><‘ ’ jt'- 4. j, . , i 
rii’iii't ill* l.t |i;i'»i' H .m ‘>i)itniii f ih- l.i jn, li-.it , .. li 

|ii)Ui' Mih'iii' ;i|i|tn)i|i,',. ill, M.liiiMi’ .J, 1,1 j,M il 

Vdlllliii's l||■‘^ iiiKiiifs rin niiH. nl-., ...aMji 

( f'l M, s \U, , .,f.f> . ^ ,, V,..,- “ ' IS, I 


1 1 'nriirntiiiiiiUi'M'i-u inli'ririiri' ,(H M.lmm' , * 
•h-s |M•i^<nn■s l•ilT(.^H,•^l^. S, iMiui.in,„.ii „i. i..i « ' i 
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UESUMliS ANALYTIQU 118 . 

iiornhrc ra, I’errour comniise ~ dccroitra sans cesso, cL la limite de 
r expression (26), qui sera, on verLu dc la lortniile (19), ' 

(a?) jBII, 

olTrira la verilablc valcur du volume dc la pyramidc proposec. 


§ X. — Formnlcs pour revaluation des logarithmes. 
Devcloppemenl du logarithmc d’un hindme. 


-Ell prenanl Ics logarithmes n6p6ricn8 des quantiles quo rcnCcime 
ia forinulft (i.^) du § VII, on cii conclut 

(0 ^ — 1(1 — «) 

O' « 

On aura done, pour dos valciirs positives do a, 


(■0 


el 


(») 



Ajouloiis quo, on vertu dc la formulc (10) du § V, chacun des doux 
rapports qui constituent Ic premier cl Ic dernier incniln’o dc la for- 
uuile (1) aura pour limite runile, quaiul « deviendra infinimonl 
petit. 

Soient luainlcnanta! unc quanlitti quclconquc, « un nombre entier 
Ires considerable, ot 


be binoinc i-j-o; sera lo dernier Icrme dc la progression arilbmc 
ti((iio 

(j) t, i+a, i4-/ta, 

OKuvres dc C. — S. 11, t. X. 


12 



til) 


\s\h\ I'lni i>. 


(>l I'oii iini'it iilciiliqitniK'iil 


D'iHiln' /II rl;iiil tin intiiilit'<‘ nilit’i i iiiKp) i . ciili r !> ■ htnsf. . ■- 
nil aiii'ii 


M ( I n 
I i ^ 




I i f 

I ( * 


l > »>, 


\ M ' i ’ 


I 






livi'h ill* -r, 





i Un , M ' 

I t*s f 



i tn I i » 

i I t,t t 


* i 






|)i' ilrrnirrrH, niitiiiirirru *n*M’ Ij Im luiil** i ^ hM 

III I M I ' I < ’ 

Irs V;ili‘iil^ iIm t(, K, 1*^ pi’i'lisrnirnl 


(IhI U j 

I f I < 1 T* i * » g ' ' 

till \\i ^ i * . 

I I ' ^ M ♦ a L ' 

l.tirM|iii' .r I'l, |i!ii' ‘.iii(i*, i (IfvifiiiHMit ni't^.itit’t, l.i jMnn'isI* ' ■ 
n'm|il:ii-tM' [liirla Miiivaiih’ 

(I *) « |.i . I I H,. 

Si I'nit ]U‘i'iiil |itiiir vnlniir ajutrni ln-i* ili* It i » « la II 

111 ilt'iiii’KnniiiK’ i''isi:--a''ilir(‘ Ml rnii jnna- 


{i;i) III )■ j ) ’ * I ^ 

I i a t ' nj 


f 


If 


I i « a 1 $ 9 /I (S 



ilKSII MKS VN \l,VTI(.HiKS. 

on IlHMI 


<11 


» t } i I . . 

' I \ ' ! t ^ 




> ^ > f , 

‘ M// O' I I (// i)y >\ \ \ ncf 

it (»sl rhiir i|iM* I'frrrnr f*<MniniN(‘ \\v siirpass(*ra [ins, <lans l(» proniior 
(•as, la valriir miiiin*M|tir dt* ta ilillri'iNMW' 


(t.'o 


11, 1! 


>f,r 




\ i » I I n(i \ .r) 


I'L li* ^crniMl ra^. la (iimlir ih‘ valriir nuinrri<|nr, Dciik’ 

n'di* ri'i’iMir ih'Mr itilt .1 inliniiiHMU |M‘lih< |MHir di's valiMiivs itilinimiMd 
((randf^ dr // mil ipii M'licnl an mriui'. pour das valaiirs inlini- 
niinil |irlih”» dr v, rl h i ^ a 1 aura r\arlrinrnl pinir valaur la liinila 
^ lai|urllr rninri’pi* Ir sarniitl iiirnilin’ dr la Inrinidi' (ri)» (andis 
i|iH’ 7 ’^‘apprnrhr f MtlrltnuMml tir ta liinilr /.ri’i^ 

lair'a|ur Li \alrin’dr r ri’idVriiiri’ nilrr h‘s lindlrs i, | \, 
r'rsl a ilii r Ini ' ipdnii a 


I M*] 


* I , 


alMj ‘», rn ilr nj,»nanl piir m tin nniiilnr nitirr iidrriiMir mi (mit an plus 
i*pal a n, nn a 


it' i 


t * #/# 


/ tH /" /ir a' I . , . , 


rt par siiih* la Inrinnli' < i t i dtuinr 

( dM 111 ‘ ft u ^ *» y ^ S (//0 1 


un, rr ipti ri‘\ irnt an nuMur, 


^ Ml I 


Into « ^ 




Si inuihinuitil ttii I’.iii rrnilri' iinli'liniiiH'iil Ir nniiilii'o /t, aiors, I'l) 
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RliSUMliS ANALYTIC) UBS. 

ayant egartl aux formules (r7), (t8) da § IX, on irdnira 
(ion (19) a la suivantc 

(30) l(r + = ~ -h 

(lotto (ierniore fournit la valour exaoto do I(i -h ./;)> toutos los Idis (|H(‘ 
la valour numoriqiie do x no surpa.ssc pa.s riiuito. Aloi's la sdrio 

^ ^ x'' 

“T’ T’ “ .f’ ••• 

ost necessaircmciit convcrgenlc, co qn’oii pout doinontiuM’ diriutfc- 
mcnt, altendu quo Ic coellicicnt «„ do .r„, dans coltc'. sorits diani 
rcduit a 


la valour numeriquc du rapport sera la fraction 


qui, pour dos valours croissantos do //, s’approc.ho indidiiiimnil <lo la 
limile I. Ajoutons quo la scrio (at) sora ciicorc coiivt'rgtjiito pour 
.f — I, et qu’on aura par suite 

(») rw=,-i + i_^+..., 

maisqu’ellodcviendradivcrgcntc pour if — — i, cn qu’il dlait faoiio 
do prevoir, puisqu’on a 

(^ 3 ) l(o)=-oo. 

Enfln, SI dans la formule (20) on rcinplace x par — x, on on tirora 

tosqueai'aidedcs formules (. 3 ), (,/,) ou (ao), on nuro unloulf, 
la valour exacte ou approchec do l(n-a;), pour on deduiro oollo do 



lU-lSl'MKS AN \LYT|(.) 11 KS. <);) 

1.(1 t -r), 111 li-lln> I, iiiiiii|iiiiii( nil li)(i;:iriiliun> piis dans li* sYsliniic 
iImiiI In ItiiMf '.cinil, iinii pins In noinhrn r, niais im ailin' nntnliri' (iiicl- 
il siinii'ii tit* I'l'cniii'if a ri'(|iialioii 

l.li t) l.c l.\ 

III ' < I I.' t \ 

dc I:m|IH' 1 Ii' imi lii'r 

( ^ I a t ' t \ I I ( I [ f » iHl 

Si dull'* li's rMi'iniil<"> I 'll ) I'l I •* “t I nil l‘l■lll[llill’^' par > clli's dmiiii’ 
rniil, pniir di's \alciiis iiiiini<rii|tt<'s dr ,r iiilrririirrs ii rrlli's dr <(, 
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1(1 ( r 1 
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\l, Itu i /iii tit il'iiii* i/iif/nintittr (I’li/i /li/nUiif. 


(jtinliir Dll .1 idrii(ii|iiriiii>iil 


nil I’ll mill liti .1, I'll iivaiil ruai'd ii la rnrtnnir ( ''n ) dii X, rl siip])(isanl 
In valriir iiiiiMt'i ii|iir' dr .i' iiirri’irtlir ii rilliilr, 


I < I 


t I 




»» »» .» 

k I 

i i k 


Oil iiiini dniir iilnin, i|ur||r i|iir snil lit viilrur piisilivr on iirp:alivr dr 
I'l'Vpiisaiil ;j. 


rl, par suilr, 

■ij (' '<■' 
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(Ill, 1*0 ((iii rcvioiil ;tn ninnc. 


I'.) 


Or, (litiis riiv|Millu’'si‘ iiiliiiisi', lii Hiiinim* 


/ 

.r'J ^ 


1 .. y > 

M ,1 1 


1 1 ^ ' 

''(■< 

‘ ’1 

M 1 

/ (a 

/ ' \ 

n Ii 

, i 




<‘(iiis('i’vt'rii mil’ Viili'iir liiiic ct ilrliTiniinM’ tpiainl oii iftitiil.d’i'i .1 ti-' 
liiHi’i’i'tith li’riiii's iliiiil I'l’lli' siiiiiiiH* i'<iiit|«)‘i<* [i.tr liMii'i ^.ili'iif 

iimiii’‘i'ii| Ill’s, I'l rmi |)iiiirra cn ilin* aiiliiiil i|iii’ ri'iitt i 

iiii’iil It’S srniiuls iiii’inlm's ilr.s riiriiiiilcs ( ) i {<( \ ’> Onn*' .ilxr. I. 
Cormiili' (a) ('iilriiiiii’ni ta hiiiMuili’ 




(, I a-r 1 1 I (•;' , (; ) 




M I 


' 1 « 


(|ui so rnluil ii 

(M 1)1' I ( n,i j ^ ‘ i M ‘ ’ 

I I . » 1,1: 


(7) 


Z'l.d iM;i >iin ,li , 


I’diir ili'li'i'iiiiniT iiiiiiinlitili’iiM'iil lt< cm’llli’ii'iil tlo a ’ It- sr. midI 
tiii'iiiliri* lie rc'(|ii;tli(iii (r), i| Kiillil d'tiltM'rvfr tinVii \c<itii .|i- l.i I,.* 
iiHiti’ (') J ('(’ I'lM'llii'ii'iil st’i'a HIM* r<iiM’liMii (•iili!‘n‘ ili* u liii ildj'i-i* /». * 1 
i|llii ll’ lln'‘illi‘ riii'llii'inil, ilavatil st* ircliiin* iiltMiiiiii'iil a /rin jimmi 
v'lili'iii's (I, I, VI, !, ,,,, n I i|(> I (•viiM'taiit j/., jiiii'i ,< ruinli* piniit 

u.r i/i. sa* ninritinli-j) iit«>i*Hs;{ii‘i>im*ii( iivi'c Ic rii|i|Miri 

f>{u- 


/I < ii 



itKMlMKS \N M.vnoUKS. o;; 

.ii-chif ;ivi‘i' lit viilnir ilr // cpir (uurnil i^njunlioii ('\) dn ^ Y, 
t\\\ \ siilislilm* l;i Irllri' [A ii In li*lh‘r .r. 

Si ilnii'' I ri|nn(i(Hi ( ; ) cmi i‘<*iii|ilni*o .r |»;ir .v cl r;. pai' a, (m 
nhlirnilrn In 




( » 




t ( I* 


, ' ", 

I , t 


rir * 'Mp 1 '0 


I 


r' i 


Iniiiinir stilisisir, tMininiM rri|Uiilinn (7), pour dos 
N'nlioil’-* iiniiK’i ii|Urs lit* r riini|iriM*s riilrr los liniih*j> 


* 1 1 j 1 . 

Si Tnii I'lin odfit*. »‘ii pmlii nlirr, Ir r;is ott Ton ;i 


Ipm Inrihule*** i “ » rl { t{ * dniMMM'nill 


! t I 

1 f I 1 Mil I I t , < ] I ^ ^ i M 

> * I t . I ' 


MM I I i } 


•' .1 

1 . .Mil 

it 

M pTmS 


1 , . 1 , ,’l /* 

‘ 1 ’ . 


.0 

M I,(mK 


l/iM|MulhiM III) lutUMK li* ilt<\rlu|i|n*iiirn( (01 soriiMli* hi niriiMM'ariTi' 
ilii IniiMiMM I (t i|Mnnd hi \nli<tir ninnrriipio th^ a* isl inlrritMiPo a 
riinilr, l)i* imoHr, »*H pii^tniif Mirn*»tHiv(MiHOit p [h >♦ on 
iliMluirnM i\i* I'rrjMiit iiin i rii srrics dr hi nndnr 

( n|}ii|ih\ itr hi 1 io inr (|u.«(i irons , . * (In ro nirnu^ hinunus 

(ninrrvnnH n (jiin* 1*011 t>o’'Mrrali>i' Ins niiladoOH (onplovnrs 

ihih*‘ In I, ri tjon run lh'►^ip[ln* par 

ni Iph, 

Inn rtinliitMrofH ilr j ihiii^ In^* iln\nln|»|inOirols di’s hiiioiiirs 

11. 1 V* (0 it vi) 

?tiiivarU Iin u-^Honlaolns nl rnlii’rrsv tin u\ \i n'|irrsrnlan( 



1 )(i IlKSlIMKS ANAi.M’IOl'KS. 

iMM' n niir ciilii'i'r, |iiisilivc, imiIIc nil 

1 1 ('j?!! live. Mors on aiirji, |i(iur n ■ •>. 




1 (r^" 


1 . •! 

.(p n 

.. .It 

1 I) 

1 

III) 

i 

I 

^ 1 1' 1'. 

r<r ' 

1).. 

t . 

■ ll> t /( 

, , ,n 

1) , 

1 /I 

\M\V 

n c), Inrs inrini^ 

p. Ill 

i<\ ifinlniil mil. 

hi) 




( /' )» 

Ip i. 

It 

niliii 

, |Hiur // 

•O'. 





nil) 




( /' 

1 p l-i 


fl li'S rnritlllli 

'S ( 7 ), 

(H)pmirnnil s'ffiirf fmniiif il miiiI 

tl'l) 


{> 

1 r)l‘ 

1 1 

I /' h ' t 

(p ), t" 1 ... 

It’.) 


(I 

. r) l> 

1 t 

IJ'I. ' ' 

Ip I, t . . . 


Si iliins r(''({iiiili*in (7)tiii li'iiiiiliM’i' .r pur • nn nlilinnilr.i In Mii\;iiili‘ 

lilt) 1 1 / 1 .1 ) 1 ‘ nl' 1 I ^ ’1“ 

('.fill' ll^•rlli^'rl^ i(iii siilisiMlf [imir ilf't uilfur** iitiiiifniiiif'' ilf i iiilf- 
rif lirf'i u fftifii ilf //, i'hI pri'fisf infill ff i|Uf t|f\ifnl In tiiiiiiiilr 1 ■ t 
ilii II i|ii:iiiil on y rfiiipliiff /// pur p.. 

^ XII. Ti'ii^nminirtnf. 

|ini' ioii^ni'iir, foiitplff niir inn* lij<iif ilroiif mi fimi In- , pr iii, i nintnii' 
Iniilf fspio'i' ill' ^riiiiilfiir>, firf rfpi’fsfnlfi* toil pin* ini iimultii*. tmi 
jiiir uiin i|ninilili> ptisirnf mi in't^iiliM*. r«iivoii- pur iiii iininluf Inrtiiu'mi 
11 siiiiplfiiifiit f|{iiril ii 111 iiifnitri' ilf ffllf Imi^ufur, f( p.ir itiif ipiuit 
I ill', f’l'Kl-iinlii'f pur uii iininiirf prt'ffilf ilu sitin' mi , im>ipif 
run ( (iiiHiili'rf III lunKiirur ilmil il n’ii^cil fonutif porlff » puriir il'iin 
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iti:M MKs v\ \i,Miniii;s. 

|hhiiI \\\t\ '‘(ir I.I Ii-Ih* ini si‘iis nn {Inns iin \\\\{n\ pour 

sorvir will A I snil :i la d i tni mil inn d’liiu' aiUn* Imij^ninir 

rniisl.iiih’ alnMili a ri‘ |hm)i( li\o Ih' pnini (i\r dtuit ii (*sl iri 

iliif'^liniu i‘l n paHir diii|ni l mi (hill pm’liT Ion loni^iioif vat'iahlrs 
|iari|r. i|nanltli'>., ro ijn'mi apprllo V(>rf)>mr ilo cos 
ini‘riH“* Hii pi lit i'liniMi .1 vidmilu Ic scii^ daiis l(M|iiid on 

ilnil MiiiipIfM lr- > Imiunmn , ilcspuirrs par dcs qiianlilrs posiliv(‘s; 
iiiai*^'. CO I Iini\ iini^ IfMs l.iil, il lainlr.i nct-cssainuncnl launplcr dans Ic 
si'iiN iqipHM' . luniMii III > (|ui scimil dnd}'iiccs par ilc^ (|iiaiililcs 
iicpalivi^s. 

Dan > uii p’cn lc iimil tr plan c •( suppuM* vcrlical, on prciiil ordiiiai 
ri’Micnl pmii mp^ino di ^aii « rrvlrcimtr O du ra\nn (trc liori/onlah’' 
liiciil <lc pain In* a diuilt*, i I i ’r-.i mi ‘^tdcvaii! ail di’s^ns dc cc poiiil 
(|iii‘ Inn fitinpln li'- ai* - pnahl*. • c*! a din* crn\ ipic Ton dcsij^iic 
par dr* . i|iian(ilr. pn .iiur * Dam. Ir iiicnn* Inrsipn* Ic rayon Si* 

n*dnif a runilc, la i|uanhtr pnalni* mi iicrttiinc \ rpii rcprcM‘iil(* on 
an M*rl cn incrnr (imp. a irpn nnlm i\in;dc an iculn* roiitpris (‘Uli’i’ 
II*’- ravnii. Mh ih ’. i* rmnnin r( a Tcvh i*inllr* dr* (‘r*( arc, Alois* potir 
olrlciiiri n i|M*Mn minirnr !»* nil ti*»nwo//\ dr* Tare on dc Tanj^dc A, 
il solhl ric prnjohi m I linc^malmimiit |c M\on wu'wv il rc*\(rcinilc dr* 
Talc : \ * Nin Ir diann h t m \ In al ; *'* ' in Ic diaincln* hori/nnlal. Si Ton 
prnlimpr i r mmir lavnii jn iju'a la ii’iicnjilir* dcs lan|^r‘nlcs iiiciiccs il 
la unmiif iiinr pai Ir pnml n. nnpint* rti*s arcs, cl par IVvIiriuilc 
*^npcricMn* V dii »lramr{ir \i ilii al» pailir's dr* cr»s laiij 4 [cn(CN ioicr- 
ccpiccs riitii* la » a * noito rin r rt Iri jridiils ric nniconlrr* scrolil r‘c 
rpTno appidlr la fii« cl la Irtj^niinnii'lritpH' do 1 arc ,v, 

ICnIin Ich lunpiMon - » nfiMpii c'* sur Ic ia\i»n prrdonj<i* r‘nlrt* Ir* r*c‘nlr(^ dn 
r'l'l'clc* r*l |c'4 pMIlil I rlc icmnlitn* ''H'Cmil la S<r7////c cl la i’OSViUl/iic rhi 
intMiic arc. f cn snnis cl cnaint*', Mnt^^milc r*! r'ol;tn^r*nlc, scr*anlc r*! 
r’osrranl** d'lni air nti d'lMi aii^lc t smil r|n*mi nninnH',srsH/^^^v/c\//7- 
^*n/nr///rV/n///i Hn dcsj^iir cm on* i|Mc!rjUclnis ,snns cc imin rlr*ux loin 
XihMirn appclccs #riu^ 1 1 remm ntM , rlnnl la pn'iiiicrc csl camn 

prise miln* rma^Mtic dc Tan' cl l«( projcriimi rlr* 1 cxlrciiiilc rlmnd an* 

■ :) 


( >/(r # 


H n. 5 ^ 





HKSliMI'S VNM.M’inri*> 

snr U\ iliaini'lri’ hori/jiiiliil, lainlis {jin' la sc‘roinlt» r*^( nitir 

sii|}(''rirnrr dii diamrlrr MM'lirai I'l la liuii i|i‘ TtnIi i- 

liiilr (!(' ^arr^Mr iiiriiir iliain!*ln\ 

Si Vuw I’pprrsnilr siiivaiil par 

r it , 1 1 1 .ii| i(i « 

li‘ i’ii|i|H)i'l ilr la r.lri'iiillV'i'ciirc an iliaini'lri'. la t ii i iitiln I'lii f i'iiIh-h , 
ilaiis )(> rri’rla ijiii a |itiiir ravuti rnnili’, i*\|ii iiiit‘f pai ' , , 1 1 uiiiitir 

iN> ta rin'iiiilV’i'inii'i' [taf «'l !•> i|iiat'l par Ola jMi a’, il < ,i < I m ipi. , 

Mfilcnii’ IV\lri'‘niilr ilr rare 

S' * ti ,, <Mi ^ in 

[n claiil nil nniiiiii'r mtii’i'i, il laiulra {muIi’I' an la < ii < anlrK ni r, .1 

parlir di* rfxli'rniili' lii* I’arr a, tlaiiM |i a-, dc., .u,' . p., iiii ..n d.iic 

II* M!iir' ilrs in’’ji:alir'i, niii' liiiif'iicnr ft'alf a j iln, ji.ii 

('iini'ir n Inis la l•il'nnl^l'l•(■nl•l’ l•llli^’rl' ilans nn -.I'li . an d.m . i'.tnh c, *» 
ijiii raiiihii'ni lll•l*(•ssain*llll•nl an [mini il'.n'i I'tm ,i|.,t( [i.nii II < n t. nlr. 
i|in‘ ri'Xli'i'iiiili'* di* ran* 

s’ Ui \ 

niinridi* tniijonfa dt* I'air v, i-l ijin* . n*. d> n\ .n ■ . .ml |.i.,< 

sriiK’iil Ins iiiniiM's lip;iins lrij'nnnliin|i ii|nn-.. 

I>'a|trnsnn i|ni a nin dil ni-dns*.il*., In •dun . nl I.- 

air Ml* ninsitrniil silt* In diamnin* vniUnal, In .•n.,iiin . .1 1.- ana 
sin* In diaiiiMi’n Imn/nnlal, l.t laiii'nnin ln;..ininn. li i.jin iMt ...r.n 
f^niiln siir Ins lanj,n*nlnM mniinns a la niiv.tiilninn. n |.ai I’.... ;i,ii. d- 
airs nl jiai* l’n\li*nniiln Mtjinrinnn* dn iliainnhn \nili..»l. rnlin I > . mi. 

(*l la nnsnnanin sm* In ilia)iinli*n iindnln iini [*.( ..«• pai r.'\lt,ni(«. .!< 

I ai'i*. I)n |iln'> In simis, In rn'^inti.., la •'niMiili* nl t.i > m .■ » nih '<u! 
nri^ilin niniiimtnn In nniiln* C. dll nnirln, l.nnii . .|nn Vm i-n,. M .1, 1 
«nnlns n( dns siinis vniM-n m* nnnlinid it\nn rnn-nn* dns ain», 

1’ lies nnliui[{niilns nl dns nnsiniis vnisns niaiit IVvhniniln sujnii. tn. 
dtl diuiiinli’n vnrli(*id. ImiIiu nii ns( ((niini'alnnn’iit I'lmvniMi dn i« j»r» 
sniilni* par dns ([iiunlilim |nisilivnH Ins ligims trtK.niMinnirnji»n« dn I’ar. . 
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il!) 

,|an' 1 * ’ I' * njotu.lH' 4fii‘iiii ijiiarl \\v riirdiilp. 

n iM > . tl 'Hi iph 1 iliiil I 1 |iir.} j 1 \ t'niriil Ir rl lu 

I.IM ^ ilh !‘ Im ■ '» ii.i'M, nm I t\r ll.illi 1*11 1 m'», Ii" rOsIlHls 

, I I t r»il ut ‘ nl‘ ‘1» ' Ik t l<' mil . vn r th' ilinilr ;) 

i Mini I 1 t * ml ’ll n}»‘ »! m !<' i*tr <|ii i.in>hi Hirur ;i rc\irr 

unit itt' i ' ' 

Inpnlnt! -1’ <[‘n <mu \ r' ip*h . •ijihiplii* mim rrniiiiiHi hi 

lUMH’ 'j*'* I i nil ) ‘I nni‘* sri'tr snnf Iniijnius 

p,, ,ilM m I 1*1 » ii 1 1 I nn K * f ' -M |m inr Ir - ij'lh*s (|lli tlniM*ii( 

,j|, ,h, !* ' Imn ! < m ^ I Mm tuijht iriiMMh <liuil rr\lrcinilr 

I st*« ^{1 ' ^ H It (in ti if kiM ]thl « I.H lli\ ill! IMIMI ni( l(* 

t 1 ^ i, n m i « » ' {' * ' * 1* 'I ‘ ' » / -I' n !« Iml i/Miil ,i 1 rl 

j h. ,1 f . -m fm 5 * li I V nl li < jH tin t iMMil mui^ Ir 

|M mo ‘ i , -!;< t ' m Mo , ^ ,jmiK » I U*'U1»’ i| IhU'l lllM I’h’llh 

1* ,i, >, -jM of <! I ,-Mi Ihi*‘ mmh' Mrmlu ilniin‘(ii* 

hon^-nfii. M I* ; .t m ‘<tU n i!i UMriinmi j^.UIrln* l,f*i 

,j, . I iM 'i‘ lanu* »ll.iltH’! i ih MiNMir Ir 

Hi I I ^ .31 ml < 1 h i?h I < 1 1 pM fi', riiM I'lirrrlir 

I, , .. mi -liv.l iriunimiiir 

hK,* 3 H .1 M | 1 . ‘ . V, . ‘ . I !.‘ * \rrM*. MHViinl 

»jn» r* n , X in M ,f o. ? .nrir . nm ijihu I tlr rrh Ir MU il.lU"’ HU 

tMll' ouJio' !► .*prji "Ufkn‘p*'l51>lurMl 

I l*'f' I’*'* 

[ r i‘ I 

h 

I* ^ 

1‘. . 1 > 1 ■ 


f In pJi til B * 1< ■ *'! jnh 5 1' -15|( f 

' * ah * If l. jjJ'Mm' 

ill :: pi * g i kls'iiiv 

fM Uth I u M 'h N wol(‘> H . 5 Ml »jh H M '1 


>l> l.< l.ini.''‘i«l‘‘ '‘t 'I*' !•' ' 

u« .^M '>ii(M ‘ I'.ir It’ tl'' 
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KKSUMKS \NAI,VriOllKS. 
Ils soi’oiil (umiplnncnlit i’lin <l<' I’liiitn' si i'liti ii 


Alors on sc (roiivoni (■viilctnmcnl ramciii' ii I'cxdrtiiilr tie I'liif 
(•t) '■ '• 

si I'oti |i(ii'li! son I'oiniilnoi'iil /, thins h* si'iis nh I'on l•lllll|llal( jii iiiiifi 
vciniinl Ifsiii'cs iirj^iiliCs, non jilns ii jijirlirilr rorif'ini’ fintiiiiu iio Oih-. 
iiri's i’( (It'S liiiijfcitli's, nniis ji (ini'lir th’ roi’ijdiii' I’ ties t iihtiij'ftid"* i|iii 
i‘oiii(‘i(li' iivi’f ri'xlri'inilc •!(’ I’ai'f Done ii la piafi' trim aif n nn 

olilioiiilra son (’oinjili'inciil /, si, ri'xli'cioili* lic rni'f f.i nn iiif. 

on (ransiiorlc rttrif^iiic tie I'ci arc tie () cii P, t'( si rim foin ifiil co 
incnic Icnips tie coin|ilcc Ics arcs jMisilils, mm jilm< il.iii-. If •mn* d!'. 
niaisilans Ic seas I'O, D’liilloiirs, cn ojicraiil ain-'i. mi ci'liaii^ri'i.i i'\i 
ilciiiiiicnl Ic riiYon (10 iiiciic a I'ori^iiic ties l.titfciilcs, cl .m’ Imjiifl >f 
nicsiiraiciil Ics cosiniis |iiisi(i(s, conlrc Ic ravim (11) mciic it rmi;ooc 

lies colaiif^imlcs, I'l snr ici(iicl sc nicsiiraicnl Icssmii. |m-,iltl‘s I) li- 

cnsimis, la (aii^cnlc cl la cosccanlo tie I’arc \ sc cimt'imihuMl .im-c Ic 
'iiniis, la (aii^ciilc c( la sccanic tie son i'oiii|ilcnicii( /. cn .mic iin'mt 
aura ^cncralciiiciil 

('l) ciisv ■')• I'lc.cci ■Cl ! ' i) 

(loinnic, ilaiis Ic lrian|{lc i’cclaiif(lc i|iii a (loiir li\[m(cnn'>c Ic i.nmi. 
cl [loiir ilciixicnm cole In cosiniis on Ic siiiiis, Ic (roisieme cole cs| cm 
ilcniiinoil cf{al an sinus on an cosiniis, on |icii( iinirnicr i|iic Ic simf. 
cl Ic ciisiniiH il'nii nicnic arc x soul lies ciilrc cu\ |iar I’ciin.iliMu 

(.“i) siii’.v I i'iis*.« I. 

He iiicnic, ell coiisiilcraiil Ic Irianxlc rcciunglc ijiii a [mnr chIch l,i 
sccanic, la liiii}(ci)li‘ cl Ic rayon nienc an |itiinl 0 , on la coscrnnlc, l,i 



101 


MKSlIMlirf ANALYTiyilBS. 

('.oiiiiiffMih' Ic !’»>'<»" iiK'tn' ail poinl. I’, on troiivora 

((>) 1 I ijnif'*v 

(III 

(y) rosrr-A i t- ro|-.v, 

Ajoiil(Mis j|ii(% (M*.s (ri»n; 4 ;li*s r(‘.(’Janf<l('s viwwi s{5iril)liil)l()s (jnfrr (Mix, Ic's 
('Oil's i!(i pi*(Mni(‘r ou valours ininiiM’inni's ih' 

cohiV, sin.\, i 

siM'oiil proporl ionuols aii\ (mi|(''s dii simmokI, c/i^sl-li-diro aux valours 
iiiin)ori(|U(‘s lii* 

1 , (allies*, MMMV, 


v\ aux t’dios do Iroisionu*, oN'sl-ii-diiM' aux vahuirs nuiii('M*i(|U(‘s d(‘ 

rol V, 1 , 

|)(ini‘ li's valiMjrs iuiini‘ri(|n(‘s dt's lij'iu's lri}<oiuHnr(ri(|nrs 

laii^N, src.s, i’lil V, (*OM'‘r.v 

soronl ri‘spoo(iv(Miu‘nl ojJtah's aux vahuirs iiuiin'riituos dos rapporls 

sius \ i^osv I 
1 1 , 1 ,*, 
rosv rosA siuv hid.v 


Ml, (M)iMUii‘ (dli*s siM’oiil pusilivf‘S OU iH’iJialivi's m uioiiio liMiips (|iii' imms 
rapporls ( ro//‘ (M-d(VSSUs io 1al)l(Mni ndalil’aux sif^nas), uii aura iumm's- 
^ainoiioul 


(«) 


tauf^v 


siuA 

(*<ISV 


HUO.V 


r 

rnSA’’ 


ool.v 


(M»SA 

siii.v’ 


i’osim; V 


I 

siii.v 


I'ailiii 
I'nrc .V, 


siv-v i‘l ^•o^iv,v. (•■(‘.sj'ii-cliro Ic sinus verso ol le rosiiiii^ verse de 
.serotil evicleiiiineni ileleriuiiies piir les roruiiiles 


(^ij) siVvV ( rus.v, rusiv.v i siii.v. 

Done ton(es les Holies (ri{<ttiioine(ri«nies il’iin are. a peiivotil eire Ciiei 
liMiieiil expriiiiees ii Taiile <Iii siiiiis el (In oosimis de e(!( are. 
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Lt's oxli't'imili'is (In ('(isiniis cl dii siiKi!. d’lm acf (•(:iii! 
l(!s [)i'oj(>(di(ms d(', l’(i\liTiiii(('> dc rai’c ; i" ''iic Ic diaiiii'lcc Itni'i/niit.ii, 
•>." siir l(! diiimidn! v('i’lii'!d, il csl jum' dc voic (|ii(‘ If' nii' < 

•S I'l ^ 

dill ic iiK’iiic cosimis, iiiiiis dcs sinii.s ('■'iiiix cl ilc>. i I'niili .ni r > 

Done 


(H)| 

rMs{ ,v 

) rcisA, 

>hu O 


MH 


On (i‘(Htv(‘ra i 

dc iii(.|iic 






Or) 

rcjs(;. ! s\ 

ViV* s, 

‘licit., ’ 

s ) 

Ill . 


('( }j;(!nccal(‘iiiciil, cii d('‘! 

|)ar 

/ \ 1 

MM 

iiimmIh 

IIM|t.iti l|U< 1 

ci)m|nc, 







(in) nis|A 1 

.('.l/i 1 |)7C| 



i «/♦ 

^ ,K‘.| 

Mi » 

On aticailt an cniilcaii'c, 

CM di'slj'iiaiil |ii(c 

Mil 

IIMMiIm 1* 

llilll . 

0.1) 

(M)s(s i '*//() rnsv'i 

^iiit ^ 

•A I. 

\ *aM‘^ 


Mnlin, SI run 

n'iii|diicc ,v 

|iai' .vdaiis 

ics riit'iiitiic 

‘1 1 1 M 1* 

( iLim i U ni 

vaiilcs 







O/'i) 


1 ) xlllA, 


0 

M? 4 


(in nil lii‘i‘i'a 







or.) 

riis(7r V 

) CIIS.S, 

4, 


‘^Im I* 


('1, 







(i(i) 

/ ^ ) 
nis( i'.v 

1 sill V, 

/ ^ 
M‘'s 

i \ 

j I IH A. 



On |Ktni'i'a ddiic, cxjiriinci' cii fniiclinii dc ci dc |i->. ^ ti 

nnsi mis dcs arcs 

•1, ^ ' v, K ‘ .V, A ' • j'W. . Sir.. 

(!l im-mc Icui's uiilras ligiics lri}<munn(Hn((Ucs, dmil Ich \i.lcnr-. -.c dc 



llKSll,Ml';S \NAI,M’lOl)l*;s. KK) 

diiii'iiMl (li's !(M'iiiii 1 ('s (tt), (<)■), niinliiiuM'.s avni h's ('’(ina- 

(iftiis ( lo), (I i). (i'a), (I'i). ( I'O. (i ")'), (iC)). 

OhsriMms I'liCDrc .v ('■laiil. nil urn (|Ui'li;()n(|ii(', la raiiinirl sara 

iiaaa^saiaaiiian! aiini|>ais aiilaa ilaiix lamias aoiisar.iilil's da la pnif^n's- 
sioii aailliiiialii|iia 

1. <>. I. 't, .i, .... 

iiidaliniiiianl pmlniipaa dans las daii\ sans. Sail m la lartiia la jdiis 
vaisiii dll i‘a|»|iaal ^ . /// dasijfuanl iiiia (|iiaiilila anliai’o jiasiliva an iia- 
{piliva, On aura 

(<•;) ■' m I 0 , 

TT 

0 i'a|irasanlanl iiii nainlii'a inlaaiani’ an (aiil an jilnsaj'al ii |iiiis, an 
pasatil, puna aln’a<'ar, 

' 'll: 7, 

an liaai'ii da rac|nalinn ( 17 ) 

(iMj > WlIC I 7, 

(j flasip;iianl iin aaa posiliraii na;^ali(‘, iiiais ranli'i'ina anira las liniilas 
N i (lain pnsa, las rarniiilas (1 al ( id) daiinariinl 

1 nil fiis\ I'osc/, siii.N silly, 

M la valaiir iini»ari([na da m asl paii’a, al 

(mi) aasv aiisy, sin.'; siiiy, 

si la valanr iininai'ii|ita da m asl iin[iaii'a. 

r.aiiaavans inainlaiianl ((iia a, (i I’aprasi'iilanl, las daiix ati|f|as aip;ns 
d’nii (i*ian)j;!a i’aaianp;la. {'.as aiij^las alani aaniplainants I’tin da I’aiilia, 
«, [i samni daii.x i|naulilas pasilivas inrariani’as !i ^ a,l liaas anlni alias 
par i'ai|iialinii 
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S{)i(‘iil (rfiilN'iirs u l(i o|i|)(>S('‘ ii raiif^lc a, h Ic crilt' (i)t|itisr ii 
l’uuj!!l(' p, ('( r I’liyiMiffMiiisc. I.i‘ ildiil il s’lij'il scni nciii lil.-iMi' 

II (mis rciiv (|iii (idi'iniiil, Ics iiu'iiii's aiijfics, |iiir rniisi'ijiiciil ii (’l'■^||( 
(|iii, dims Ir rcndd diiri'il iivcd iin riiymi ri|iiivali‘iil ii riiiiilr, :iiii'iul 
|i()ili‘ [)i'(!iiiioi’ i(‘ (iosiiilis dc I'iirc «, i“l [miir li\ jinlciiiisi' li* laMUi 
itu’iu'' !i di’ !•(>( arc, li‘ scrmid rd(('' ('(aiil iilius ii ".iii v. 

Done l(‘s 

. <’> f>< <• 

dll |in'iii((‘i' (riaiij^li' si'rmil (inijidi'lidiimds aii\ coles lioinido-nie^ 
(III si'ciiiid, e’esl'it-din' aiiv Irois (|iiiiii(i(es 

Hiii</ cds(-}, cds<y siiip, i, 

eti Sdi'li' ([ii’dii aiii'ii 

e») '■ 

SUM cdS(/ 

l.di'sqiie d<‘s eiii(| ([iiaiililes 


^1 //, 


f 


on |n>ii( iiiseiiieiil, ii I’aide des ^dl'l(ll||l•'. i i, ( 

d('(eriiiiiiei’ les Inds iiiilres, |iiiiii’vii (|tie les i|ti:mliir-. doiiiieev ne 
SdieiU (las It'S deux aii^^des «, p, Ivn ell'el, si I'iii) doiioe im df. jiii 
^di's a, \i, raiilre se dediiii'ii iitiiiiedialeiiieiil de rei|iia<itiii ( -i l. iJtnic 
iildi’s I aiif^le a sera I'.iintiii, e( , si I'on doiiiie eii uitlre line des init * 
loit{,mei(r.s a, h, e, la rdrimile (yy.) rmirnira les valeiirs des deiiv 
aiilri's. 

On (rnnvera, en (larlieiilier, si a esl edtinii, 


(mS) 

si h esl eniinti. 


/' dciiliy, e ftisei'je; 


(a/|) 

i!(, si e esi e.oiinti, 
(35) 


O' /(liilihM, (- A si’s' a, 


« •'"-c8in«, 


A ceos«. 
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Si Toil il(imi;ii( di'iix drs (|•tlis lim<i;m>iirs a, h, <\ on (lod'.nniiK'rail 
iiiiiiirdiiilcmi'iil t’!iii}'l(' a |);ir I'niif'. <l(>s li'ois njuulions 


(Oi) 


d 

sin (y 

r 


njH« 


h 


lanfj;c/ 


n 

/>’ 


puis on (dilicndi’iul In Iroisionio loiif'iMMir on o|)('!i’!in( intmnu' dans la 
|n‘i‘mi('rt' liy|)ollii‘s('. 

Di'iix droili's (rnci'i's jii'|)ili-aii'i'nii!n( dans ri'spaai' snn( (U'lisocs 
roi'ini‘i‘ (Mil IT ('Ill's li's niiMiii's aiij'lcs (|n(' rnrniaraicnl. dcnx aniras 
dniili's |)iii'iill(’‘t('s aii\ pn'ini(’'n's cl passani par nn iihmiio poinl. ('.('ia 
po'ii', ('Imil doniu'i's di'iix droilos, silniM's on non dans nn iikmik' jdaii, 
<|ni (’onipri'iiiii'iil ciilri' (’lies I’aiifd'' aijfn a, cl niic l(in}'n('iir r mosiiriM' 
siir la pn'iirn''i'i' droili', si run proji'llc or(li(i},'onal('nii'n( (•('lla lon- 
pniMir : i" siir ia si'condi' droili', ■,*" snr niio droili' ijiii soil, pi'i'pi'iidi- 
ciilairr ii la stTondo daii'^ nn plan ini'iii' par (’I'lli'-ci paralli'li'mi'iil ii la 
pri'inii'i'c , li's di'iix proji'dions so rodniroiil (''vidcninionl anx donx 
odlo:. n, h d’nii lriaiij;?l(' iTclanjj;l(' dans l('(|ni'l riiypolinnisn o;j[al(' ii o 
I’oriiii'rail iim'c Io odlo h ranp;l(' «. Par snilo, on dddiiira da la soaonda 
ill's d(|nalioiis (••'()• jninli' ii la sacondo dos a(|ual.ions (■-'..'i), lo lIn''o- 
ri'iiio (|iio jo Vais diiiinoi'r, 

Tiii'Min’.Mr. I . ■ liiit' (inii^uvttr r luvxnrvv stir iiiir droitc cxI (kiuivalciitv a 

sii jitoji'i'iittn .VI//’ nn n rr <fnr/i‘ii/nfnf rnnitifiliw par In smtttic. (/<• /'n/iplc 
(tipn « /////’ <•(■///■ tfrni/t' fttrinr //ooo I'n.vi'. La prnjcc/ni/i clk-im^int' (’rjiiminl 
() In litnpih'nr r ninl/i'iilitr par Ir <'i>stnns dr /'((/ifflc «. 


(’.onsiddrons a (irdsonl, dans nn oorcli' dnnl li* rayon 
diiiini'lro 


1 ) mM, 


sarail. U «l lo 


I’ara aonipris onlro donx rayons <[ni I'oriuoraiont onlro anx un an{,i|(' 
donldo do I'an^li' uiKti «. (lol aro, sora roprdsonla pur aa si 11 so vaduil. 
it runlld, pur ’^'.llx dans lo oas conlruiro; ol, si Ton nonimo. a la aordo 
do 00 nidino aro., \ a sora lo odlo opposd ii ruiif^lo « duns la lriun}j;la 
rooliin^lo (|ni unra pour iiy|io(dnuso I’un dos ruynns ai-dassus man- 

(iliuvm Ue C. • H. II, i. X, '^1 
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(iontlrs. (Idlll posi'i, (III (irt^ra df la |ii'i'Iiim‘‘I'(' dr;, rui tmilr . i • '» t, rn y 

n>in|)lai}iui( <i (tar [a <'( r pai' H. 

(■ij) ,]ff lisiitiX. ft titlin'' |) '.111 

par (‘.()i)si'((in>iil 

It. 

Hill < 

D’ailli'lirs, It'S dctix porlimis dr la ;.iiiiri.. dc pint .-i 

d'aiili'd da la r.ordiw/ sri’iml I'nidrtiiinriil di*'. '.rpiurni » iM|».ildi . .li". 
!ii);i;|rs a, a, (|iii oflVriil Ir iiiriiin siiiih.. On priil ilini.' r niin. rr |;i 
|iri)pasiliiin snivaiilr : 

TiiKoin'.MK II. Ihtnx ti/i I'rii'/r t/iirlrti/ii/io . if hijifuitl i/iit . .» t\/> , nht 
id roni<‘ (i'tld dl'r rl iv sifiti\ tie (iiiH dn^iiv inu fit tio/if /. i i I'l/i \ - >>nif>i,ih 
df/ti rilin' riuv rr nu'mr arr aiiiiattu mi liitiiiu'in . 

Soiaiil. inainlanaiil a, ii, r Ira Imis n'lir^ d’lm li'iaiiplr i[iir|i )iii>|ii.-, 
rl «, p, Y Ira aii}j[lrs opposr.H ii rrs rolrH, l.ra i|ii.tiililr‘> v. '}, i.mli", 
Iroia {titsilivrs rl, iidV<riotirri ii r:, .srrnnt lirr-. riilir rllr. p.n l'ri|iM 
(ion 

(■'S) ./ I (1 r a. 

Dr phis, si ran noiiiinn D Ir diainrtrr dii rnrlr riii iiirr'ril an ti ».(ti;«'lr. 
on aura, on vrriii dii (lirorriiir H, 

<■'01 I.. 

hilly 

I'iiiliii, si, rn (irriiant Ir rAlr r poiii’ Inisr dii {riant;lr. mo ^.i 

haulritr, a, it drvirndroni Irs liypnlriiiiHrs dr dmv Jn.m^'lrH trii.ni' 
Ktt'H <iui Uiiroiil pour roir la liaiilnir //. li-, aoj^lr, »<j(|».n« '».i 

rr (!A(,6 roniniiin rlaiil rrsprriiYrniriU raiif^lr p nii '«mii km oI 
"K p otl’angli! a ou son supptrinrnl r. n. Ihinr, rn avaut r^Mid .m\ 
I'orniulrs 


8tn(n— Hna, hio(R - 
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UI'-;S11M1>S /W'ALYTIQIIKS. 
nil li'fiiivi'i'ii, <laiis Ions li's ('.as, 

(;iii) h ((!'iii[^ Asilio'. 

Ajoiilims i|ii(' la hasc c ilii (I'iaiti'ln ilniiiu''. sora (ividt'niiiu'.nl (’^alo it la 
soiiiiiii' (l("( (’('ill's non ('(iininiMis dcs Irian^lcs I'oc.langlos, ai los ditiix 
aiio|<‘^ «> t'l ai{i;ns, cl ii la d ill’c' re iic.c dcs nii'ini's roles, si run dii 
(■(’^ aii{i;lc'i, « |tar cxcm|dc, dcvictil nliliis; d'on il siiil, (|n'(ni aura, dans 
to iii'ciiiicr cas, 

(lil) (• /M'Os[i 1 /iCOSiX 

c(, daii'' Ic mccoiiiI cas, 

<• (/I'osf'l /<('(is(t: >x). 

Or, cit ('(iiitliinatil la dcrnii'rc roriimic aver, rciinalinn 

('ii’'(j't I/) eos£!(, 

on rrlroiivc. |tr(''r,iscnicnl la forinnlc ( li), (|iii ('sl. aiiisi dciuonlrre, 
iors iii(''iiic i|ii'uii dcs angles a, ccsse ir(’'lrc aij^ii. 

l,oi’S(|n'oti (lose Y li's Idrinnlcs (ad) cl. (-’-<)) sc. r(!duiscii(., 

coiiiiiic on dcvail s‘v alicndre, aiix: I'orinnlcs (-.u) cl (-.'.a). Olisio'vons 

ore ()iio la i'oriimic < ’lo) cnii'ainc (’'vidcuiinttnl rof^alilo dcs raji- 

iiurls 

* h 

, » ...» 


cl s’accordc aiiisi aver la (‘orinnic ('-’•'))• 

l.orsiiiic dans tin lrian((lc on doniui Intis dcs six olc.nnnils 

o, I't c, y> 

on [icnl aiscincnl di'lt'i'nitnci’ Ics Irnis anU'csa ! aidcdcsI(ii'iiiulos(2H), 
(do), (di ), [onirvii ((lie Ics (''li'nncnls donnos no sniintt |ias Ic.s 
Irois angles a, (). y> '‘‘'fl'’ 'I*'''"''’'*'' '>« Ix'i'O’ail- 

cvidcmincnl determiner (|iic les rapitni'ls oxislanls onlro los raiUts. 
i\tais, si i’on doiiiic tin c.('ilc a aver donx an^li's, api’cs avoir (taloidc. lo 
troisii'iuc an)?lc. it Taido dc la rnrmulo (lid), nn r.onnailra cmUuncmcnL 
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a (il «, par rollS('((Ul^tl( 
{.^•0 


(f 

nIiil/ 


par l(‘ ntoyiui dit la I'onmilc (a|)). dc laqiii'IIr on (iri'ra 
(.'{3) t> IKitif;). <■ IKiiiy. 

Si I'on doiinr dniiK rdiris //, f, uvcc (‘aii;^'|i' (i nppiisr a run nii 

caMinailra onr.ont 




II 


h 

.si nil' 


puis, on (ddiondra siicrnssivcnti'nl y, o. cl tt pai- Ic nmycii ilc>. lor 
iiiulns (aj)) <!l (->.8), dt!S((iicll('s on tircra 


(;!:.) 


i'iiiy an (I'i t y), n |l ‘.ni >. 


Si I’uii (loiiMo diMix cOtcs h cl c uvcc. raiij^li' l•nlllpr<’^ a, aim:,, ptiiir 
dcicriiiinci- rt cl fi, on aura Ics roriiiiilc.s ( In) cl { di ) mt 


(•■Ki) 

avoc lu suivaiilc 


JoHitifl A.sin.f, 

} OCCIHI'i' C Al'Cfi.X, 


i Miti‘|j I, 


Cl I'oji cn c.onclura : i*’ cii cliniiiiani <f 


m 

a" cn cliniitiaiil [1 
(%) 


cell (i cut « I ; 


ti* li* ( c* a/<cro>.j<. 


D’nillours, fi clan I, con nu, on pmirra calcnlcr y cl ti coiiiimc duns Ic can 
prcccdcnl. Hnlin, ki Ton dminc Ics Irois nWes ii, h, r, mi dcicnnnu'r.i 
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a |nir h> tlt> rniiiiifidii (.'$;)), tie la(|iii‘lld on lira 

/j' I {‘J 


(1-) 




\ hr 


puis 0, [■{ I'l Y pill’ li‘ inoycii do Iti rorimilo (d:.>,) joinlo a (!iilIos-ri 
(iO ‘'io|^ [j’ 7 « I f^)' 


l,(ii's(|iio dans la lormulo (‘ti) on siihsliliio los vidonrs do u, h, c 
(iroos <lo lii Idi’iiinio ( •>()), savoir 

<1 II sill /* Ilsiiij'J, <■ llsiny, 

on on oonoliil 

silly siiii>nJS|i i 

h;!! ooiniiiiiiinl oi'llo doniioi’o iivoo la roi’innlo (’.iH), do liKpudlo on (iro 


on (I'niivora 

siny ••inlir 

• ii) 

siti(K 1 fj), 

(VO 

siii(.' 1 

sin :< nisfi 

1 ship o(is«. 


l.a Coi’innlo ( 'i” ) so Ironvi’ iiiiisi donionlroo ditiiH lo ras on a, [i soni 
donx (|nanli(os posilivos propros a roprosorilor doux jiiikIi's d'nn 
li’iaiiKlo (|nolooninii', o‘osl-ji«dii’o donx (jiianlitos posilivos donl la 
soniino III’ siii'piisso piis lo noinliro Tt. lillo snIisisLora done., si a id p 
soul donx iiiij^los iii^^ns; ol. do pins, si, a, [1 olani donx anj^los siiffus, 
on roinplaoo dans roi|iialion ('V^) pin' li' rm’iniilo fdnsi 

oliionno, saviiii' 

sin( 7 t X i I'i) sin(7t’ a)cosp i sin fi oo,s(it' a), 
on 

(,i;i) sin(«- j'l) siiiaoosCi-~siii|3oosa, 

sniisisli'l'ii ooi'liiiiioinonl dans io oas oil tt - «-l-p soi’a inlnrionr a Tt, 
o’osl-u-diro dims lo oas oil I'oti aiii’a 



no iiKJ^nMKS 

I)'iiill(Mii‘s, I'H ayiiiil (!f!;iU'(l mix t''(|iiii(i(iiis 

siti(- o) nis( <) I'll'. <. 

[■i) Silll'i, I'l) nis,-.. 

siii( a I'i) siii(/ i i<)t 

!iiii{ a I (■») hin('' ]■•). 


nil riMioiiiim'Ira suns |H'.iiin : i" iiiic, |Hiiir nhliMiir l^'•(|uatInll i I '« i, li 
siillil (1(1 n‘ni|)la(!(*r (Ians r(M|ii:ilinii ('i-') |iar j'i; ■" iiu'iiii ii‘iiI|iti 
| iiiiiil Ids rni'iiiiilds ('I (■'i 1 ) (|tiiiii(l ('ll } n‘m|ila(’(' •.uniilKiiiriiifiil 
a |iar -a cl p ])iii' [i. Dctic la Inninili* ( V’) ^'lll(■■i ■>fi* |niiii' imili'. 
Ids valdiii's posilivi's nii ii(''p;aliv('s iln a cl ilc [1 rdiirc l'llll'd•. l‘l(ll•l- li" 

liiitilds I "• 

'( a 

Snidiil. iiiainli'iiiinl .r, j (li'uv arcs (|in'l(’nu(|iii's |in.Mtil''t nti l(l•i.;ahl'^ 
l)'a|iri‘s d,d (|iii a i'<li‘< dil pins haul, iiii aura 


(Vi) 


.(• inn I u, y nn i |i, 


nit ft (l('isij'naiil ildiix i|iianlili's l■lllii•^(•s pnsilivcs (in in-^^.ilni-i. i t y. 
(I(‘iix (|nanlii('is d.iiiiiprisi's diUdd l(<s liniiti's i t'.dla piin<, pmu 

passi’i* (Id r(’‘(|iialiiMi (/(•.•,) ii la snivaiild 


(VO 


i'illt.f I I'i) >iili I ni;,,*, I *ii||/» i ii'i I , 


il snllii’ii irnlisdi'Vi'r (|nd run a 

sin (hi rr t a i ,/) 
sill ( m ,T 1 / ) 
K'u\(wrt I a) 

(|iuiii(l /II (isl. pair, (>l 

hni(mir i x i ,J) 
siti(«/rf ( «) 
dns(iHT: ( «) 

(|iianil in osl impair. Par la mi'ini* 
(Idilnira iituniHliaidiiidnl di‘il(‘-di 

'Vi) Hin(.t‘ .,»iiiii.r(‘(t 


*^ln( ' f V), 

^in y. 

HIM ^ 

niiscMl, ih* la lurimilt- < n mi 

\y t ) niH.# . 


Ill 
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Si (hills ('('He tli‘riiil‘i’(' (tn r('iii|ilac(' v [lar - y, I'lln (laniii'i'a 

('(;) siii( I' r) sill. (' (‘(»sc -- sill cits.i'. 

iMiliii, hi (hills l(‘s ruriiiiilch ( '|(»^ ''I ( I 7 ) <ii> l•(’lll|^hl(■ll ,r par .c, (ui 
I'll liri'i'a 

(p'l.S) (•iis(.i' )') ('IIS. /’ this )• t sill. (‘ sill 

l.^iji) ('ii'.(.r I )) cds.i' CHS )' sin. c sill )'. 

I.cs rnriiiiili's ( \'j ), (/(()) .siilisiHliiiil, (aininic la rormnlc (/ili), 

pilin' lies vali'iirs (|iii'l('(nii]ii('s pnsilivi's mi ii(''}'ii lives ties arcs .r cl v. 
I.cs riiriiiiilcs (/((i), ('|i)) piMivaiil s’lM'.rirc cmiiiiic il sail 


sin(,c 1 y) (liiii;?.c 1 laiigy) cds.ccos/, 
nfi(,c 1 )) (1 (aii{!;.c liiiiK^') ciis.c ciisj, 

(III I'll cmicliil, cn (livi.sani la prciiiicri' par la sccmnlc, 


(•»") 


iiinK(.i’ ! , 1 ') 


tiiii|i;.i' I iiiiif;.i 
I tilllfl.C lilllK.)' 


puis, I'll rciiiplacaiil ,y par y, 

(.'ll) )iiiiy(.i‘ ■.)•) 


(!iii|,M'’ limy I' _ 

I I liiiiy.cliiiiyjK 


lie plus, si ihiiis Ics liirniulch (^l‘),)t ('^*<0 cn pose.}' -'t-’t <'Jlcs 
(Imiiicriiiil 


(Vi) 

(VI) 

(•V|) 


CIISA.C 


siii'i.c 
c(is*.»' ‘ 

imiya.r 


a siii.i'c.dS.r, 
•I (’(IS*./’ • I 
•I Itiiiy.c 

I - luiiy’.c' 


I - • a sill*.!', 


Un (ire encore dcs rnriiiiilcs ( 'i(i), (,/i 7 )> (' 1 ^)' ^.'^i!)) 

I sin(,c i y) i siii(.r .y) • a sin .reus, y, 
Isin(.ci)) sin (.»• ■■.)•) asinj cos.c, 
j C(is(.e y) I C(»s(.C 'i y) a cos, c easy, ^ 

( e(i,M{.i' • y} c(>s(.i'i-y)' a sill. r silly; 
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il 2 


pins, I’D poscinf 




.r ! 


'/ 

oil, lie 

(jiii rcvicnl, an 

inriiHs 






1 '/ 

» ) 

/' '/. 

■t 

on cii 

cooc.liil 



1 hio/t 

siuv 

liioc, U/' 



1 sin /I 1 

^inf/ 

iiiiia J(/» ( 

'/>’ 

(r,(l) 

] 

1 I'lt'it/ 1 

ros/; 

tilOf? J(/i 

|t/' 


'/). 


la prcinii'iT (l<'s ^’•(|nali(Hls ( ’i(i) aver la Inriiiiilr < ••■ii 

IniiaJIfJ y) sirif'J Miiy h i 
laiia}((l I •/) siiij'i I silty It t )• 

Dr, (1(1 (ii'lli' ili'i'liii’ri', jitihli' a l'i'((iia(iiiii (vH), mi ilrihiiia It's >tiii 
VII nil’s 

I'' I •/ .'r n, 

I i*’ ' / '■ * 

Iuiik' ' , nil . 

a I’aitli’ (li’squi’llcs on poiil ilaiis iiii (riaiiKlo ilt'*li'rniim*r iiniiiiMli.il)* 
iiH’iil li’s iiiif^li’s (i cl Y, (|iiuinl on coitnail ranp[lc u. cl Ic-. i i'itcs tjoi h 
niiiiprciiiicni. 

law roriimics (/)'.<) cl (ri.l ) ilmincnl 

{^<u) hill a •< sill I'lih 

'I •! 

(I'**) I'.cisa ’I CHS*’ I I thill* *• 

'I I 

1'jI) coiiiliinaiil iii l(ii’iitiilc (I’ln) avcc ri'’t|ualioii ( It)), on Ii’ninc 
'<ii) «*-(// |.tf)« •i/,(,’ciiH«f (A c)" I .Ac sin* 



l<^n c.oinliinaiil 
on Iroiivcra 

(’"' 7 ) 



in,s| Ml ^ \s \|,\ nni KS. 
rti oli'.ri \.tnl tl.nt . ini i|iM‘lc(ni(|iit‘. on a 


rl i|Uf‘, iMi rnri r, 


iHl « I 


ilnivcnl r(rt< |n< >itit , tui hio tic , liiiinnlixt ( lit ) d ( ) 


I ^ I I III 


I t ft »M ' 

/m 

\ 

i j f /• t ^ It h It' 

^ * f * M - I ( 1 o » 1 1 / h 


i:ini iwwr <li' . iMiMMili’^ i M. Ml i \{\\\ [irni v\rv '^uhslilun* aver 
»» l>t i^nnuilr i |n , dr drleriiiiiirr li'S JUi^h'S 

iTiih li Murli* •H( " iHin.ul i Milt'*', </, A, Si il'ailleiii’s un 
nniMMir A \a It luirM) ilii fu.tnjde, li* t'nie I' I'ManI |M‘m \u\nv base, la snp» 
tail* ( /' \ iM lit dr l.i Imi ntiile ( In I, it 


el . iMi N * \ In de l.t Imi innir m* | 


rr|neHenLiHt U- d»'iHi jH-nnm he 


, s I I » 


.(? /f i 


y • ^ I 

l.ml 1 1 III r.ii I ,1 1 f' |»- jiti tiiii'ci lllll•^•il‘ur ii n, alnr'ti imh i‘l sin ^ I'liinl 
jiii- i(ih. Mil hre itc l.i rormiili’ lOn ) 


04 I » tU I 

A l*aHlr dr rrN» denjirrr^ veiMiirs it la lonniili* rosTC u 

MM drfrrrtiiMrra jiriur li*»» MMUn rt rtwiiniri tits ans represiMlti'is 

* ». It I \ 
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pal* lo Iroisicinc, Ic qualriomo, ... tonne de la progression geome- 

[riqiie 


ir TT TT 
27t, TT, -) 


Kn y joignant los sinus et cosinus des arcs u el uit, on Irouvera 


{ir} < 

1 C()S 3 7 T — l, 

COSTT - I, 

7 T 

cos - : 

y 

“ 0 , 

TT 1 

COS / 

COS 


^ h\n 2 7 r ^ 0 , 

sitlTT — 0 , 

. TC 
hill - 

n 

- 1 , 

. TT 1 

Sin > — - , > 

4 y 2 

sin 


On aura par suite 





( 08 ) zr 0 , 

tangTT 0 , 

tang" 

2 

r 

“* j 

0 

tang^ --- 1 , 

Langj^ 

(<>01 

SCC 27 r“" 1 , 

S( 3 C 7 C~ -r, 

, 71 

sec - 

I 

*- ) 

0 

sec 



n \/*.f 

... It _ \/'* y”. 

H ’ ■ 


■ V 

- I \/ 


J; / 


\/’! t 

On pout encore d^lcrniiuer facilement les sinus el les cosiuus dos arcs 
compris dans la progression geomelriquo 


( 70 ) 


2)r TT ir TT 

6 .1 () I 


ct d’ahord, eomine dans un triangle i’ogalite des Lrois coles a, A, r 
enlraine I’cgalitc des lrois angles a, p, y. <>•' conolura do la Idr- 
mule (28) quo ^ reprcsoiUe un quclconque dos angles d’un Lriangli* 

equilateral. Cola pose, on tirera des rorinnles (/|o), (G/)), on y I'aisanl 
(i~h~ c, 

It i . It 

cos 5- = - ) Sin 7/ 

3 2 i a 

ctdo CCS dcrnifircs, rounics aux iWiualions (52), (53), ((i5), on deduira 
le systbiuc dos formulcs 


(7*) 


. air 
sin -;r- 


T 

7C 

1 

TT 1/3 


7T 


COS -IT r 


COS;r - 

cos 

2 


2 

6 2 

12 


♦ TT 

\/3 

. It 1 


7T 

2 

Sin -jT- in: 

" 'a ’ 

Sin 77 - 
b 2 

sin 

12 
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On aura par 


(70) 

or: 

-A 



■ 77 I 

tang 7,- — — 

t' v/') 

lane; — 

i-i 

_ \io. ™ v/3 

v/s’ 


, TT 


, TT 

sec- 


, 7T 'J 

SCO - - -- . 

<> 

. TT 

soc — 

1 ^ 

o 


An ros((', on pout (''(ahtir la formtilo 


, 7 t TT '<Tr r 

sin - . (MIS ,7 • --- c.ns-, - — , 

() .1 .-1 ‘I 

(>ti (ibsorvant <[uo I’an; a pour oniuplemnnl pour supplement 
el. (jiie 2sin^ represonle le c.nli'! de I’hexapionc’ inscr'il an cercle clout 
lo rayon es( I’unile. 

Ohservons eneore (|no, si I’arr osl ronformo entro los liiuites o, 
75 , (iol are, dans le inirele ([iii a pour rayon I’uniU'', sera nccessaircnient 
plus ^M’and (|ue sa corde asina el plus petit que la somine 2 lan{^« dcs 
deux tait{j;en(os ine.nees par ses oxlrtuiiilos 1*1 prolongees jnsqu’a Icur 
vmiennire luntnelle. On aura done alors 

. sine/ 

cos a 

puis on en eonelura 

sma eosa 


on, ee (|ni revienlau mfimo, 
t 7''0 <: 


Sllpx 

a 


> cos a. 


(Ifittc! dernicM’ft I'onnule, n’elant point altcrfio quanci on y rcmplacc « 
])ar — a, siibsislora eortaine.montpour toutes Ics valours dc a comprises 
eiitre los limites \ II ost d’aillcurs facile ilc s’assuror qn’ollo 
s’etend li lontos los valours do « ronfermoes entro Ics limites -- r 

-t- 7t. 

Si maintenant on suppose quo la valour numerique do a 
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ik; 

s’lippnKihc indoliniiiiciil il(' la liinilc /ri'o. on aura 

(7a) liaii'iis;^ I. 

Par siiilc, la Idniiiilc ( 7/1 ) (Imiin'i'a 

, .< '’HI 

(7(,) Inn ^ I. 


a( tlnt'oHn (li'i'iiii'i'n, <'(niil)iii('‘(' avnn rr'([iiali(tii (71), mi lirnr.i I’licnn' 


llMI 1 , 

t/ 


(HI, i\u\ !ui iiirim\ 


(77) 


liiti 


lltlli*. I 
f 


Nlll. lU'x (\t'f)rfSsioii.\ i/ti(t;iitnnri s </ th- /iiifi iinultilf',. 

I'ai Analyse, nn a(i|ie||e t'.rftn'SMon .wt/iholii/iii' mi wf/ihulr Iniile rmn 
liiiiaisoinie si{'iies al;'elil i(|iies (jiii ne sij'iiilie lien jt.ir elle nieiiie. mi 
li ia<|iie|le nn allriline line valeiie ililVeeenli' ili' eelle i[ii‘e|le ilnil n.iln 
l•ellen)en( avnii'. On nmniiie tie iiienie I'liiiado/n w \ lmili“« 

relies i|ni, [ii’ises it la leMee el iiiler|irrlees (ruiii'es les i tiiivi'iilmii'' 
}i(enel'aienienl elalilies soul ineNarles, mi n'linl jnm ile 'ieii s imti ' ilr i 
ijiielles nn jieiil ileilnire des eeslillals eviirfs, en iimdilianl I't allriiitil 
seinn des rep;les lixes nn i'i'm e(|iialinns elles-iiieiiier* mi |t'»^ >.\ iiilntle' 
i|n’elles reiirennenl. Ii'eni|ilnj de.s e\|iressimm mi i<i(iiiilimi > -Miilm 
li([liesesl sniiveill 1111 innyeii de sinijililiei* It's ralriilH nl d'eruie .me. 
line (‘neiiie abref^en des eesiillals assn/, rnni|dii|iie'> eii a|t|iai'eiire. li'e'.l 
re tjirnii a dejii vii dans le tl IV, nii la Ini’iuiile 1 /| 1 1 I’miniit line \.ileitr 
.syiiilinliqiie (rrs sini|ile de rinrmiiiiie ,r a^siijellie it verilier Ir.. ri|ii.e 
linns ( it)). Pai'ini les ex|M'essimis mt rijiialinim sviiilmliijiie ^ ilmil l.t 
rniisideralinn esi de (|iteii|iie inijini'laiiri' I'li AiialY<iie, mi ilitil ..iirlitiil 
disliii;. 5 iier relies i|iie I'nii a lln||llllel>^ u/inifi/uitn'w Nmi'^ iilbm» imni" 
ti'er eoiniiKnil I’liii peiil I'lre rnndtiil ii eii fairi' iisaKe. 
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I) !i|ir('s (•!> (|ii on ii Yii (Ians !(' |>arai>i“a|i!i(’. |irt'!(i(''(l('nl, In sinus (>.1 Ic, 
nnsimis dc I’arc .r i y soul doiiin’is on Ibnc.lion (|(>s siiins (d (atsinns 
(los ai’os ,v o(. par lo inoyi’ii dos rorinulos 

i cos;./' 1 II (!os./'(’osy siii.c siiii', 

I I y) sm./M‘nsr i 

Or, sans pianidri' la poiiiit d(( r(b('nir ot's Ibrimih's, on a nil nioyoti Corl 
siinplo do los i‘o(rotivor ii volonli'. II siillil, on oll’i'l., d'avoir o|i;ard it la 
r(Mnari|iio siiivaiilt' ; 

Siipptisons (|iio I'oii niultipiio rnni' par ratilro los doiix oxiirossions 
syinli<)li(|iios 

ros.;' 1 \/ isin.r, 

COS )' I \/ I silt f, 

I'll oporaiil d'apri's los ri'iJos ooniiiios do la iiiiilliplioalion alj-pdiriipio, 
001111110 si V ' '“lail nno (|ii!ttililb roi'lli' doiil lo oarro IVi( (!j>al it i. 
Lo prodiiil olili'iiii so ooniposora do doii\ parlios : rniio loiilo r('‘i'll(', 
raiifro ayani pour I'aoli'iir y ■ : d In pnrlio roollo roiirnira la valour 
do oo'ii ,r ! r 1 , laiidis i|no lo oiK'llioii'iil do \i i roiiriiiru la valour do 
siiii.r 1 V I. I’oiir ooiislali'r ooMo roniar(|no, on ('’oril ia roriiiiilo 

1 oos( 0 1 ft 1 I I )') 

■ 

( oos ;• 1 y I sin.o,) ( oos.)' i y' isiiiyl. 

Los Irois osprossicms i|ii(t roiiroriiio I'tbiiialioii pi'(''o.(i(loiilo, savoir 

oos.o ) i‘'in.o, OOS)' I y' isin.r, oos(.o i ,)') i \! isin(,o i ,o), 

soul Irois oxprossions synilto!i(|Uosi[iii no poiivoiU s'iiilorprolord’aprits 
los oouvoiilioiis {'(‘'nbralomoiil (‘'laltlios, o( no roprosontonl rioii do riio.L 
On los a noininbos pour oollo, riiisoii r.vfirmwits wui^i/iiiirrs. [,’('i({na- 
lion ( •.' ) ollo-inoino, priso ii la loKro, so Iroiivo inoxaoto ol. n’a pus do 
sons. i‘onr on (iror dos rbsnilals oxaols, il lanl, on proinio.r lion, ddvo- 
loiipor son sooond inoniliro par la inulliplioation al{p;dl)ri([no, on ((iii 
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reduit cetto (''(juation a 

cos(.i' +-J ) +\''- I siii(^ + ,»') 

— cos.r eos_) — sin .v sin r + ( sin.c cos r -t- sinj- cos.r ) \/ t . 

]1 faut, on socond lion, dans I’oquation (3), ogalor la ))arU(! rnollo du 
premier mombre a la partic rcollc dii second, puis lo cooHieionl de 
V' - I dans le premier mombre au cocfficionf. de \/ r dans le second. 
On es(, ainsi ramcnc anx equations (i), quo Ton doit considerer commo 
implicilemont renfermees rune ot I’autro dans la (brmulo ( 2 ). 

En general, on appello expression imaginaire (oule expression sym- 
boliquo do la forme 

a -I- h\‘ - 1 , 

«, h designant deux quantiles rcollos, el Ton dit quo. deux expressions 
imaginaires 

a -y- b\' - i , c -I- d\' - 1 

sent egales entre elles lorsqu’il y a egalile do part el d'aulre : 1 " eniro 
les parties rcelles acte; 2 " enfro Ics coeilicients de y/ i , savoir h 
el (1. L’egalile de deux expressions imaginaires s’indique, (mnime 
eellc do deux quantiles rcelles, parlesigne — , el il en resuUe oe 
qu’on appclle une e<ntalion imaginuire. Cela pose, (oule equation ima- 
ginairc n cst que la representation symboliquo de deux equations 
enfre quantiles reellos. Par exompic, I’equation symlxdiipie 

^ ^ I ^ d \f ~ I 

oquivaut sculc anx deux equations radios 

Cl ™ c, h - cL 

Lorscjuc dans I’oxprossion iniaginairc 



Cf 1) — I 


le 

a 


coelTicicnt h do \!— i s’6vanouit, lo lormc h\j est cense reduil 
zero, et I’cxpression elle-memc a la quantile rfiolle a, En vertii de 
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Ics I'Niirr'isndis iiiia|jriiiaii'(“> r(Hiipi'iMiiH“iil, CKimm' 
riir, [iitrl initiiTS, lt"» n'cllcs. 

l.i'H (>\pr(‘;.‘.i(ins iinatpiiain's pciivi'nl r|i’t> siniiiiisi's aiissi liiaii tjiii' 
It'S (|ii:inlil('s rrclli's aii\ tlivi'iNcs ii|n'«rali(>iis (li« rA4p'|)iT. Si I’oti 
cllccldi' I'll |iarliri(licr I'aiMilioii, la .siiiisiraclldii mi la nuilli|iliaalion 
(I'liiii’ oil tic jiliisiciii'.s c\jii'i''vsiims ima^'iiiaii'cs, cii (ipcraill. d’lipi'cs Ics 
I'cpii's cfaliiicn pmir Ics t|iiaiiti(cs itcIIi'h, ihi nliliciiili'a piiiir 1‘csiillal 
line iinitvcllc c\pii‘s:,niii iiiia;^Mnaii'c ijiii sera cc i|ii'(m appi'llc la.vw/w/c. 
ia ili/Irntit r tin |i' jiHK/iiH ties cxpccssiniis (loiiiiccs. Par exempli', si 
I'lm ilimiic si'iilciiiciil ilciix cxprcssiims itiiat^inaii't's n \ l> \ i, 
c i \ I . tin (I'liincra 


* 1 ' 

t ft\ J ) ' ( 

r 1 t/\ i 

^ ti \ C \ 

1 h 

1 1 

^ -1 ) 

^ fl /l \ i ) ( 

(* i ii \ 1 

) n r 1 

\ h 

I/IV 

I U ) 

t fi 1 /> \ M ( 

i' \ ti\ \ 

‘ ftr inf [ 

{(til 

1 hi)\i 


11 csl Imii lie n‘iiian|iiei' ([iie le pi'mhiil tie ileux tin plilsieilis expri's- 
siniis iiiiafpiiaii'es, eiiiiiiiie eeliii tie tieiix tin pliisiciirs hincincs reels, 
reslera le nieme, dans i|iieli|iie nnlre (|ii'ini ninlliplie ses dillereiils 
raeleui’',. 

Hiviser line |iri'inii‘i'e evpressiim iina^^iitaire par line seciiiide, e’est 
trniivi'i' tine Irnisieiiie expression intap[iiiaire i|iii, !iiiil(i|)licc par la 
seeoinle, reprtnliiise la premiere. I,e resullal de e.eile npcriilimi esi le 
i|iinlieni ties tleux expressions doiiiiees. On se serl, pour I'indiipier dii 
sif^ne ordinaire tie la division. Ainsi, par exemple, 

t( ^ /f\ I 
i' 1 ti\> I 

represeiile le ijiiolieiil des deux expressions imuxiitaires a \ l)\' i, 

r < il \ I . 

I'dever line expression inni^inaire ii la pnissaiice. dn de^rc m, in 
desip;nunl nn innniire enlier, e’esl roriner le prndiiit tie lu laidenrs 
e^inix ii eelle expression. On inili<ine la pnissanee m”'""' di: n i- fi\i- i 
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pill' la iiolaliiin 

{,! I h\ 

On ilil. (jiic (Iciix (’xprcssiniis iiiia;pii!nri“> sniil I iiiir n 

riiiili'c, !ni'^([ii(’ (M‘s (h'lts (‘xpn'S.siniiM iir clill'i'i'niil fllfi i|iii‘ jiar 

In sij'iH' till (In \’ i . La ^•nlnlm• dc ili'iix '.l•llllll;lllll‘ < cspi'i*',- 

sinus nsl (niijnnrs ivnlln iiiiisi (|iii‘ l(•llt■ pnidilil. l‘!ii nlli’l, li". ili'tix 
cxpi’i’ssinns iiiiiijfiiiiiii'n^ (•niijiif'm''fs 

n I \ I , " l<\ I 

ilnnninil pntii' siiniinn 'n d pmir |ii'ni|iiil n' \ h‘ l.a ili'iiiinn' paiiic 
(l(‘ ni'lln nlisi'i’valinii I'liiiiliiil a nil llinii'riiti' i'i‘l.il il' aii\ tininhi'f * nl 
linnl voici rniiniin'' : 

rili.nm'.Mi'. I. Si /'on liinllijilif I'kii /hii I'attltv ihiir iiciiif’i. » miiiix 
f/oni r/iili'it/l Miit ill Siiiiiiiir ilr tlruv rttrti\. />• fnnifint uoi i/i.nti u/n 
siminiv (If tifii.v f(im\\. 

lU'iitiiiislndion. Sniciil 

./■ I ■ . 

Ins tlntix iiniiilirns nnlinrs ilniil il s'af'il, h‘, r’, ./' ilr-.itiiiniif iln. 
narrns paHails. On iiiii'ii nviilinninniil Ins iinn\ iM|ii:ilit)i('< 

' M // I />\ ( )( <■ I (/\ I I (,(• U.i ■ (,(./ A. I , 

(71 I ^ 

(it l>\‘ I ) ( >• d\' I I III till {,iJ n t, 

nl, nil iitiilli|)lian( nnllns*ni inninltin ii inninlirn, nn iilitiniitlia la »<ni 
Yiinin 

in’ I /)')((■'’ ' f/' I lilt- hd , till/ . /., 

Si rmi nnlniiixo niilrn nllrs dans ,•^•lln ilni’iiinrn Ins |l•lll•ns ti nl /<, nn 
(I'linvni’a 

0)) in’ ' //’-in» , d’i uif I 1,1,1 /., 

II y il iloiin, nil ^niinnil, dnnx iinuiii‘i‘ns dn dnnniiipnsnr I'li dniis narins 
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U' piMMitiil (It- tini\ iionibrcs («iilii>rs iloiil dhanin (‘^( la siiininc ilr iIimin 
rarf('‘N. Aiiisi, par csriiipli', du (in> drs (’■([iialidH'^ (H) i>l (i)) 

(■(’ I i'K- 1 ' I I I'' I 

On vnil par niii:ii(lr>ra(iiiiK ipn' I'rinplni lies cxprrssiniis iiiiiip,i- 

1"'"' niililr, non sciilriiM'nl (Inns I’AI^'i'Inv 

or(l jnaii’c, mats I'ncnri' daii.s la (lit'orir ilrs nonilti'cs. 

(,>n(‘l(|nt'lois on rcpitstnilt' nni' I'xpri'ssion iiiiiip;iniiii'i> jtar nnc scnlr 
It’lirt'. (’.’csl nil arlilicc (jiii ini»iii(’nli' Ins n'Ssnnn'rs dc I’Aualvsi* cl 
niMih IVrnii't sniivi'iil 

I’nr rriiijii'(|nalili' i\v hiiilo inuij'inaii't' 

ili* |H)U\<iir s{’ nM‘((ia’ siuis la roriiK* 

(.1 I j sin 0 ), 

(InNi^naiil imi' (|nanlilr nl 0 itu an* rnnL liw (*ir<*l, si Tun 

ri’M|ualinn hyinlmliqiip 


(•") <1 1 l>\' I '(( nis'y I (.siii^>) 

on, cc i|ni rl•vil>nl tin nn'‘inc, li*s ilciix ci|nalions rt’clli's 

(lO It pcos^i, ft fjsin'^, 

on lircra 

t/’ 1 li‘ i/’(rtis’?/ 1 sin’^y) 

O') p I fi', 

cl, a|ircs nvnir ainsi ilclcnninc la viilciir tin nniiiliri! p, il nc rcslin'a. 
pniir vcrilii'r rnmplclcnii'nl Ics c(|niilioiis (^in), i|irii Irtinvrr un arc 0 
ilniil Ic iMisiniis I'l Ic siiiiis sniciil rcspcidivcnnnil 


(ll) c.c.'» 

Or cm lirc» tins Inrmnins ( i } ) 
(I'l) lauf^O 




h 


M) 




sinO h 

t'iisO it 



(‘i-i m'iS[iMi::s AN\r,YTi(Hii:s, 

D’iiilloiii's si Ton (li'isij^nc. f'l'iiin'iilctiK'itl pnria imlalidti 

iin! 

I’arc, (|iii, ayani, ,r iionr (aitj^nilc, dllVi' la plus pi’lild valc'iir 

possible et so Iniiive eii consniiidiiri' reiilVi'ijM’ li"* liniild ' 

n K 
• > f 1 


dll voi’idera la Idninili' ( i '|) on (lOhiiiM 

, l> 

(t.*)) V II n I idv laiiK^^ > 


ti I'opi't'SiMilaiil tine ((iiaiilile enliere pasilivi' on iicf'iihM'. I'-iiliii, 
ediniiid Idlll are. I'eiireriiie ilaiis les liiiiili'S i '* a mt ‘'dsiitie. pH' 

silir, dll peiil fillit'iiien|iie Tare () ileleniiine par la I'di'iiHili’ i i • i dllniii 
III! (idsiiiiis posiliCsi // esl pair, e'est'ii-tlire si 1*011 a 


(111) 


0 ' i/, K I HIT. Ian i; > 

M 


/•elaiil nil iioinbre eiilier ((iieleiimjiie, el ilii cdoiiiiii'. iirj^.ilil -i d •'•.i 
impair, e.'<tsl>a-(lire si I'tiii a 

( 17 ) 'y • t.( sA I 1 I are laiiK^^^* 


(lela pose, tie rei|iiti(ioii ( 1 ^| ), presenlee soils In rortiie 

eiis^y hill'/ 

u h ' 

on (lednira iiiiineilialeiiitMil la roriiinie 

edn/y hill'/ I ,, 

i ; 

It h , /,» 

e(, par eonse<|uen(, les e((uulloiis n'l,), |ionrvit i|iie 1*011 ilelt-ninne '< 


a 



• < T 


(^) Itii ^(^ri 6 rnlt (lit \\i nirHinhi 
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HKSlIMKS AiNAl.VTinUKS. 

|iiir la luriMiilf ( iCi) iiiiami si'ra |iosilii', rl jiar la riiriinili' (i7)tinan(l 
ti ?.(‘ra iu'‘[!;a(il', llaiis riini' i‘l I’anlrc liv|ii)llu‘'S(', l(> iioiiilirti i>nli('r /• 
|H>iivaiil niii' iiiliiiili' lie valiMii'^, on oliru'init'a aiissi lino inii- 

nilo lie \alonrf. ilc 0 |»ro|)n«') a vorilior Ii'h rnrinnios (lO on, ci' (|nl 
I'ovii'iil an inoinc, lt*s roi innl('j> (lo ). 

Mil ri'-siinit-, M I'on poso 

iiKi \‘i(' ) /('. i; aii-(aiiK|^i 

ol si I'on iii''si;{iii' par/ nn iioinltro ontii'r i|noli-oni|iio, on ani'ii, dans 
!(> ras oil n sera posiiif, 


(Hj) it ! ft\ 

1 (v|t’iJS( 

' i/7t) 1 i'’di(s 

•■•lAa)!. 

p;ir 




i <n > ti \ h\ \ 


1 sin*') (i'os'i/, a ' 

1 hill M A a), 

(*l, (liuis li' oil a 

(Irvioinli'a noj^alit', 


i 1 n it [ f*\ 1 i* 

tons];- . (. 

'/ t i)i:| 1 v'^ i''io|;; 

1 ('.lA -l•l)It|j. 

r(MiMM|nrh( 




{ it 1 h \ * 1 ft 1 

f I'll s' r \ 

1 sin',’ ) 1 l•os(•l/l■•l i)a '■ 

\/ 7hin(MA -11)^1 

i!nrniiio no a irittllr 

nih 



l i 

rns i /» J.' 

1 I siin/. K ii 


j i,| 1 ros( «/i » ilTf ’ 

1 sin( i/« -1 O’* '• 

* 1 I 

ihthH lai|iirllo i, [ii« V> • > 

. t /n 1*1 • • 

. n•|lli'M‘lllt'lll ilt'H iiiianUliVi (|iioli'imtiuoH, oa lira 


i » 

1 1 -f’-o... 



it^ 1 \ * 

1 

i*l» |»av Miili*, 

'f 

!{ »i 

A «■ 

1 1 jl* 1 •{’ !•.. 

- t 

tt 

/((S 1 ' /<* 1 (•’ 1 . . 



t(> si-m- • ilcsdiit o’lliiil lai si|?im -i' iimiiiil la I'rac.liaii nsl poHilivo, ol na 

limiH U\ 



m HKSDMlvS AiN 

Irs Ibi’imili^s ( 'ah') (IniiniM’iHil, si r/ |H)silir, 

('^"0 *f I />V ' t \ ‘I si II 5;) 

(’I, si a (»sl ni‘;j[a(ir, 

(■^^5) if I I p(ri‘s!; I \ i'.iM.Vb 

All ri'slis il (‘sl fiH'ili* (h‘ vnir ((nt‘ la In nu u 1 1 * ( hj ) niimMclr n\n' riM|iia 
(ion (‘I la (ornuih* ('»i) avtM* rri/nalion (/•<>). 

IjOPsijim* I njcjirnssinn inia^^inairr {i \ /f\ i m* Imiivn ranirnn* u l.i 
IniMiM' 

fA rns'i i t liii 'f ), 

[a (|tuuili((‘ jinsilivn p nsl n* (ju'nii a|»[M*l!n In intuit tir iln nnl (r 
iiiiajj[i(iaii‘(’. (loiniiMMh’s ijnanlilrs /i siijjjinsrns ninmios rui no tlcMlni) 
pour !(’ niiHlnli* p i|n nnn valiMir niiiijin* ili’lrrrnini*r jiar la tiMinnli* ( r h, 
on |)(Mi( i’viiliNnnnMil ninornr la pni|Hisi(niii snivanlr : 

ImaiiuMi; If, - l/v{^t(lttti tic tlcux wptrwinns utiiiiwu 

hnijiHtVK rv^alih* dr Ivtiiw mtululrw 

(I siiil aiiriMM' iti* la lorninlr ( r». ) ijiin limix nxprnNsiMM * iJiiaj^MiiaiH” 
('niijii({U('rs 

n \ h\l I , it /i ^ I 

nnl pour nunlnfo rnnunnii la raiMnn rarrnn ilt* Innr prialutf. 

lini‘S((Mi‘, /M'laiil iinl, I nxprnssinn iinaj;<rnairf tt \ h\ i rnliHi 
a la ([iianfili' rnrlli* (a Inriuuln (ih) rlnuiir i^iiiipliMnnul 

Aiiisi 1,. mmlnl.. .(uimtili- imm'IIc n sc vhUiW i. sh u.iin.- 

riiiuc \Ja\ 

Tonic. <‘X|)i-cs«i(.ji iiiiiiKiiiiiiiv <|iii « zero jumr nindiitr sc 
cllc-im^iiic il zero, cl riVi|.rii(iiicnicii(. i‘Mmnic 1.* sinus cl |c cusimi>. 
<■’»" I"’*’ ilcvicniiciii jiimiiis mils cu iiicinc Iciiijis, ij cn rcsnii,. 

•I'l'iiiK' cx|in‘ssimi iniiiKhtiiirc m< {iciil sc l•c(l||^l•|. ii /cm .ju'mil.inl tjin- 
nnnlulc s’cvuinmil. 

Oli.sci'voiis cnliii (|ii(< Ics iIclimTiiiiis ilmiitccii tlmi.s Ic § III ,1 ch v;.. 
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I’il) 

iiifiiiitiii'iil |it>lil<<s ('I hitiiiimciil, f'rnnilcvt, dos idiKiioiiH r(iiili- 
oil ili‘.c(ut(iitiir;>, ('\|ilirili'N oti im|ilirili's, ('iilirn's on IVaflHm- 
clc., i|tii\('iil I'lri' ('>l('iii!iii‘s iiii cas iiKMiK' oil los viiriiihli"^ I’l lis 
I'oiirl ion-' iloiil il ilrNiiMiiionl iinaj'inairi's, 

Toiifi* t<N|ii't<-isioii iina^inaii'o doiil lo modulo so r('‘dtiil li f'liuilo, 
diaiil di' la lonno 

ro'> 0 I 1 sill r, 

Oil oll'oi'l iioiM sans |ioiiio la miilli|)iioalioii, la division on I'olovalion a 
ilos |)ni:»'anoos ontiin'os d'nno on |dnsionrs oxjn’ossioiis iiinif^iiiuiros 
i|ni am aionl rmiild ponr modulo. Ivn oll'ol tli' la rornnilo ) on dodnil 
iiiiini‘di,itoioi*n( la snivanlo 

1 ( rns « isoiiHoo.| I v' I sill i Ki'oss I \/ isiii.O... 

( rn‘i( i I r I : 1 .,i , \ J i j)' } : 1 ...)f 

f|ni'l (|iM' 1 1 * /// i\v> viiriiil^lt's j‘, v» « * • • Uri'rii 

ilr Id rnnimlr ( ** i» rii \ rrnijiliu'iinl .r par r Vt 

.1 llin.so ! V' I sinj) OOS.O I y/’ 'sill/. 

on, 00 (|ni i'o\ ioni an inomo, 

( ,S) ' ' oosi.< ,o) ; i'sin(.i /)i 

rii'K 1 ' 1 \ 1 

ol, do l.i rornnilo ( on iiosaiil.o v ■ r. .... 

| ions,.' I V IsiM.iY" OOSWI./ I \' -I slow o. 

Cola poso, il doviondra I'aoilo d'olloo.lnor In imillitdioulion, la division 
on |•«■ddva(ion ii dos iniissanoos oiilioros d’liiio tin do iiliisioiirs oxpros- 
sioiis iniiiK'inairos doni los nindiilos no so nnlniniionl pus a I niiilo. 

Car, si I’nii poso . , 

.1 |./< \ I ? I V ' 

„• 1 /.'y' C. r/(oost>' , y/: I silC/). 

o' ■ h'\f I 0 '’( O*'!’^^"' ' 
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R^;SUM]SS ANALYTIC UES. 
p, p', p", . . . clantdes qiiantitcs positivos, ct 0, O', 0", . . . des arcs reels, 
on aura evidcmmenl 

(« + A {a'+ b' ^f^i) («" + i" v/^t) . . . 

— pp'p". . ,(cos0 -t- \/— I sinS) (cos 0' -+- \/— i siiiO') (cosO" -i- \/— i sin 0") . . . , 

+ j;)^/CrT _ p cosOh-\/— ■ I siiiQ 
«'+Z>'\/^ p' cosO'-Hv/— ' sinO' 

(a + i \/~)"'r= p«' (cos0 -H \/~ sill O)"', 

[Uiis on on conclura, on ayant ogard aux fonnulos (27), (ad), (2f)), 

I («H- &\/^) («'+// \/— r)(a"+ b"\J— t). . . 

° I =pp'p"...[cos(6 + 0'-l-0'' + ...)-i-\/^siti(0 + 6'-i-0"-i-..,)l- 

( 3 .) 5 + ^ £ [co8( 0 - Q' ) H- \/~ si II ( 0 - Q' ) I , 

(S?) (ff + i!»\/^)"'=p"'(cosm0 + \/— isiiuHi?). 

Dc CCS derni6res equations on deduitimmckliatcniont la ))roposilion 
siiivanlc. : 

TiiEoiiftMK III. — Le produil, Ic (juotie.nl el les (lioerscs iniissunces 
enlie'res crime on dc plusieurs expressions imagi/iaires onl pour tnodidcs 
le produil, le qnolienl el les diverses jmissances da Iciirs modules. 

On peut ciicoro demontrer facilcincnt ccl aiilro tlioorlunc : 

TiifiouiSME IV. — La somrne de deux e,vpressions imaginuires o(fre, 
ainsi que leur diff'drence, uii module comjms enlre la somme el la diff'e- 
rence de lews modules. 

Demonslralion. — En cITct, soiciU 

a + b \/~i = p (cos 0 + sin O), «' -t- b' \/~i = (p' cosO'-l- sin O' ) 

deux expressions imaginaires quiaicnl pour modules p ot p', la aomino 
et la difference dc cos deux expressions, savoir 

(pcos6 + p' cos6') H- (p sinO + p'sinO') \/— i 
ct 

( p cos 6 — p' cos 0' ) -I- { p sin 0 — p' si n 6' ) , 
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iitii'onl pour inotlnli'N posilivrs iloiit Ics iniriTS soroul 

r(‘s| 0 'i'(ivoim‘iil 

(ll( (',ro'.'( I r,'rii.'/)’ t tpsill'i ( fAtl*'/)’ (■/* 1 Mf/I)' I'0s(^/ O') I (>'■ 

^,1',) I I IC / >, I I I'Clill'' O') t fj", 

U'liillciiri, ro'.(0 0 ) i-laiil rriiri'i'tin'’ oillrc li‘s limilrs l, l-i. 

.•liiirmio ( V\ ), ( I j ) scr;i rii(H|iriM‘ ciiln' Ics liiiiiirs 

ji’ I ' 'i. * ^ ^ 

<f.,’ t (f' c'j’ (!>' f')^ 

rl Ml nifino r.inri’ ciihi’ hi souiino i / rl l;i viilnir iniiiii'’i'i(|ii(' dr hi 
ifiliV-i'riK'o ,1 j- , rr <|tii I'Ullil I'l'Ui* la ili’iioiiihh’idinii dii tlii'oi'i'nii' (V. 

I'liiiitiiiin-. I.:i '.(Hillin' dr |»lii'*iriir> r\|in‘S!'i(iuH iiu!i;i;iiiidrrs (i[li'r 
nil iiiodiilr iiilrririii' ii la Miiiiiiir dr triii's luoiiillrs. 


M\. ■ tUs st'tifs ima^inaim. 


Siiiriil i'r«>|irrfi\ riiirnJ 

ill 1 n »Si *‘51 ' * * ■ ‘ ’ 

( 1 I ,, h’|, n * 1 I • > • 

(/„ i o„\ I, <f, r, I o,v I. «1 *’1 t '• 

rii Mil'll' i|ii'im ail ^riiri'alnnriil 

H,, r,, t ir„ v' I • 


i.a Hiiilr ill's i’\|ii'i‘ssiiiiis iiiiii^iiiaii’i'f' 

(.1) I'u. »i. 

roriui'ra i‘r i|ii*iiii !iji|ii'llr unr ,vr/<r inutf^inoio'- ^ail 

(t) 11, } I, *« > *'i ' 


... I II',, .i)!.^ ' 



\-lH HliSI)MI-;S ANAI.VTIUHKS. 

lii soiiiiiH' (l(!s n |ir(’.mi('i's Iim'uk's dc (•.('(In siiric. Si'lon (|iu', |Hiut' drs 
vidi'iii’s (•niissaiilos d(i //, .v„ coiivcrfj'criMiti iiini \i‘rs line litiiili* li\r 
nil dini (|iii‘. la sn’ii' ('{) rsl. rmivnrj^tnilc cl t|ii’i‘ili‘ a iniiir .siutinii' 
iimilc, 1)11 liicii i|ii'i‘lli' I'sl divi'l'}{i'lil(' cl ii'a pas dc soiiiiiic. ).i> per 
iiiici' casaiica cvidciitiiiciil lien si Ics dcii\ sniniiics rcclli's 

C» i C| I . , . I Tfj I, 

1C|, ! Ii'i ! . . , I ir„ , 

c.()iivcrjj;ciil cllcs-inciiics, piiiir iIch valciirs cmissaiilcs dc /i, vci'i dr', 
liiiiifcs li\'cs, cl Ic second ca.s, dans la snpposilinn conlcairc. Mii d'ati 
Ires Icrnics, la scrio (. 1 ) sera lonjonrs convcr^cnlc cii incmc Icnips 
(|nc Ics scric.s rccllcs( i ) cl ). Si ccs dcriiicrcs, on riiiic d'cllcs sen 
Icmciil, dcvicnncnl iiivcr{4;cnlcs, la scric( 1 ) Ic sera pari'illcnicnl. 

Si, dans Ic cas oil la scric csl ciinvcr({cn(c, on pose 

sera c,e ijii’on appcilc Ic resin dc la serin prolon^cc jiis(|ii'nii //' 

Dans Ions Ics lais possililcs, Ic Icrmc dc la serin ijiii corrcspnnd a Tin 
dice It, savoir 

"« 1 0-„\/ I, 

csl CD ipi’oii iioninic son Icrnic j'cncral. Soil Ic inodiilc ilc re irrnn-, 
cn soric (|n’on ail 

(*>) I 0;l\' I f'lilcOH^, t 

dcsi}<nanl nnc ijniiiililc posiiivc cl 0 „ nn arc reel. I.es series 1 1 1. 
(ti)i (.'i ) deviendroni rcspcclivciucnl 


17) 

f>„ ells'/,,, (/, eos'jr,, 

fo cos'i,, 

(«) 

[^1 silt Oj, 

/'t sill'/,, 


1 f/g(cos'y„ 1 

1 si ii'a, ), 

Ml) 

1 1 

1 sill'!/, ), 


1 j>j(eos</, ) \/ 

1 sin''/, 1, 



illvSOMKS \iNAI,M’l()llKH. 12 !) 

i>l, III iiiiiiirriqiic ilti sinus on (In <’osinns (I’nn iin‘ I’iM'l 

ii(> siinrnil siirpiissci' I'linili', il csl cliiir (jin', si h's niodiili's 

I M ) pH, p I , p-_»l , , . 

lorini’iil mil' m‘‘i i(' l■nnvl‘l'}'^nll', Ins S(’‘rii's (n), (8), [nir (’onsiMHicnl hi 
M'l'ic ([|), si'i'onl (‘!l('s-iiii‘inrs (’onvi'rj^cnlcs. On |n'ii( done, ('noiicoi' (‘o 
llicori'ino : 

Tin nin.Mi. I . I'tmr iin'uttr srrir Iniui^indiiv soil i'omrr^('uli\ it siij'/il 
i/tir /r.\ iinttliihs (if sfs (/i//t‘rfHts Irn/ifs /orinc/il ii/tf .ir'/vV- /cV'/Zr' ro/urr- 

I'ffili . 

On |ii‘onvrr:i t'licori' lai'ili'tni'nl l[ll(•, |>oni' ('‘(I'lidrc Ics (lu'iofi'incs I, 
II, IN', V, \ I, N il dll i? \ I an cas oil la si'rii’ 


ii^n If • f ' • 

di'virnl iinaj'inain', il siillil do stilisliliior dans ccs liiiiorrincs Ins ino- 
dnl("i (It'S li'i’iiK". a li'iirs valours nniiioricjiii's. Ainsi,rn |)!ii'(icnii(>r, on 
I'liiiilira sans {icini' la |n'o|Misilion snivanli' ; 

Tin (ihiMf 11. Soil il in lituilf on in pins praintc drs /i/nilcs ms ifs- 
iptfllfs nnn'frpf, Iniitlis ifiif n rnn'l itidt'/i/tiinf/il, id rdfinr dn mo- 
dn/f ( 5 ,, df d„. on Idcit cdforf d/ic Itinth' fi.xr ms IdtpniU’ fonmpt', poor 
dfs rttit d/s rfoiyiii/ilfS dr //, if I'dppo/^ 


{*n ' I 

l,<( si‘/if { 'I ) sfid foinurpr/ilr si ion a il <, i , ft dim'pcnla si I'o/t a 

u; • I. 


Iif‘rd(i/t\l/d/i(>//, ICn ('H't'l, si I’oii a ilc^i, la sn'io (lo) I'lanl. coii- 
viTf^i'iilc, la sorii'i'l) In .sora ^■lll--llIl•lnl', on vi'i'lii dii (lu'ori'inc 1; i'( si 
Ton a 11 I , It'S pins praiidos vali'iirs i!u inodiiln 

(II) ('« I “»)’ 


croilrmil avcc n an dcla do (onlo liniilo, 


Cl' (|ni no pcul ai’rivor ((iTaii- 

'7 


*/if» r. 


SAU I.X, 



taut quo k's plus gcaiules valcurs numC'riqLii's des dotix ((Uiii) tiles 

on iui nioins do l’un(3 d’entre dies, croissent do memo indelininienl. 
Hone, si I’oii a ( 2 >i, I’unc au moins des series (i), (2) sj'ra divor- 
l^enlo, ec qiii ciitraincra la divorj^onec de la serio ( 3 ). 

(lonsidci'ons a present unc sei'ie ordoiineo suivant Ins puissaiiuos 
entioros el. positives do la variable x, savoir 

(12) «,.r, — 

Pour elondre ios thcori'incs VIII, IX, X du § VI au <‘.as oi’i, les eoc’di- 
cients «(,, ... etant imaginairos, la variable .r est eile-iiidme 

imaginairc on de la forme 

(13) .f — /-(cosM' \/— f siiw), 

r dcsignant uiie quantile positive cl l iin arc reel, il sulUra evidmn- 
ment de substitner dans cos theoremes les modules ile ,r, do a„, (b* 
... aieursvaleursnumcriqucs. Ainsi,on partienlier, on dednirn 
immediatement du tbeoreme II la proposition suivaiitii : 

liiicoafcMK Ilf. — Si, p„ elant le module de a,i, o) diKn^tie la limUc ott la 

I 

plus grande des limiles de (p„)", ou Inca encore uno Iwii/e /live ears' la- 
(Hielle converge, landis que n croil inddfinimenl, le rapport. 



la sene (12) reslera convergente, taut que le module r de x sera inferieur 
li^> et deviendra diver gente lorsquon aura 

L'unc des series imaginairos les plus simples est cello qu’on (d)(iimt 
en supposant que, dans la progression geoinetriquo 

«. O’", .... 

la variable a; soil imaginairc ctdetermince par requalion (i3). Si I’on 



VM 
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iiiittHiii' l:i .lUiihii' tlf, n infiiili'i'. Icrincs ilr im'IIc |im^'r('ssi(tii, on 
f I iiiiM'i a. I oiinin' <l.iii'. Ii- ;; \ I . 


ll'ailliMii'. |o inoilulf tic ,1 ' fl.iiil l.i //'*"" (ini'>sitn'i‘ (III iiiodiih' /■ do .f, 
oc iiitoliilo i‘l, |i.ti mil'. • (‘Ini (In iMji|ini‘| 

1 j 

ilt^s irinli •Mil inlHMnnMii |M hl - pmi iniinnunil {'i.umK [iiiiir drs vjih'UiN 
III liiiniH'ii I '1 umU <li 1/, ’HIV, till 1*011 iitira r i nil r I)i)in\ 

i\ I'on t / I, ^ «n Ih'M nMlt'liniiiiiMil, jiniir ili*s viiIimiin rnUN- 

siinir . ih* n, <lr l«i iuniln \ p|i IniiiiUinr I’lMfUaiinu 

t 

♦ t 

nl Li r ( loll I I I M'l iiil nllriui |innr ^ ^ » nil 

(Ml h i|m‘ihi oim m 

(Ml » < ' * * 

! * 

Mai , .1 l«‘ iiin*liil» / . 1 *' t Miinin'iir h I’uiiilis hi (i/i) 

'111*1 r|i\i‘i ‘ aiiM » l ir.iMi.i |»lii ill* Miiiinii'. II in’^nlli* I'llnnlivniiH'nl (lu 
I hr on j«H' III pjn* la o' i i | * i i a ♦ mn HUH nil nil ill I Til f' , l » 

t*l itn* i:o nia «|oaiMl oii aui*i / i 
^1 I MM III 

^ I ' , 1 1 » ji 1“ \ I » m/ 1, 

tlr' i|,»uaiiC Mtn HMUhllllr jimjillVr Hit lir^ulivu l‘l ( Ull Jin' TIM'I, ll' JIHH 
ilillr ilr j iir nail aUllp' > i|lin la \;(llMir tlllMIlU il|Ui‘ iln I I 

IV,jn.,i...u «H.| d.nn.. ju.no di“. v.tloiiis i(iiiui‘rii|tn*s do ? inlV- 
I K ltll r , .( i'linii> . 
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RESUMES ANALYTIQUES. 
joilUo h la fornuilo ( 24), 

( >.■;’) rr; f.’ (cOi5 3 SiU3V 
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On iiiii'ii 

I (;()«/■; 1 ros(') I /) I I ■■/) I . .1 i '« 

(■.)| 1 1 Oii((V I n I I ■“/' I •• ' "Ml\ ‘ 

I I I fJhn\ 1 f /Mlr'/iV ' ! . . ! 

l)'atilrf‘ purl, si Hans la Inrimili^ ( i ‘) ) Hii ^ \t\ , saxnir 

I .i"' ^ ' I 


{ ) 

(111 |)OS(' 

on !ronv(M‘a 


1 .r 1 I . . . i 


II I I 


I I'M 


1 i»M' 1 I *!.,.} rt" ‘'M ' 


i 


t“\ ' I 


♦ ' IS < 


' I > ' t > 


on, vv qiii iM'viriil an imnin* 





1 1 r'v 

' i r-'y' ' ( , . 1 

fUt i * 

t 

/ 





»‘iMl \ 1 

♦ 


On itiiia linin' 

par utiilr 




,.'a 1 1 

1 1 ,,fOi i j . . 

1 ,,i 0 . -1 1 ' / u' 

( 



, ^(d » 



( iM 

1 ,•(" 

. / \ 
sni 

'i 

1 




/ ( /// 1 

Jn 

\ f 1 i'U" i * 

1 


, f 
*usin 

» 


j 


<>l la ronniili* 

( •’) fniH'iiii'a Ins ilnnx nijiiatiniH ri'i'lli"' 

('OS(l 1 1 /) 1 

('.(isi/y ! y /) , ... 

i l'()s|0 1 III 

n/| ■' 

sin(3 1 (- 1) 

1 'W) 1 . . . 

1 sin|'? 1 ill 

, «■(*•.('/ If 

tiff 


» "Ol* 


» ►.lO 
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Si •Ijimj. Ii-i iw|u;ili(ui^A ( V) rai‘t‘ 0 rnliiil ii (‘l|rs donniu'oiil 

1 I ^ 1 ‘ ; i’ns(// t)/ ^ S i sm(// \)/ ^ 


, / 
Mil 


iin • 


MM f I Mil , I sun ft I )/ cnl 

■! 'I •! 


/ t n - 1 )/ 

/ 


sin 


Si (liiii’n l('!. iiiriiii'i^ i''i| nut inns (III '.^rnii/ li'iirs st'i'ninls 

iiicinlircs s’(>\iiiintiii'nii(, ImiHii, si I’nii niKr nl t: oil / on 

' /I 

I I'OIIM'l’il 


1 

. Cll' ( 


rijs 1 (f 1 

* 7 : \ 

* • 

. ■ i'os/ 0 1 

n \ 

7 : 

sin ) 

\ ^ ' 

1 



\ 

// 

/ * TT 

Mh 

// 








cos/’ ^ (ll 

sin '/ 

‘ in ( '« 

' 

ft t 

• nil! 1 

ft f 

i Mll(f/ 1 " ^ ' ,t) 

\ 'W/ / 

iC 


Mil 


•I n 


Sni( iiiaiiili'iiiiiil ^ HIM* lim}.(;ii('iir l‘oln|>l|■•o sur iini' droili' All qiii' roii- 
roniit* nil I'oi'liiiii |il!iii ()()'()' ; i|n(’ ilaiis Ic ini‘'nn< |iliin on iiii'iii' |iiii‘ l(' 
|iojnl O : I" nni* |o'r|n<inliriilaii'i< .MN ii la ilrnilo All; ■.>" // luili'i's ilroilos 
1(111 fiini|inMiin'iil ruin' rlirs ilrs audios Of^aiix iloiil rliaoiiii unfa rvi- 
ilrinliil'iii |iitiir inrsiifr Ir i'ii|i|i(ii'l 

■'K r 

•Ui ft 

l.i* syslt'itii* (Ir I'l's ili'niicTi'S ili'oilns ollVira niir osjirro dr rose f/rs 
I'l'ii/s: rl, si I’nii iinininr (I ir (iliis (irlil drs aiij^Ira ((n'rllos roriurnl 
avi'r la ilrnilr MN, 0 sri’a (’mii|ifis rtilrr los liniilrs o, Ajnnions 
1(111' li's ilivi'fM's dmili's dnni si'fii (nini(insi'o la fosii drs vruls rornir- 
foul avrr ,MN drs aii^lrs rrs(n’i‘(ivoiiirnl rgaux anx diirni’isnls Innitrs 
dr la [irii(<rrssi(ni ai’illiinrliijiir 

(j, r;., ry . j. I'' ' ' . 


‘tf 


S. 11 . 1 . X. 
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I'll) 

(i'lilit (lost!, sniViif 

". 1 , '/|, II I'll t 

l(’s in-oji'clioiis or(li(j^(ti(!i!(‘s i|i' lii ' -iii Ic diiiiii-, iliiiil il 

Jill vcriii (III ^ll('‘(l|•(‘l|l(' I (III ti \|(, (/,„ M'i'a ic pi'iidiiil ilc v pai- Ic 
(iosiims lie I'aiicle aij^ii e((iii|iris I'nlre him* ile I’e-. dniile'. cl \|1 nn. cn 
d’aiflres leriiies, pai' le sinus de I'tiii dcM d('ii\ aiiidc’. tpic fnnnc |,i 
iti('‘iiie (ll•(li((f avee AIN (K'rpeiidieiilaire ii AH. On aiiia ilitnt 


<i,„ ( nil I ’> \ ) 

cl. par siiile, 

"« I 'n 1 • ■ • I II,, I slsiii'y I Hiii^'/ * «) ' ' ’) ii<( ' ' 

Soil, irailionrs p. la niovcniie ai‘i(lij|jelii|m' enirc ic . pi np'i im/c. t/ 
'' <t,i I <l<! ion},nicur.v, en snrle i|ii'()m .nl 




"ii I (/| I . ,1 


(Ill (ircra des Idnuiiles (H) el i jujio |a d.-, 


lions ( 7 ). 


n fi \ 


nifi/ ‘i ) 


'Ml 


i // 


|i<ir Mnnsn(|ii(Mi( 

( Ui ) 


'in 


nt^ 


•.is( (/) 

'ill ’ 


i/n,i 


fl'iiic. pnisiiiie 0 esl eompi'is nidre Ii-n limii... d, 

I c(((i!i(ion (Torino la loiiKiimir .v esl retderiiiee enlrc le. I 


rtpiiiiiK , •• , 

i /i 
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Dll, si ritii f'iiil, |iDiir ;ii(iv{'i'i‘, 

( r r ) 

< n 

{‘III n‘ l(‘s liiiii(('^ 


f I '• ) 


\.A 


’ ni> 


siiicy 

r/ 




(IdiH’cviiiis n |)n''s(‘iil ([nr in)mlin' // inMiissi' inilrUninnnil. L’ai'c 

TC 

i/ 

n 

s’ii|i[iiMirlii'r;i iiitli'riiiimi'iil ilr In liiiiili' zt'iro, ol Ids rapporls 

liiiiH'y ''inw 

> 

,/ / 

il(> la liiiiilr 1 iniir Ic ^ Ml ). I^lllll•, |hiiii' ties vali'iii's iiilinirs dr fi, 
Ids i‘\(in'ssiiiiis i i ■> ) dr\ iritilninl ('{'airs riili’r <‘llrs r( li .jTcp,, r( I’dii 
| iDUi'ra I'll dirr aiilaiil dr la Irtiij^iinir Aiiisi sr li'iiiivr drtiiitiih’rr la 
|)ni|ii)siiiDti stiivaiilr : 

Till (iiUmMI. I •'^1 f <>t> /itiitiriii’ u It' niuuhrt’ di's (/i't>ilf.s tioiil sc vompiisc 
nn> ruse dcs n n/\ tnircc duns ii/i fdiin /fnchun/iic cl [). In moyennv «n//i~ 
mcliiftiv cnlrc fr\ iin>Jctiioiis stir res itmilcs d'unr hiipiiriir rcrtdtp/ir v 
nii'Mt/i I' dii/is Ir iiit^nir i>ltiii , rr/fr litfipiirnr srrit pivrtscittcfil riptu'idc/ilc t) 
III Itntih' rets lin/iii llr cnnri'ipf Ir jimdni/ 

( I .! I ! 

piiiir lies riilru/s anissii/t/rs dr n. 

Si, rii aCli'ii'iiaiil an iintiihi'r n nur vali'iii' rinisidiiralili', on pn'iid 
'up. piMir vatriii’ approrlirr dr .v, rri'rrur roiliinisr srra rrprosr.iilrr 
par ia \alriir iiiiiiirri(|iir dr la dillri’rnrr 

rl, piil.sipic la lllll{^nrnl■ .V rsl rrnrrrinrr riilrr Irs ([Uaiililrs (iti)i nous 
pmivniis (•oni'liirr qnr I’riTiMir r.omiiiiHr srra rq nival on Ir an prodnil 
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do ; 57 t[Ji par lino qiianlilr r('iilVrmn’ cnlri' los limilcs 


(> 4 ) 


laiiKa siii« 

I, I 

(J \/ 


D’aillours, (mi vorlii drs (brniiih's (’ii) tin XV, los ilidV-rciifc^ 


Miii« f/' 


I . 1 


^u\ct 

(*ns(y 

I 


::{■ . 1 ) .0 


I , 


\ 


I .1 I M . J . » 


siM’diil d(''V(‘l(ippidd(‘S I'M srrios (•(nivrj'^fi'iilos doiil Irs (i>i'iiii>‘i nlliM'iiali 
vcDiciil. posifil's (*( )ibji;alirs (illVii'diit <lt>s valriii'h )iiiiJii'n(|ui‘s tfr [dii 
('ll pins prlili'H) Idi'S([ti'dn siipposora 


II '( 


tt Tf 


nl, par snilc, 

Cf 

Ml ( 

Ddiic. alors, cii vorln dii (li('Min'>in(< III ilii VI, mi aura 

siiiix r/‘ }:’ I 


(ir)) 

(•( 

[lar oonsi'!(|iii>ii(. 

(1(1) 

puis, ('ll siippiisaiil 
par auilii 


(t ’^i ft’ 


suicx t/* n* I 

- , 

»i I I 


a ‘ II 


n J, 


TT , -4 

« ..I , 

\f.\ 


at ayaiU I'lgard aux (•.onililidjis 

■’■I •4'! 


Hi 

l»\ .J \ UiH 
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(Ml (irci-it (It'S (ni'iimh's ( I '»), ( i(i ) 

•(ill / I ^ I 

( I M 1 ' . » I , * 

' :* n ■ '/ i\ 

On |ii'iil (Imik' ('■iMMii't'i' In |M'(i|iosi(i(iii siiivaiili' : 

I'ni mu' Ml II. /-(’A' nuhttcs r/ioxi’s vltinl jmsvvs (jitc </iins Ic {/it'onwr L 
w /"(»// /vv //(/ fintir I'nlciir tififinn'/ir'i' (/r v /n ijiuiiiliti' 

rrrn iir I’lK/i/ntM- iir .Mii'iunsmi fuis ir jimthtit tic rrtic rtifi'iir (ipproi'/Kr 
pm ' I pimmi ipu’ /<• nni/ihtr vntirr n nr sdi'i pas itifvrmir <) ‘5. 


Will. Ilr/afiii/n t/iii t wistvnl nitiv Ir pirinu-liv d'liii palyponr plan 
li it \ Minintrs lies' pt'ojeelioits lies eirtiie/i/s tie ee pia'iiiirtre sur liim'ses 
linufi's. HiThfieiihiiti lies emiriies phiiies. 

Ti(riiiinii I. i n potypntie ehtnl Iruee limis iin pliiti ipielrniiipie, si 
i'li/i ttofniiie // it* fiofniiti* lii's litottes ilti/tf se eomposv line lose ties ve/l/s 
eiuisltiitlr linns ie i/ii’tne pin/i , \ in sininiie ties pmjeetiolis niisniiies ties 
liis'ei's eiUes tin pitiypniie siir i'ittie lie ees lii'oiles, iM itl niiiyeitiie (i/'itiniie' 
lii/ne ett/re ies rnieiits tie A eorrespiitniiililes nm' titetTses tiivi/es e! S ie 
peruni'f/e tin pnhpntte, on iinrn se/isiiiieinenl, pour ties rn/eiirs eoiisitie- 
inliies lie n, 

H. ^ 

He pins', si ie nnniine eiitier n sinpnsse y,. rerreiir ipie /’o// eommeltrn en 
prennnl jTJ.M ponr rnieiir npprneln'e tie S sern itifenenre nu protluU (ie 

eeUe rnienr npprnein'e par 
i)i inn/l Slt'illinli . St ii I'll I 

.V, .v', .i ', . . . 

ii's luiiKiii'iirs ch'.s ilivi'i’s l•t’t(t’S dii iiolvf^dno, I’l. 

Ih fA', fA". ... 



150 


inl: s i; M IS s ana i a' t i q 1 1 1 ? s . 

les inoyeniies ai‘itIim(Ui((ucs cnlro los projoctions di' .y, on < 1 (( .v', ou dc 
sur Ics divci’scs droilcs doiU sit oomposo la voso (h's vnils. On 
aura cvidcmment 

S “.y +s' 'h/ -f- 

Af --p. p'-h- p'-h. . . 

et, par suite, 

[ ;riM J Trp -h 1 TTp' \-\ /rp'' -h . . . . 

D’autrc part, si I’on proud pour valours approo.hOos do 

A, s', s', ... 

los quaiitites 

iTTp, -ItTP', 'tTP", . , 

los orrours commisos, on vorlu dos thdoronios I (d. II dii para^raplio 
prectklcnt, scrout rospcctivcmout inforioiiros aux prod nits d(\ o.os 
(fuaiUiles par —• Done I’orrour cotriiniso sur la sonituo 

y -I- s' -I- ,s" + . - s 


sera infdricurc an produit do par la soimii(> 


-i7rp + “j7rp'-i-i7tp''-i-,..- iirM, 


Cette erreur eoinmise (5tanl tros polite pour d<>s 
do n, on aura scnsihlcmont alors 


valours ooiisidoraldos 


CoroUaire 1. 11 ost clair quo la demonstration prdrodouto i>sl 

applicable, non souloment a an polygono Idrine, muis aiissi a tin poly- 
gone ouvert, c’est-li-dirc ii une portion do polygono ot mdmo h nii sys- 
tome de polygoncs ou do portions do polygones. quol .stdi d’ail.. 
Icurs Ic nombre do lours colds. 

Co, oilmen. ~ Dans Ic cas ijarlicniinrnii I’on conanln'o ml ii(ilv</oiia 
convoM Cl forms, la somme A dos iirojcclions ,ics mUis ,l„ 
uno droit. cat evidommen. douMc do c„ 
pioieaion du polygono, c'oaW-diro double do In longueur ,,ni ran- 
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ri'i'iiii' lulls It's |Miiiits ill' ri'lli' iIi'd’iIi' iurr li'sipii'U |)(‘iiv('nl. I'.oinciili'i' 
li's |in)ji'r( iiiMs ill' jiiiiiils iM'is ill! liiisiiiil Kill' li' |ll''l•llm'’l rr ilii piilvf'oiK'. 

I’;ii' Kiiili'. !:i iiiiiyi'niii' ;ll■l!lllll(''iil|lll■ M riilrt' Ii'k ilivi'i'si's viiIciii's ilc A 
riiri'rs|iiiiiiliiiili'K ;iu\ ilivi'i'M"^ ilriiili's ilmil ki* iKiniposc la I'dsi' di's 
vi'iilK si’t'a iliiiilili’ ill' la iiiii\i'inii‘ arillinii'’(ii|iii' iH ciili’i' las ilivi'i'sos 
vali'iii'K ill' K i|iii t'l'iii'i'si'nli'riHil Ics |in)ji‘c(ioii.s iln pDly^diiii' stir I'i's 
iliM'i'Ki's ili'iiili'K nil, 'd I’liii vi'iil. li's iliiiM'ttsiinis till |i(ilvf{(ni(' iiii’sti- 
ri'i"i iiai'allrii'iiii'iil a its tiii'iiii’s ili'nili'S. On (iciil linin' ('iii'iii'i' ('iiniiriT 
la |it'(i|>n''ilinii siii\aiiti' ; 

Till, mil Ml II. F.litiil ilitnnr ihins un pUtn {juvlntinjnf mt poly^oiw 
iDin'i'* < < I /i tniF u I'li/i /iii/n/iir II (<’ iiDiiihir ilvs tlroilrs ifoiil xr amiiuixr. 
unr msf ih s ri//l\ I'ointniih- t/iiiis /r iiti’iiir fiiiiii, Al hi iiitiyviiiic iirilliliw- 
Itifiii rut If lr\ jiiii/rrliiiii\ i/ii fiii/yi‘inir Mii’i'iw i/tviTxrx ili'oilvx rt S tr pih'i- 
iiirlir t/n pnh I’onr, on niiin \riiuhlriiu iil . pour ih'X I'dlrni'x roiisiifi't'iihlrx 

i/i II, 

I ' 1 S a .'H, 

/Ir i>lii\, SI //' /totnhii riitiri it snrptisxr ■>, /’rnriir ipir I'o/l roinilii’ttiv I'li 
piftiiiiil trill pou! nih ni nppnuhrr ilr S smi iii/i'nrtirr nil prin/iiit dr 

(•< tfr rii/nir nppinrlirr pur • 

laKii'i'VitiiK iiiiiiiili'iiaiil (|iir li’S |Hily;{niirK ilniil il fsl (|imslinii ilaiis 
li'.s llii'iii'l'itti'K I i'( II snii'iil itiHcrils ii ili's i‘niii'lH‘S ilniui(’'i'.K. Si Ics 
elites lie ees |iiilv}'niies ilevieiinciil iiiliiliineiil |iclils el Ic iioitilirc dc 
I'I'S eiiles iiiliiiiiiiciil j^i'aiid, le |ieritiieli'c ile eliaipic polyKnim aura |)oni' 
liiiiilc la liiii|,meiii' mi Ic eimlmir ilc la cmirbc cininnscrilc. I’ar suite, 
nil ileiliiil'ii iiiiincilitilcmeiil ties (lieniTiiii's I e( II cciix (|iic iiiuis iilintis 
eiiitiiriT : 

Tm.mii ,Mi, 1 1 1 . I-Unid donni' duns itii pltm un ronuntr iinrkoiupir S, 
XI /‘nil Iiniiiiiir ii Ir nomln'r drx dndlrs doiit xr rotiipiixr unr rose drx iriils 
rniis'trui/r diiitx /r iiu'iitr p/uii , A fu suitiitu' drx prnjrrlio/ix tihsidurs drx 
diyrrsrs fini'tirs dtt rontuitr xui' unr drx drtnlrx rt M hi nuiyrniir iintk- 
inrtiiiur rnltr /rs ni/rurx dr A rorrrspondunlrs uu,v d/yrrxrx droitrx, on 



jrjiS lUlSlIMliS /\NAI,^TI^1 KS. 

mmi srmiUwrn/, /umnlt's rn/oiin r„nsi<lirul>lrs ilr it. 

he 1,1, ts, „i l,‘ nonthtr rntirr n .v////.<M.r l'< t„ ,tr 7//. / < umnv it,., . „ 

ptriuwl '.uM },our r„lv„r afiprorlnr ,/r S M t.i in/rnnnr ,nt </, 

veil,’ tHtIvtir ajifiivcliir pur , • 


{■<,r, ill, live /. Cc liK'-oivim' siilir'inlri'iiil rmi rr|<rc >fiil;ii( 

par S l)‘ S.vsiiw on <lc |ilii.siriiiw lnti;;iH'iir i, no tiitr 

(III |iliisi('itrs lifjiH's ilniili’s oti cniirlMs ^l-l•lllr(‘•; nii iicni rfiiin 

Cont/tiiirc II. I,a Viili'iir a|i|iroclii‘'c lie S riant ealriilre a I (iii!i‘ lie 

la roriiiiila ( 1 ). reri'eitr nnniitoa’ nr ilr)ia-i*>t'ra ii.r* l.t iirii^irfiir |i.(i'lie 
(Ir cellr vali'iir, si run |irriiii /( 1. la \ iii^;l riti(|iiiriiir pailir >1 I'oii 

pi'riitl It a, I’l. la rrtilirinr parlir *>i run (irrinl /, m. Il.iii ' Ir (nr 
iiiier rl. In srrimii eas. iM sera la nioyrniir ai'i(liiin'lii|tir mrir Ir-. 
siiiiillies (Ins |H'(»jri'lions alinolnrs ilrs rlriiirnl'i dr S <nii' li'oi i «nt 1 mii| 
lii'oili's roH|)('r(ivrini‘nl (iaralli'lr‘> :ni\ n'lirs d'nii lirx.inmir mh irim 
(lrea}j[(iiin i‘(’'}(;iiliri’. 

('orolluffv III, Si S i’r|ifrM'iilr li' sysiriiir dr (dn'iirni' i imnihr'i 
rei’inri'S el (raeres dans riitlerieiii' d‘nn erndr drrni aver Ir r.n«ni ll, 
si (I’ailli'tirs mi sti|)[Hise (|n(' In sysleinr ilr rei emil'lir'* nr jiui > ir rtir* 
Iravri'se |tiii’ nnr driiile rii (iIiih dr ;•/// (iiiiiiK, mi ani .i I'vidrininful 

V 

('(, (lar siiiln, 

(il) M • •»//(. iH; 


(inis, rn (diKin’vanI ((lie la luriMnlr ( •• 1 de\irnl n}(inirrn“.rniriti rx.oir 
[Kiiir (lea valetirs iiiliiiira de //, on lirrra dr relli* rni niiilr. jmiUr ,1 la 
(■(indiUdn ( d), 

(1) S- mj.ikII. 

TllK(lltf:.MI5 IV. I'lfUtil f/ailtirr tlatti' ttti pint, ,pt, h iuttplr nut mtitl', 
roiiveivc fvrtHcv, si Van numnu' n Ir nttmhrr tirs i/nuirx il„„i nr n ttiufmiu 
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ufit‘ ni\i^ ilt \ tu7t/\ <h(tis Iv phtn^ i\l 4/ oioyvnnv anthmv* 

//y//r i'hitc 4 \ ilv Ut ro///'4 <' a 7//* rr’.v ///Vrr.vr.v dvoih'ii vl S 4* fwn^ 

titvhi' ilr 4/ t ainhi , ri// si /niltli'fnrtil , jnuir <lrs rithurs roasidcrdhlrs 

tir fit 

('») S <:JlU 

lU yi///\. \/ A' //n//;4/f' i nht'V n *»» /'f77V7//‘ y//r /V)// r// 

jifi titifit rithtir //yyvv^rA/r <^4 * S av 7V/ ////rrAv/zv' au pradtiit dt* 

rrtir ralntr apiitiu hn' pnv • 

i'iMidlairr I, Tim* rourln' rnnv(A(» r.sl, cnninu' s;iil, (^rl!(' 
qii'niii* firnilr t\r |m‘uI li’avrr'Jrr (‘M (iliis i\r dviw [xunls. (lola posr, 
([IM‘ S n*|M‘rsrni(' ti» p4riinJ‘lr(' iVwiw fourha ('(‘rinrr id c-oii- 
\(‘\r. Iiar-ri' <laMs riatrrirnr iriiii (‘crrli’ donl li* niyon soil II, On lii'prn 
(In la (nrnniln ( i K ni y pn^aiil m i ♦ 

S' i'itW* 

in/td/tnfi‘ //, Si S rrpn^Hnnlr la rirt'niilV'rrnia^ il’iin (aMrlndrinil 
avnr In ra\nii H, la prnjnnlnm dr S siir uiu’ draili' (|lirl(‘()iH|ll(* , (‘I 
par ' Uih* la <[naii(ilr M rlli‘-iiirmr, sr rrdninMil rvidiMniiii'nl an dia** 
Iiirliv ''ll. Dnnr aims la rnnimlc* (v) ilniiiirra. nniuiK' on d(‘\ai( s\' 
al lrml^t^ 

(H H ♦ttH. 

\l\» iSV//* /r\ y////vM/Airrs itTtihofUiidlvSi oti fiv^a-^ 

/^rrv #My;/v ^//////^’///^///>*. Hvsohtiiaf^ dvs ctjUiUiofiS 4///d///r.s 

^ / ilr ////< 4///rv njftaiians //v///V;/r>v, 

Pmir rrmlrr pins riairrr (pir iimis avons a din* siir li^s puissaiuas 
(rarlinnnairc‘s, mi (rraliminrllrs, on nrj^alivrs drs rxpnssions iinaf^i- 
nairis, i| srra iililr ilr rapprlc*r d’ahord Irs driinilions roliilivrs an:c 
pllisr^allr^»s ilrs iimnlirr.s* 

l<lr\{»r A II la puiKsaiuu^ ilu ,r (.iMHanl pos 

flAwt'f n <’, » tS {}, liXf 


ilif)^ a’rsi (dirndirr 
'^0 



I.% UlirtCIMKB ANM.VTinilKS. 

un aiiti'O iioniltro ([tii soil I'oriiu' tloA pur la mulliplirulioii, niimnf r 
(^8l (onno do I’miilo par raddilioti. I'oiir him roiiiprmdro la di-Umlinii 
pror.('d('n((', il f'anl. diKliiiKiior (rois oas, siiivaiil o 8( onlior. iVar 

Uonnairo on irralioiiiud. 

Lors(|iiit .V <losi}{iio no iioiiiliro nilior, ro il hi aninini' dc 

pliisioiirs iinitos. ha piiissanc.o do A dii dof'i'o .r dnil donr ulni'. oiro h' 
pi’odnil d’aiilanl ih* (iiolmrs o;j[atix a A (|ii'il y a d’liiiili'". daio> o. Viii .i, 
par o\oinpl(>, si I'oii proud 


hors(|(io .»! roprosonlo inu' iVaolion (/// o( n I’laiil ilon\ o«iiiiliiO'> 
on(iors), il hull, pour cdilonir ooKo IVaolion : i" chorf lior mi tionihi'i' 
(jiii ropolo II I'ois roprodiiiso riinilo; v" ropoloiw» I'oi'i lo nniiihio donl 
il s’af'il. II I'audra dono. alois, pour ohioiiir la piii-. ,11100 do \ do 

do^N'o ; I" ohorolior nil imnihro It led i|no la niiilliplii alion do n liu • 
lours offuiix il 0.0 noniliro roprodiiii,o Aj liirinor 1111 proilini do m lac 
lours oj^uiiix an nonihro It, Qnaml on Mip|iiiso on parlionlior ni 1. la 
pnissanro do A ipio I’on oonsidi-ro no rodiiil ii oollo donl lo dop.io 
osl, ^ , ol so Ironvo dolorniinoo par la sonic mndition i|iio lo noinliio A 
soil o(|iiivalonl an prodnil do n I'aoloiirs o'<an\ » lolio nioino pnoi 
sanoo. Si, pour li\or los Idoos, on siipposo .0 aloi*. ati\ otpia 
lions 

111 I I I 

;5 .1 .i ’’ :i ,1 ' ,1 

oorrospiindronl los ilonx snivanlos : 

III « 11 

A. A» V'A*. 

hoi'Hijiio a) osl iin luniihro irrulionnol, on pool on ..i.iomr 01, noin- 
liros ruliiiniiids dos valours do plus on plus approohoo-,. Uu jnomo 
(aoiloiuml quo, dans la iiiAmo hypnilioso, los pnissunoos do A inar- 
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(|uri“. piir If. mmilin-s iiilionnrU tloiil il H’aj'ii t>’!>|i|ir()c.li(‘iU (1(> plus 
fii pill', il’iiiir rnluiiH' limili.. (’.riic liinili. csl la piiissaiU!(' ilc, A du 

ilt'l'i'r ./•. 

|)‘.i|in-s II". (|l'•|illlllllns i|iii pri'crilnil . la pi'ciiiii-rc piiissancii iritii 
tiiiiiilii'i* II I’sl .iiiiri' rliii'.i' i|iii> I'l* tiiHiilii’i' liii-iiiriiM', Sa si'i'.iiiidi' pnis- 
:iaiii i', nil Mill iiiifi', cl !.a Irnisicmc piiissaiicc, iiii son rithr, soul, Ics 
|||•|M||||^. ilr ilrn\ on (roi., raclcm-. C”;aii') ii rc iiiciiic iiotiilti'c. (Jiiaiil a 
la pill'. nice till ilc;;ic /ern, die ..era la liiiiilc vi'i's lii(|iidlc cmivci'j^c 
la pile. sauce du dc;;i'c.c, l.iiidis ipic Ic lioiiilirc .r dccroil iiiddliiiiiiciil. 
II c-.i ai'.c lie r.iii'e voii' (pie eelle liniile se I'ednil ii riniile, d’oi'i il 
rcMille iprnii a, eii j'eiieral, 

(I) A" I. 

Ajniiloii.. ipie, !.i roll ilesp'iic pai‘ .e, i , ties iimiilires ipiideunipies, 
on daltlira taeileiiieiil Ic. rni'iniiles 

( ') V"'. 

( '. I \' \' \ . V'''' , 

I 1 1 ( V' I’ V'*' { 

el ipie. >1 il.iie. t’eipialion ( '< I on pose | v .v, on I'li (irei'ii, poiii' 
ill". Naleiii's lie .r iiirerieilies ;i v, 

t'.l \' ' 

l.a I'oriniile ( « », eleiidiic all eas oil .e devieni superienr ti .v, par 
e\eiiiple an eas ofi s s’evaiioiiil, sei’l alors ii dd'iiiir les puissances lie- 
^pitivi". lie A. l.’esi done iiiiiipieiueiil I'oniiiie ilidinilioii d'nne piiis- 
silliee iiep.ilive do (le{,'l'e ,r ipie roll pose ri’ijlialion 

Ivii pai'latil lie eelle ilernii'i'e rornnile, on proiivera sans peine (|iie les 
i'lpialioiis ( . I. I 1 ),(/(), I o snitsisleni lors nieine ipie les nonilires.e, 

V. u on ipieli|nes-iiiis d'eiilre eiix, se eliaii^en! eii des ipiaiililes 

nef»ali\e.H. 



I .’)(* 


iniSlIMliS \NAI.\T1 nines. 


Dims r('lnv!i(ii)ii till noinlirn A li In imishiKtrc ilmil If ili';-:r I Ii- 

iKiiiilii'o A .s'iiii|i('lh' /’UfvV/r, cl lit ,r, qtii iiiiii‘i|iif If ilfif tli* hi 

|niiss!iiif(', s(i niiiiiiiif t'A'inrntnl. I'Mniirf ilii inwnlirf A l.i i.ifiitf ilti 
(l('{■^(l .<), f’fsl flifi'flifi* (III imiiv(‘aii mmilti'f D qm, ftf\f ii l.i 
saiif.f (III (liq'n'' .r, l■^‘[(l•0(lllis(‘ ,V i fc lunivi'nii ntmilirf icim ( ^ iili'iiiiiif hi 
I n imissiiiic.f di’ ,\ (III (lf}.;r(‘' ' . |iiiiM|iif, cii vfi lii df ht liii iiiiilf i ) j, mi 
niii'a 





Soil iiiiiilil(‘llilill I //]/ I illif i*\|)r("isiiHi iiii:i;uni(il'f qiifl' iiiiqiif, 

A (IiVsi{;ti aill (Iflix ((iiail(il(''S |•(‘'fIlfS. I'iii j'fitff.ili,..tiit If > Itnlimi . qiii' 
lions venous ile riqiiieli'r, on olilifinlra h's ilfliiiilimi'. •.iii\.tMli- . ifla 
lives niix piiissanei's ri’nelioiiniiires on nf}'ali\f. ile n />\ i , 

I'lxleiiire hi I’aeitie /d'"'" lie ^e^|ll'e;>^illn iniiij?iii;iii'f o i. oii, 

en (I'niilres lernies, elevereeKe ex|ieessi(tii » hi |iiii>i aiiiff dii itr Mf ' 
(// ilesi^iiaiil nil iionilire enliei’ i|iieleoiiqiif), e’i'Hl rneiiie r iiiie iimiv olle 
expn'ssion iniaffinnii'i' ilonl. la itiiissiinee nqinnliiiM- .< f>\ \ . 

do |ii’o|ilt-in(' ii<ln)i‘iliin( |ilnsieiirs Milnlioin., f(iniiiM< on If \fii.i t.ini .1 
I lieni'f, il en resnile qiii’ rexiireftsimi inia^iiiiiiri* n /i\ 1 a |iln 

sii'tirs rneiiies iln ilej're //. 

I’oiin’Iever re\|iresHioii inifij(in!iin' // i />\ i a hi nm . ..im e le.if 
(ionnaire iln (lej<n> il latil, en sii|i|iif.aiil la liai-ltmi ifdiiiie a wi 
plus sini|ile e\|ii‘essinn ; 1" exlniire la riieiin* “ ilf I'fVjiri' . .imi 
ilonnee! ••."elever eelle eaeine ii In |iniHSiiiee fiiDiAf iln df.fif 

Kiilin elever rex|n-es‘,ion iiiiafjiiiainw/ i 1 a la jni ne- 

ptive ill! (IcKi'e „i on on .■■...n .jivini-r rmiitf jiar la loif. 

sanee <lti (lej/re nt, on ' . on 

n n 

I'in vei'lii lies (lelinifioiis |nreeiliMiIes. eMiaire hi l aeun- o "' ,!*• Tes 
pivssion inniKiniiii'e o i . e’esi ilefenniner If. salnn . uoap' 

niiiivs (ln.ii((iii venllenl reijiialion liindiiie 


.V” 


(7) 


H » Ayr''- I , 



HKSHMKS .\NAI,'\ 'I’lnill-S. 
qiM' I on iiii.tsi iii r^ontri- soiK Iji roriiii* 


i;i 7 


f" 




|toiir\ II (|iii‘, ii‘s \iiltMir.s ill' jO t'l '( rlaiil 

\'o' I //', ( iii'i; liitiK 

4t 

rl / ilr'iif^niiiil nil noiiiln'r i'ii(n'nnn‘lc(niinn', I'oti [)|•('nlH' 

("') /- ;• I .(/.jc 

'>i la i|itaiili(r> // osl [loailivr, i‘l 

"0 'J ? I {■>./, I 1 ) 7 : 

■^1 la i|naii(ili' a I'al in‘}<jili\i'. Or il Chl clair (]ii’(in vcrilicra r('(|iiiilioii 

( 1 ■ ) r'< ' 

I'D |irri)anl 
( 1 .!) 

i‘t IVM|naliini 
C'l) 

on iirmaiil 
n’l ) 


\ i / I 


r " t ■ (aA \ 


i *1 / . , f JA M in . : 


II V a |iliis : on pi'iil aisomoiit s'assiiri'i‘ i|m' (oiilcs Irs I'uiiini's dc 
ri’'i|iialioii (H) soul n)iii|irisi>a ilans la I'lii'iinilo (i‘l) loi'si|tii! a ns( 
|io‘,ilil‘, I'l ilans la I'oniiuli' (i^) lorsinii' a osl, iia}(atir. Ull'i'iilivi'iiinnl, 
n')n r*M*MlnnH par 

M>'v' I 

a 

mil' i|in<l(’oinjni' ilo^ valours ilo .u propros it vrrilior I’ltipialion (H), 
/■olanf mi inoiliilo |nisilil ol i 1111 arc rool. I'ai varfii tin lIu’‘(ir('nio III dii 
|:i XIII, on aura 
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t‘(, coiiiiiio (^H) (idiiiK’i’a 

oil ('ll ( onc.liini : i'’Hi a col posiUr, 

I .''v' ' 

(itiis, oil iiiiilli|)liitiil. (Ic pari cl iraiilri* par rcvpniiciiitcllc < 

(■CO "U' I ,, 

par coiisc(|ii('iil \i'oii' Ics rorniiilcs ( ')■>). ( V,’ '< < V' > ''I ( 'm i iln r> \\ | 




Ill K '■</*(.. t 

it tl 


‘j." si <i csl no<'alir, 


(■'I'V I t I 


par r.oiisciptc.iif 


I 1 /« I » ( 


nt (1^ ' i.‘l ' (/. K. / 

n n 


Si I’oii suppose cii parliculic 


oil Iroiu’iM'a 

I* I I \ **i 

cl rciiiialioii ( 7 ) oil (H ), mlnilc a 

( 1 1’) I '• I , 

aura |miir rariiics Ics ilivcr.scs valciiis ilc .r |'i,n pi.Di (Iclm,-,. 
la IbniHilo 


(17) 


I' t ' 


\ i 


lUI 

MM 


l"■''"itlll pour /{ .Ics iiomluvs cnlico. J’l.j.uM,. ..lu,. 

Ionics Ics rariiics .lr rci|iiulioii ( K)), il oiiirmi ir,.M,p|./\cr |,.., ^.,l.' 
nnlii-rcs ilc i- ronipriscs ciilrc l.s liiiiii,.o lor,.,,., 

line valour lie /• siIium. |i„rs i|i> ns nici„.-o liiuiios, /, ),. 



IlliHliMHS ANAIA'TIQIIHS. I 8 y 

ciilicr Ic plus V(usiii ihi rnpiiorl L:i (IHIVtoiku* I'litn' Ics 
(l(Mi\ iioiiil)r(».s //, ^('I'a (nu( ml plii^ dc, siirlc ([ti'mi iinrii 

CH) A I 

n n 

r'liiiil tini’ IVili’ltdii r}':ili>f)ii hilV'riciii'i’ :i '> cl pai’ siiili' /■' im iKHnlirc. 
Diilicr iMiV'rii'iir mi (mil mi |)liis I'l^al ii Or, numnc, on (in'i’ii siicccs- 
sivmumil ilc la rm'iiiiila (iH) 


■i/. rr , , 'i/i'Tr 

77 ' ’ f 
n ft 


t! (’ll l‘('•^>llll(■ (iiic, saii’> alli'i'cr Ics vali’iii's ilr .r rmiriiics par la Inr- 
iiiiili’ < 1 7 ), mi prill y ri’iitplai’cr ti’ nmiihrr riilirr /•, Idrsiin'il rsl silii(‘ 
lidfi ill”' liiiiilrs (), "y par iiii aiilrr iimiihi'r riilirr rmiipris riilrr Irs 
MM'iDi's liinilr.s. 

Si I’mi iTdiiil Ir iimiilirr /■ : i" ii sa liiiiilr iiiCri'iriirr, r’rsl-ii-diri’ ii 
/.rni; rii •iiippir'aiil (|iir // anil |)air. a la liiiiilr siiprrirtirr '■> oti 
idiliriidra Irs .srlilrs rarinr.s rri'llrs ((iir piiissi'iidiiirllrr r('‘((lialimi ( i(>), 


savmr 


.!■ I rl .(■ I. 


la hi'cmidi’ diaparai’^saiil (mijmirs lm’.s(|iir ft rs( impair; Irs aiilrc'S 
rariiir'«, nurrspmidanlrs mix valriirs 


1 , •(, .i, 


lilt (iitmliir /•, SI /( rsl impair, rl aiix valnirs 


1 , 'I, * • • p 


dll mrmr iimiilirr X', si // rsl. pair, srniiil ima^'iiiairrs rl rmijiif'iu'irs 
dru\ ii driix. Dmir rrtpialimi (id) iiHrira, si // rsl impair, imr rariiir 
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n'!(>ll(‘ (‘t — I radiiics iiniij^iniiircs; si n t'sl piiir. 'Ifiiv it’i-llc 

(‘t I'ac.iiics iihiif^iiiairns. la' litlal ilrs larmcs 

sora (laiis (oils Ics cas oj^al an (l(‘}^iv n do Toil mil ion ( ili ). 

Kn ooDilHiiaiil la liii'Ditilo 

./• f " 


■> /. r. ' I 

(•(IS I I SKI 


avoi! los Ibi'iiinlos (()•;), (7 1 ) tin ^ Ml ol |iosaiil j.iiori's'.ivcm riii 

ti >l. n I, . . 


on Iroiivoi'a, |ioiii' los I'aoinos iiiia'<iiiairi's do rc(|milioii a ' i. 


|i()iii’ los raoinos imaj^diiairos do rt''(|iialion . 1 ' 1 . 


Si roll stiii|io.Mo dans roi|nalinn ('; i 


on (I'oiivo.nt onooro 


it r, f* M, 

f' *» •*! 


I'l, l'o.<|nalion ( 7 ) on (H), rbdnilo ii 

(ao) I. 

aura |inni‘ raoinos los divoi-M's vulonrs do .r i|iio rmi |ioni dodmiv dr 
la roi'iiinlo 


on iirniiant pour /t (los iioinliros oiiliors. Do plus, OMinnir la ddlotomr 
oiitrn l(' rapport 


•lA 1 I 
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!•( tf iioiiiiiri' (‘iilii'r/f !(' |tliis voisiinlc l•(- raiipoH sera ('-vidtiiiiiiK'iil iinr 
(Vaclidii (l(‘ iiiiiiiArnlciir inipair, inri''ri<'iii'(' iiii lonl an pluh Affaia ii ' 
[lar ('()iis('(|ii('iil iiiic (“raclioii ih* la Idrinc 

•(/.' t . 

) 

) I ('laiil Mil nnniiii'c iiii|)air on in(V'ri(Mirii //; (nnninc (railloiii’s 
la roi-iiiiiii' 

i I , I ] 

n 

('ul i‘;n'nrr;i Irs Miiviinlrs 

>>/ [ ( 

t: 

/; 

'iK . I 

\ 

V 

il cm! clair f|ii'oii oblii'iiilra lollies les rariiies ilistineles de I’eiiiia* 
lion (" 11 ), oil alli'iliiianl siieeessiveiiienl an noiiilii'i' / loiiles les valeiirs 
eiilieres eoni|tnses eiilre les liiniles o, " *• An resle, /• lie |)('nl 

alleindi'e la seeonde de ei's liiniles el devenir e{(al ii " ^ ' (|n’an(!ml 
i|iie n esi ini|iair, el e'esi alors senlenieni, {|ne re(|iialion (e.o') adinel 
nm* I'aetne reelle, savidr 

(It) .<• 1. 

la's anli'cs raeines l•on’es|)ond!ln(es aiix valtnirs 

n • .‘1 

o, 1 , •<, 

dll iioinhri' si « esi impair, el mix valeiirs 

II a 

", 1, ‘1, 

dll nieine ntinihre si // esi pair, serotil evideinineni (oiUes ima((i- 
naires el eniijn^iiees deux a deux. Done reijnalioii (an) onrira, si /< 
esi impair, line rariiie reelle el // i rae.inos iiiiafjinaires, si /i est 

ut 


/I ' 




'I /nr 1 ' i:, 

II 


■I J X I 


OHdvrrt dt* S, lli I- \. 



((i;2 ANAI.Y'I'IUIIKS. 

IJrtir. n riiciiios iiiuiKinaiiTs. Lc, inmil.iv .h-s .lis(i..H.«s m-im 

laujoiirs (-Kal iUi « 

l']ti (ioinbiiiatil la f'oriiiiilc 


I n? 


(* 


v' I ('?/» I O-i' , 

ros 


\ I -HI 


I i)m 


avno l(!s I'onniib's (()■;). ( 71) du ?? Ml. <‘l 


H - 1 , ff ‘N i» 


Oil Lronv(u*a» pour li‘>^ raoiin*'^ iiiia;i[iii:iiio‘i t iM|iialinii i 


ft t 


* \ 


(>0111' l(!sra<'iii(‘s iniaf^iiiain's ilc l't‘'(|na(ioit .r 


,r 




» 


\ 


pour los rac.iiKW iiiiaf^iiinirc's do rf)|iiatiiiti .< * 1 . 


on plus siiiipInnoiiL 


' 

V 


I ,/■ r 


t I I I 


\ * 


\ ' 
olo. 

D’apri's (!(' t|ii’oii vionl do voir, los raoiiio.. //'“'»'> rt'olli". fMi int.ipt 
tiairos do o.liao.iiiio dos (|iiaiililos 1, 1 i soul oti iiiiinhro o^pd i\fi. 
D’ailloiii'.s, pour (dilouir louloh los \atoni'H do t tjiio dnono la lof 
itiulo (1 i ) (111 (1 ') ), il siillil do iiiiilliplior Mtioi o-. ii voiiioiit I'lmo di’ > o" 
viiloufH, par ('xoiujilo 

' - I ’ 

(/'o'* <01 « ' *, 


par los (livoi'HOs raoiiios do rimili’i dti dop;ri‘* h, oil liioii oriooro do imil 
liplior la soiilo oxprossiun 



iu’Shmks u.M’ioi) ks. ifin 

1'“'' » 'I'* ‘'i n imsilir, H par Irs rariiios 

ill- I. >.I a .-.I Ii.'>;;ii(ir. \i..ii(nii-. ijm.. dans |,. |H‘i‘mi(-r ra.s. IVNpirs- 

sinii ("! t •.iT.t precise des raeiiie;, dr c/ i h\j i , e,'(>sl- 

iiilire line M.leiir parlieiili.’>re d<> .e prnprr a verilirr rriinaliini (7). 
I, rile \aieiir parlieiiliere esi eetle i|tii< notis desiiritcrniis par la iiii- 
liklilUi 


I li ) 


\ h. I )\ 


I"' (|ii’:i(ilanl (|ne la jtarliii r('•('llr dr rrxprrs- 

'•iim iiiiai'iiiaire renreriiiee eiilre lea paii'iillii'.ses srra pitsilivi'. (Irla 
ptise, en adiin-llaiil i|iie 7/ el , snienl deleriniiiea par Irs riiriiillli's (i) ), 
on iiiiiM, |Miitr N;ih'in>< |Misili\rs ilt' a, 

< ' M ' < r/ 1 I )", 

|HMir tlt‘s <|(« //, 


\ > 


1 

tf hy I y\ 


Pill* ►►in(i\ on lima ilrs Ini’miili's ( Tl )* ( To : i*’ |ioiir drs viihiurs pdsi- 
I i\ I's i|r 

i '*/ ) < ( \ ' I )” r 


r.” |iiHir ilt»h viilriirs ilo a, 

^ , laM W’li 

^ ) t { ' tf /f y i Y* t' " ' t 

rl, i‘nn |i()iiri'ii eiHUiei'r hi |ir<i|i(iMil loll siiivaiili' : 

Till mil 'll. I . l,r tinttih/y t/cs rtivifics di'ttim'lvx dv l‘v<iualion l>in(^rne 

j'** it \ if y I 

r\i ri({ a (A‘ f*r//e‘ ()\s' mn/irs' o/if lY/i nwdniv conwuin 

it hi judwtuitr '■ tin ittnditli- dr it i - h\l~ 1 . I'd/i'S so/ll repre- 
vf7r/rV.v, jHntr dex vnlmrx poxitivex dr a, pur (cs xcaimdx rmtitd/rrs drs for- 
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mules (i3) on (27): pour des raleiirs negatives de a, par (cs seconds 
memhres des fonnules (i j) on (28); el, pour les obtenir toules, il sujjit 
dcinulliplicrsuccessivemenl I’ me d'cnlre elles paries diverses racines 
de r unite, e’est-a-dire par les diverses valeurs de. I’ expression 

(ag) t' " ' . 


Lt's racinos do a -h b i ctaiU roprcsonloos par h's soc.onds 
momhres dos oquations (i 3 ) ou (i.)), les puissunocs do oes ra- 
oines(’/« otant iin noinbre entier premier ii n), ou, on d'antros lernios, 

les diverses vaicurs dc la puissance de a + b\l— r du ilo^ro soroiU 
ovidemment comprises, si «os( positif, dans la roriniilo 


(3o) 


- -I'pr, ± 

0 "(?" c 


zAmi: 


el, si a csl negatif, dans la forinule 


(3i) 


m My. (SA+D/HTT > ; 


Dans le premier cas sculemcnt, rune de ces valours sera do la fontio 


(lettc valeur, qu’on obtiendra on posant dans la forniiile (’Jo) /• o, 
est cello quo nous dcsignerons par la notation 


( 32 ) {a + bsf^'iy, 

do sorte quo, on supposant los quantiles p, 'C, determinoes par Ins ('!C|ua- 
tions (9), on aura, pour des valeurs positives dc a, 


(33) 




ct, pour des valeurs negatives de a, 


— Brj:z\ iii 


( 34 ) 




I’linipi'iH ilanj-* Irs I'onmilrs ( it> ) vl ( li )♦ on ( !ri ) rl ( )())» so riMliiil ii 
ruMP ill*’, rapiiio’' ,[p |;j (|iianli!r f i on i. II osl (raitloiirs 
I'ai iIimIp ^^'lv^-i\\vrv fiirpu phlioHiIra surn»s^iv(MiiiMil hiiilc's los ra(*im's» 
rn .iKrihuanl snropssm*iiiPhl an immln'i' ilans la Inriiiiih' ( I; ), l(‘s 
vali*iir*i rnliina's laiMiprisi^s pn!ia‘ Irs liinilos \ (M » dans la Inr- 
ihuIp ( IH n Ips valiMirs Piilipirs (MHii|H‘isps Piilrr Ips liruih's o, ^ \ 
ptMUVM ifiip, uiuvaiU riiypidlipsp aihiiisPt h* innnhrp nt soil proinior 
ii n, 

OhsiM'N nu’^ pnp(iri‘ ipip, Pii vprlu iIps Inriiuilc^s (v»V) id ( i'\ ). (in aura 
jp’nM'ridpinpnl, [nnir dtw valpuis pn^^ihvps di* r/, 

n* 1 j tit 

( n i fi\‘ I >" (,</ !• l>\^ <V‘j . 

Si rmi (liviht* rimilo jiar In imissanci' di' « \ 0\J i ilu 
r'»*H( h"dii-t* |i:ir li* |irmltiil ( In) on (’li), on ohlii'iidra la piiissiuiiM' dc 

,i i h\ I dll dt'm'r I.rs diviTM's vaii'urH diM't'Uo iinissam'c 

M'l’nnl i‘(inn»risi*''i ''i ti t'H( poHilil’i dans la roriiiulc 

"* "‘j/ 1 , i' I 

Oi") o''*’ 



(lid lUiSdiMKS .\^•\I.\TIUI!I•.S. 

I'l, si (f ('sl iiof'iilir, tliiiis li) (‘(H'lmilc 

in HI , I t 1 m‘i ^ 

('ll) 0 "(■ " ‘ . 

Dims li’ |in'iiii(!r riis sctilcdiciil, riiiii' tic I'ls \:tl('iii s sci.i ili' l.i li*i iin' 

r j <rj , ^ 

(.',■0 r> '■ . 

(Ii'.llc villiMir, )|ii’()ii olilictiiini I'ti |i(istiiil diiiis l;i ('ll|•n)llll• i '(<• • ^ <• 

I'sl I'cllo (jii)i nods (ir‘si|'id't'<ids |>iir t;i diiiiiiinii 

(',.!) I /<\' i) 

(!(> sorit! ([uc, (id sii]i|)nsiidl los (|diiiilil<'s cl ildn diidcc . |i;ii Ic 
('([diilions ( I)), ltd iidfii, |idiu‘ lies Viilcdrs |insili\c'i dc </. 

tn nt „ * * 

(.'I'l) f) " r ' (o I /r\ 1 ) 

I'l, |i()di’ (Ids Vcildui’s id'‘fi;alivcs dc (/, 

la III, I 

(lir>) l> "r ( II fi\ it . 

P)d |j;diidrfd, HI cl it rliidl ties ididiln't's cdlici *. ijdc|i iMii|d'' Ic . di d\ 

dOlillilldS 

I'j 

< ^’0 \ If I y\ { fi I I i ' 

s(WMni(» (‘niinru' la ?)olitlinii 

• I 

{fi \ 

nti i<|ii(UMiui ( oin ploynos ihins Ir ras mi I 

(Vriddd t'lilrd Ids imri'iillidsds nHVini urii* iiariic ividlc |tt<-.iii\d. n tiittuo 

(|dd lit li’itdltdd dd Hd I'dddisd ;i iiii iiitdild'c diilicr. 

Si la IVaclidii sc rcdiiil ii no dinnlird cdlidi- //», .ilnf, Ics imiI.i 

lions (/lit) jtoilt't'odl dlrn diii{doyddS, ijiicl ijiir suil Id dc la ijitiiti 
lild a, dl. (Id la loi'idiild 

^^ 17 ) II 1 h\/ I 


I 



«in ilritiiir.i iiiiiihm 


lll.SIIMl'S \N M.YTIOIIKS. 

ili'iiifiit Ic'. (Ii>ii\ ‘>iiiviiiil(»< : 


IliT 


^ I p If/ I A ^ I I ‘ r, '» 


i I A y l) /ppO/ 1 


Si. .HI .■iiiili.iift-, " ui> ;.(• iTthiil [t;is li 
'..III I . |niti r :i lirrj'i'i’, 


itii tiiiiiiliri' (>ii|[i>r, iiliH’s. t'li |Mi- 


M 


t 


Mil ( II iM';i ilr I rnniiiilf*s 
|Mr>il IN 1 ^ 4 ill* t/, 


5 i » ( I I K rnnis mmiIimikmU 


pour (l('s vahuirs 


* lU > ( r/ I I |r I . 

1 . iM|u-iliiMi ( |if \ ‘Uihsi Uuiil pnin (fiiilrs |rs valiMii’N (‘iitirrrs uu (VaU' 
i iMii iMi I ill* 1,1 ijiMnhir [inuiiNM nil nr};aiisu ili’sil j‘iir(' par I’aujo 
Inpjt* iMin . |iMrfi* ii I rhMhiri* an I'in; iiiriiir ini la i|nanli(u p. di’viunl 
I riJit iMnihdlp, i*r i|iir nnti^ trrnin^ ilusdrinais. K\\ ronhn|Uunr(\ si 

p- I i ri ;t( iiiiiihd . la iinlafiMn 


{ ft • /t\ I 

s»‘iM i‘rn|»lMyi*d |i(*iir ilr^ij^nni* li' iirmliiil 

i 

1* rrA a ilirr la liiiiifu viui l»it|iirlli’ i‘niivurf.(u roNprussinn 

I ' * ftt ^ 

hi • h\ 1 ) '■ ;j " 

lintliis t|iM< I'liii t'iiii l•ll||VlM'y;l•|‘ III i(iianlili! imsilivi' oil ii('ij,'iiliv(' !■ 

Vt'i'.* Hill' lilliih* |.j';ili‘ ;i o.. 

i..i n<Hii|iilioii ill* ri‘i|iialiitii <”) l•||f^ail|l> crlh' irmii' (*<{111111011 li'j- 

uiiKii* til* la I’nnrii* 

( i /Ki i ff n, 

l*jii oiri’l, i-oUi* ili*ritii'n'i [tonvuiit .s’lMMiri* ('otiimi! il suil 





m 


jniiirrii si C y csl piisilir, par If 'tVilfiiif ilf'> ili’tix 

('■(|ii!ili<iiis hitidmcs foiiiprisfs iliiiis la loi'miilf 


( ) 




HI (j ('Sl iirj^allT* |itir h‘ Mslriiir drs diMt\ 
f^oniprisas (liitis la luaimilr 


(:u\) 


a , y 


Mv ')' 


Si// sc I'ciliiil ii I'tiiiilc, rnjiitilioii ( •n) sera rfiliiilc a rctjii.iltnn ilu 


S(>(U)ii(l (lcp;rf 




i i> I i <1 <• 


cl adniclli-ii deux raciiics rccllcs incf^alc'i cl fitinpn>.f'. ilan . I.i lur 
IIKlIc 






SI I (III a 


(ali) 




deux niciiics ima^iiiaircs iiic^iilc.s fiitiipriscs tl,,iiK la rMnuiilc 


(■•7) 

si (’on a 
(art) 






' '/! 


fiiliii (liMix ruciiicH n-cllcs CKalcs cl ilclcriiiiiiccK par h, f„rnitilc 



iu-;suMi-:s vnm.yti^miks. 

.1 rmi ;i 


l()1) 


(I"') 


I’' 

/, 


'/■ 


l‘iii li'niitiianl ci' |iiirii;(rii|ilM'. ntins IVroiis, rrlaliv<'iii('t)l aiK riuiiu's 
lit* riimlt' i'('|nv!>rii((>i's |>iir Ics (livcrsi's viilt'iir.s dc I’cxiircw- 
.^iiiii I ’> 1 )), iini’ iiiiM'i'valioii <|in (las sails iiiipiirlanri'. 

Si I’mi |iti>nc, pDiii' aliri’*[p'r, 

(t.il /. r" ' 

cl si r<in itniiiiiii' /, / ili'ux (|iiaii(ili'‘s l•llli^'t•^s piisilivi's oil ii(’'p;alivi‘s, 
tii.ii * ll■lll‘llt^'lll I'lioisii's (|ui‘ /' • / III- soil pas tlivisilili' par //. Irs I'x- 
Hills 


.iTHiil tli-iiN rai'im-s //* di' riiiiili* dislinidi's I’liiii' do railin’, piiis(|iio 

1,1 dilli’n’iii'i* 


III’ Ill-Ill s*i‘\>iiiiiiiii' i|ii'aiilaiil i|iio 

r / 

It 


r-J nil inmilin’ oiilirr. Iloiio los oxiirossioiis (Cn) soroiil doiix rariiios 
do riiiiilo disliiiolos rilin' do I'aiilro, si la ililloioiioo /' / osl, in* 

rooiomo ;i «, d’liii il lostillo ijiio, pinir oliloiiir (milos los raoiitos do 
I'nnilo dll ilojp-o «, il stillil do proiidro « loriiios isinsoinilirs do la pro- 
t;ros’,iiiii {'oiiiiioli’ii|iio 

(ii‘l) .... \ ). ?•'. 

iudoliniinoiil pni|iiiip;oo dans los doux .sons, par oxoiiiplo los loriiios 

(ll'l) I, A’i ■■■• *■ 


fie i\ Ml I* 



iUisnMi::s an ai,vti(.»[||':s. 


m 

XX. ■ IjOfran/ltflirx dcs c.rpirsstom initipitiums rt lopift ilhim \ 
tnuipinairrs </rx (/iKni/ilr's rn lh'f.. 

Sdil 

« t hy I 

lint' ('Xjii'i'.'iHinn iinii(.5iii!iir(' »|iiclt’(nit|iii', a, h ilmiv t|(i.iiiliti"> 

ri’i'lii's. (In ijii’nii ii|i|ii*lli' li' ’I'* I A\ i iliiMHlc .ytii-iiii' 

(loll! Ill liasiMisI .A, l■^'^( mil' si>c(»ii(l(‘ i'\|in‘s,sioii iin:i|<iiiain' ' ■ )\ i. 
duns laiiui'lli' Ins ([uanlilns </*, [i sniil (nllninriil rlmi nr** i(iic I'tin .til 

(i) \ “ 1 ''^ ' (/ I /i\‘ I 

n(, |iai' niinHni|tinnl, nii n}<aril ii la rnnnnin ( 'i i dn § W . 

('!) <■("';>>' ')>' (I I /,\ I. 

Aiiisii nil |iai'linnlini', nii lopariihnir ttipi'riiii dn n /'\ i nci.i 
imn n\'|irnssiiin iniaf,'inain' « \ [iy' i li<llnnii'ii( rlnusii- i|tii‘ I' 

(3) ■ I*v' I it i ll\' I , 

D’aitli'iir.s, si run I'ail 

(4) I /»*, ’ .ll'C liltl^! 

n(. si I'nn dnsigiin |iai’ /(' mi iinmlinn nniit'r iimdnmiqiin , mi , 

pmn' dns valnnrs |i(isilivns dn ti, 

(fl) ft \ h\/ I “ 

nl, pnm’ dns vainnrs iin^alivns dn n, 

(<>) <1 I fi\^ t pel'’ fS' ’ "K|v' I ’‘‘’'Ml • 

Ola [losn, i! nsl nlain i|ii'(in vt'rilinni la (nrimtln ( I), nj « .‘^1 nn 

prniiiml 

1 , 


(7) 


« 1 (jy/' 


If- ■) » •jAsJv 
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i-l, ->1 ,( 1 1 1 - ((, 1 1 it', t'li |tn‘iiiinl 

(Hi ‘ \ ' I > I I ' 1 ir I \ I 

II \ .1 jiln'. • III! [ii'iil iiin'iiii'hl v’assiin'i’ (|iii' lii I'tiriiiiih' [']) mi (H) 
liitiMiiia lull', li". Iiii;.ii illiiii(‘!> ni'iirrii'iis ilc r('\|in'f>,si(iii iiii!iji;iiiain‘ 
,1 I /.\ I. C.ir. rii \mtii lilt lliiMii i-iiH' II till XIII. Ii' imiilulf /■" (III 
[II i-itiifi' iiti'iiiliif tif ri‘(|ii:iliiiii ( i ) ilcviii ^<(• l•ml^^llM^l’(* tivi'r Ic iiuitiiilc 
lie rr\|tic'’'iimi t l>\ I . On iiiil"! (Iiiin‘ 

»'* ■' If'' 

ll'.inli i' ji.iil. ’>1. fii .i(lii|il.iiil la \iilmir |l^'■(■t'■ll(MlllMll' a, mi riMluil /' ii 
/rn» ilaif. la rmiitiilf I ’') mi ((‘i). mi liri-ra tin n‘((('. fm'imilc, jniiili' ii 
rfi|iiahmi ( 1 1 : I” [miir ili'** Miimii;' [insilivi's dc //, 


,lu ' . a' 


|i:i V i nh’Arij ihmiI 


linin' tlf‘ Mili'iif. ni'Kalivi'H tie it, 


. 1 *^ I u ' 'll / 1 , 

[till' |•Illl^l•||lll'l^l 

.1,' h' ' 1. ,1 (■; ‘ Ki ' •>/'"- {'* ^ 

()„ iM iMivm'.. tlr inmm* ' '’''‘’I”;*'' " 

lim- la linnmliM mi Ii-h l.i}<!inlliiims .In a h ' i’''lalllH iiii sys- 
.Iniil la l.iisn nHl A. smil It.n.H pmir .l('i. viilt'urs immlivi's 

tin II, tiaii!' Ill r.iriiiiili' 


i,. . (i: 1 i/.nh' 

('ll ' ' I \ 


l.f. 1 (C ‘ !l/.1t)l.('\/ I. 


i<l, linin' il*"i MilmiiH iit'Kulivn.H ili' i'. li> lm‘ii''il'‘ 

, . ;>> . " ' 'I'J ' ' ''P ' <1 '■ 



m 


niiSlIMliS ANAI.YTIOUKS. 


Si I’dii siipiKisi', f'n iiiirliiMilicr, o \ I>\J i ' i, |i:ir iini-'i'iiiM'iii 

p - 1), C ■ - <>. li'H I’ormiilcs (7), (S), nti ( m) ilniiiiiTniil jiiiiir li". 
Ifi^iU'illiiiics iti'!|t('“ri('ns <!(' l i , non snilciurni /rro, n!iii’> I'ln uri' tmili- 
Ics ('xpiTssioits iiniif;iii!iin‘s dii In rornii' 

( 11 ) * ‘i/ijrv^ I on I i/. ;; l.<'\ t, 

cl, poiir Itw lnjj[iiril limes in'iicricns ilc 1, (miles le*. t'\|ires'iimi** im.i 
l^inaii'es <!(' In rm'ni(> 

(is) I (s/. I I on ' I •)i.'l.<'\ '• 

(lenei’iileine.iil , si -i h \l i se reilnil ii line i|n;iiilile nTlIf o. mi 
|)oni‘ni, (‘11 vi'Hn lies lorinnles (7), (S), mi (i)i, (im. l■ll|| .uln m 
eoinine ln{(arillintes de </ : i"si r/ esi |in:ti((l, (miles ies e\jii es .imi.. 
e()in|ii'is<>s dans la Idt'iniile 

(ll!) Ill ••s/.ic\/ I nil 1.0 * \ t; 

s" si (t esI iK'i^alir, liniles les e\|iressiiins l.i rmninle 

(i/t) l( n) I (s/i t I on (.( o) » (i/. * nl.. \ I 

Oliservnns d’liillnnis (in'nn peiil niileiiii' Imile:. ec. espr . mi .i|mi 

laiil it rime i|neli'(ini|ite d’eiili'e idles, pur e\einple, lm>.i|ni' ,t r >t 
[Misilir, an Inj'arillinie ivid Iimhi l.n, les diver. I•l•'ilrilllme . 
naiees di' rntiili’'. 

I,ni-S(|iii', h n'('>laiil pas mil, a esi posiliC, I'nn de. Inpvti illmn . d< 
r/-l'//\/“(, savoir eelni i|iii e(iri'es[)niid it line vnletir ntille tie e.t 
proisisi'ineiil, 

(i-’i) If* ) t on le, I (, 

snivaiil (jiie I'nn preiid pour Inise le iinmlire r mi le iimnlire A. C'esi . «■ 
lof^aritliine (|iin iimis di’‘sif(iiei‘mis par la nntniinii 

(•I’’) l((i I //y' . I ) nil t.(»< i lt\ 1 1, 

doiil, nous lie (eroiis iiKa^n (|ii'au(atiL (jiie la pnrlinii reelle de l“i‘X(ti'es 
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liuM ini:u»iiKnri* rtMilVniM r rwiw li*s si‘ra |)()silivM‘, Ola 

I'll ailinrKaiil ipii' i‘( " snn'iii lirlrnuiiirs |iar Irs l‘onnnl(''M A ). 
nil |inur ilr^ Nalmi’n pn olivi'?^ ill' c/, 

( If. "v 1 \{ft \ h\f i\ 

' I,;* ‘ s i,f \' I L(./ } I ). 

i'(, pHiM' ili'N Mili'iiT i iln (it 

1 I f/ ' 1 U f/ /> v I ), 

Mh) 

( 1.;. ^ I lA ,/ Ay i). 

Pill Ir ; ihv I'l'i Ici'jjai'iiliiiirs (tr ri'xpn'ssiniu/ { h\ i sr iliAIni* 

rnn( , piMir valrm** pusiliM'^i iln do In (ni'imilo 

iMi) l(</ \ h\ I I ♦ iA::\ I (Ml !.((/ i • 'i/iTTL<'\/ i, 

I'll piMir di'N \;dt'nrs iipji;iilivrs dt' do la Inrinulo 

I (h) K I ) M ' » I ) a V'^ I oil Id o h\f t) O '/' i 0 ^'\^ 

l/iiiMprr'iMMi ilo oos • I i voi tii' i (driiiidos ooiidnil imimMlialonionf \\ la pm- 
pM'Afhiii » 4 uv;uilo : 

Tin nut Mr I . I nr (itutnfid' nrf/r att unr tw/nrsstn// r/nr/'- 

t ttutfiir it tntintitf\ ttnr in/intft* tlr ln:*ntiilttttrs utufi^t/un/'f’s ^ don! I //// 
t/i Mi nf n) I A// I rjyttrwino (/a/i/nv sv fvdtnt ii ttfir i/ndnlttA jumfivr. 
Ih jummhh'inv h>n'< rk'\ h}^(U‘illtftu's 1 1! fiiijjii d Hjoulvvit I an d rtUfi‘ 
i a r A V f/(V( / ^ ti^mn iihiuvs lA’ / mnlv /A//^v ta fovnndr 

* \Lz\ I ini * 'lAnLfV i. 

AjiHHtMi'i I'll vi'iiii cItK loriiiuli's (t7) I'l tin lii rni'imili' (/\\)) tin 
55 XIX, till jiiirii i.injtiiirrt, fn tli-si^naiiLimr.r ntif fxiirt'Srtinn unaniiiiiii’f 
ilniil la [turlit' rnt'lln snil )>ti«tilivi', 

I ") 
fl 

I '^) 


,.( 1 - Al*'-*. 



I 7 A . 

SdifMlI Mlilillll'lliltll 


lUCSIliMl'lS \NAl.^T|{Jl'l•:S, 


(•l^) (M 1 1 ,r «<’ I I '' ii >' " ' A'' \ 

n * 

pliisiciii's (‘xpiM’ssioiis iiiiiifciititirc'^ <toiil Ii'h icflli'-. 

//, n \ */ , 

Sdii'iil |Hihi(ivi's. Si, I'M ll^'•si•'ltilni jKir 

/' ■ 

li'iirs )iniiliil("i, oil |Mist' 

A ... A f’ 

, iii'i'iiiMi.; I I, >iii'iiiii|- ■ ,111 i.iiij.' 

>1 ii II 

nil It'ollvi'l'il 

( tp ,1 firW (■ ‘,*| V » 

•'(, pill’ hllKl', 

( I'O I IM . , . , , I • 't ' 

Si il'iiilli'iirs r:ii’i’ 

) < I i 

4 t . ’ I , 


I'sl I’oiMpriM I'lili'c li'.s iiinili'h \ In pm tn* m'll.' iln pi.ulnH .i , .. 

si'i’ii piisiiivi', I'l l't'i|iiiilinii ( 'I’l ) h*-. >iiiN4nti' • 

,1 . I ! iV I 

I, (f, I 7 , il,. \ 

i\\\ nu pnurnj rni'iirii' rrrirr (nmihim* it nimI : 

(,„i, \ l('n«. .1 I.. I, ,1.1 

I I,. r.ji I I.. 

1’iin‘itli'iiii'nl , nitu (‘linil [inMitirnt tli'hi^iiiiiK hum nn.uilili' ri-M||i> i|iii‘l 
niiif|iit', li' priitliiii iaIJ I'liriipHHMiilri' li'» IiihiIi'« ■. “'ll In pri' 



iu-;kiimi-;s ViNAi.vtkjiiks. 

iiiii'i'r ill's n|iia(iim:. ( a h tlumirrii, iinii simiIi'Iiii'iH 


17 !> 


( I l/( ! /»\ 1 )!’ f,l’.'llW I. 

tiiais riH’iirc 

l(-"i I 

l.t I !’ I \'' 

nil , rr i|ilt fi'V ii'iil all liii'iin', 

i l(M‘) 

( i« I 

' l-(rl') 

Aiiisi li's rnriiiiilcs (all ), (|iii siml m''ii(>fuli'niiMi( vniii's l(irsi|ii(‘ 

.r, r. ■' ili'sij'iii'iil ill's i|iiaiilili‘"^ i'i‘’i'll('s posilivi's, i>ii vi'i'lii dcs jirn- 
jirii'li's I'lWiilaiiii'iiliili’s lies In^ijai'illiini's ri’i'ls, iic iii'iivi'ill. pus oli'i' l'■(t't^- 
iliii"., '4ans lie iinlalili's ri'sh'ii'linn!;, an ras m'l ,v, y, z, ... (It'vii’iiiiiMil 
iiiia(^iiiaii'i's. Dans fi' ili'riiii'r ras, li's roriniiii's siilisislai'niil si, 
It", vali'iii's ill* .r, V. 2 , ... {'(aiil lll'(('l•lllilH'(•s par Irs Idninilcs (a.'l), cl 
li'iii's parlies ri'i'lli'S a, o\ d' , . . . claiil posilives, la siiiiinic 

. /. />• . />" 

(ill) .III' i.iiiK I art' tainc , i ari'iatif; „ i • ■ 

V('f.li' rninprisi' ciilri* Ics limilcs 1% cl Ics rni'imilcs ( aK) si, la 

i|uaii(i(i' If I'laiil piisilivc, Ic |iriMltiil 

h 

(.111) p, arc 

I'cstc I'ttmpris ciilrc Ic.s nicincs limilcs. 


."|l'/ I I.A'' 1 1. 

I /' I i.fj I I ], 


,\\I. /Jc.v .w’/'/c.v i/nufii/fairf'X ihuhtcs on multipks. 

Si run siijiptisc i|iic Ics i|iianlilcs I'ompi'iscs ilaiis Ic lalilcaii (i ) ilii 
S VIII sc t'liaiiKciil cn auliiiil il’cxprcssioiis imiiKinaircs, la scric 
tlnuhlc, ilniil res (|iiaiilitcs claicnl Ics (lillcrc.nls Icrmcs, {Icvicudra 
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nii<> doiiMi' iina^iniiirr. diuil Ic ^'riit’'i ;d ai'ra n'ltirM-iih* 

pur 

rii, m' ('lliiii d('ii\ iiiniiiin’'i nitii'i*' I'urcillfitJi’iil ihi [n'lit 

iina^itH’r iiuo mi'tIc iiiiiij^iiiairt* Iriplr dciiil tr li'iinr iM'iin.il 

si'rail mtr lom limi iimij(iMuii c di". Iriii;. indin-. nttiiT' m , tn . ri 
liiiali’jiM’itl imr srrir iiii;ij(iii:iii'i* iiiiilliplr dntil li- Irrim i‘< iiri.d fi.iil 
dill’ riiiK’lidii iliia;i;iiiairt‘ dr iiidiri-M 

/», tii\ tn ^ m y . , , 

I’liai’iin do oi's indin’^ |iiiii\ant rotovitir loi s.iliui*. 

Olll il’I'OS 

i>, 1 , 1 , . 1 , I, 

Dolii pd'^o, tidiiiiiiidi'i v„ III .■itiiiiiiio rMi'liii'o pur r.idilituui <rnii iiMiiddi' 
liiii dll iiioiiio iiilidi do (orido^ do lu >iriio nniltipii', 1 1 |{i- .v>itnii<' > f.tiil 
niiii)Mi-.oo do iiianioro ijii'ollo roiit'oi mo .ni lll•dl)^ (mm i lo ii-iiii» . d.iti > 
lo'.iiiioU la ‘iMiiinio do'i iiidioo i os| iiilorioiii'o it /i, ol j iiiiui • « Ho 
no ooiii|ironiio mi lorino oiino’tptintliiiil u ilo . imlii c . dniiiit . ..»ii > i< n 
loriiior on iiionio loinps tiiii'< lt''i loiiiio'> )|ir'iii on <!» iliiii i ii i< uipl n .mi 
ro?> nioiiios indioo'i tni tjdo|i|iiO‘i tiii’< iroiiCro i ii\ p.ti di > . 

iimiiidroh. Si, tniilo'i lo i Inin tpio lo** tioiiv t mnlilimo pit t > tit tiio , »tm 
roiiiplioii, lu Mdiimo .v„ oimvor^o pmir ilo . \.dom . * im . .itili . >to o \< t i 
lino liniilo li\o v, l,i ‘.orio iiinitipli' -om duo , )i I« liimio 

on l|no^liltn ;> uppolloru lu sfuuun tit* lu •toiio. 

Dans lo on*, otmiiuiro, lu nono iiiiu'dnuiio mnliiplo .i » . ./uti... ot 
II iiiir.i jiln.s di' Miiiiino. Si, dun« lo pronin r o.i i, dm pioo 

sora Id roslo do |a ^.111* iiiiiigiiunro iniiltiplo, ol to rottio. tjm ro(tro 
MMiloiii t‘o lju nn pout untiiiiior lu unniiiio do Imi t lo« (ormo!* nmi oinn- 
)ii’is dans s„, doviinidra inliiiimonl poiii pmir dos vnlours udiriitnont 
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l^'raiidt's (1(> n, l‘ai |iiirli»M( di* <'.(>s d('‘(iiii(i<)iis, on [trouvora sans |)i'iiHi 
|'"iir midtT Ifs (hroiTiiK's I, II, III, IV, V dii § VIII applicaldas 
aii\ sri'ics iiiiapiiiain's iiitilli|dcs, il siillK, dc sulisliliicr dans ccs IIh'mi- 
l■('lll('s l(‘s iiioiliilns di's dil]('t'(‘iils Icriin's ii Itnirs vaicnrs niiin('n'ii|ii(<s. 
Aiiisi, ('ll |iarlictili(‘r, nil |i(itiri‘a (MHinccr li's |)r(i|i(isilioiis suivaiili's : 

I lii.ouii.Mi. I. i,i>rx(/iit' l(‘x HHululcs dcs (InTt's Utiucx xc'/'ic und- 
titttllljili' fdnucnl ti/ir xM’ rr'r/fc Ut xaio inidp^imtur 

vxt r7/('-//nV//r roin'cri^vnlc. 

I iiMiiti'.Mi', II. Si/ftjuixo/ix (/iir, pour nn tnodnlc i/r ht I'dHithlc /i idfc- 
m tird r, Id fonrhon _)• tie ,r xoit tlnvloppohlr c/i unc piTniii'rc xn'ic vod- 
rrrpcnli' on/oddcr xdivd/if /rx pdixxdnrcx r/i/irrcx rf poxi/ivrx dr .'n, rt <fiir, 
poor dd nuuldlr dr Id randhlr )' id/rnrur d <•', ht fonriioii z dr )' soil 
ilrrrloppdldr r/i line xr/ir ronrrrprntr ordo/inrr Xdivd/i/ /rx pdixxdurrx 
rntirrrx rt poxiftrrx dr v ; ? xrra diWloppo/dr rn unr iioiirrl/r xrn'r ra/urr- 
prnfr ordonnrr xdi'rdiit /rx puixxdnrrx r/itirrrx rl poxifivrs dr.v, /oiilrx /rx 
/oi\ t/dr fr modjdr dr .r, rtd/i/ in/rrirttr d r, produird pour /rx /cruirx dr 
/d prr/id'rrr xtrir t/rx modu/rx dott( Id xommr xrru iu/rnrurr d r\ 

I’lMir iiiiiiilnn' iiiii' a[i|ilii‘a(iiiti dii lli(‘iii‘i*iii(' II, sii|i|ii)s()iis (jiia, la 
vali'iii' di'.r i''luii(, iiiia^iiiain', on iinniiio 


( 1 ) 


I I 




1 .a 


• I — 

I 


(loiniiic li's si'tIi's i‘.iiiii|irisi's dans li*s si'inmds nii'inhi’cs das (br- 
iiiuli's (i) 1*1 {•-'.) hci'diil convcrf^cnlas, la |ir(*nii(’’n! inuii'loul module 
lie la \ai'ialile.r inlerieni' a rnnili'', la seeonde pour lonlo valenr inia- 
f'iiiaire <•( lhii(>d(* la val'ial)lep^ on (ii'erade. e.i's Ibnnules, en aUrilniani 
il ,r nil niodiile /’<C i , 

,,, / ./■* \ m’ / .!■» 

(. 1 ) . I , I - ....j 1 I - ...j-,-.... 

Or, en verlii dn Iheorenie JI, lo seoond nieniln'o do la roriniilc( 3 ) 

(U.'iii'i’i’j iff l\ — • .S. II, 1, X. 



I7H MKSIIMKS \i\' M.' t I’li.U’l’.S. 

(Icvi’ii ,sf’ |Hiiir jJ- *■ ! 1 >• li' ''OiuiiM' iliiiu' ‘><•111* <•! :;<“ii(<* 

(irdoiuu'C Hiiiviiiil lt‘^’ (‘iilii'Ci'H rl <•'■ ili* > I' 

<’(' scciiinl iiii'iii III')*, t’oiui'iiliiiil |H)iir ilc’' ii'<’ll<’> 'I'* > -im’i I<' 

iiM'iiilnr (1<‘ l;t Idrmiili' ( i Min *''* IraH 'l'iMic'i ■<. I'.ti i <'ll<' 

i'(''tlin'.(ioii, ('ll ('(’liii ((lie |irc^>i'iil(‘ ill IkiiikiIi’ i ' 'In incitt'’ i<.ii.i ;».(|(lu‘ 
On anni ll(lll(■, inmr /• • " i . 


I'lii (rani !■(’.■> (('riiK's, taiil (|nt' ic i)i(«liil(’ d'* c ('(’ ‘fci •( tiil< < ('■'(( •* I •Mllll•, 
la rniiclinii )' d(''((‘i'iiiitici' jiar la tdrniiilt* ( i < !’( <(ii.(!i*'ii 


Si I'nn sn|)|Hisi', ('ll iiarliciilici', 

iiii'iif 

( '<) < ’ 


M i » Ml;' - r , 

I , 1 . ^ 

1 , l;i I’m iinili^ * I ^ iImimm i a iiiipli' 


I i ^ . 


WII, IfiVi'lojiJit r/»'v /n/n If r « f i, I * I M i T 

t/(fns /r nt\ nu A/ nifhihfi t tr 

(|(ii< Tiiu iith'ilmr li l.i I Hiu^ tn mm i uluh 

j'l i\i^ la InmiM 

(I ) f I * / 1 i’t( ‘f" ’ V I Ml i* \ 

r di'si^iiaiil llii iikiiIiiIi' |tnHi(il'cl t liii ar. hi rtm l.iil, ]««n a* i . 

f * »in hMip « 

% If i M . f 

cl si I’liii d(’•si^^l(• [liii jA niif i|iMii|it(' I. idli', (III locin ("Mlt* - 

l('s valciii’s |i()silivi'H di* i \ rvix^f, jtar i*iiii!«i'i|Mi*it( jumij »i>iii» ^ !< »■ 



Itl’SllMKS A^ \l,YTIOllKS. 
Milflii’i till iiituliili' i'iiin|inscs Ics liinili‘s tt, i, 

1 

i ^ 1 i I ( I I '• / (Mis/ t r ’ ) * 

t i j 1 ( I I O J ( 1 I ' M ns/ I ; I J ^ 

r 

Ml I I I / jl' U I w rns/ i i r!' 


I7i) 


1) .nilic piirl* i‘ii '<iii|)|Mts;iii( la v;irinhl(‘ .r rn'lh* (*( cDinprisn ('iilri' l(\s 
j, { I . iHHi;; a\niis Irntivn 


i<o 

< / * 


U r i 'M 


O I 


t . \ I . • .1 


.rnjniUn inainlniiaiil (|iin li's lor limine ( ( 1 ), ( 7 ) Niilisish‘iil ('i)rnn‘, poitr 
<lr t \ali‘in . iiiiar,iiian’n^ tic* r, lins(|uc‘ h» inodutt* r c'nI iiilV*i i(Mir \\ V\\- 
iiili\ (t‘csi rr t|(in ron drintiut rt‘ra sans |MMnt» (‘ii opnraii! fniiinu' il 

sdiL 

( tMirr\tins (|ut\ la Ml! i.ildt' a' riant imaf'inairt* t*l stni iinidnlcHiirM 
I u wv a riiniiU\ t>ti pnsr 

t * 

t ■'< » • I 

' * <1 

I f i|iM l‘■.l |M•l■llM’'. iMliniiit’ aim's la sarii’ imiii|irisc dans Ic .scroiid 
nit'inlin- ilr la rnrinnln (il) csl iaiii\iirj?i‘ii((*. fai I’m’milli' (d ) milraiiuira 

rr(|iialimi 

1 >1 I t ' I I .1 


( mil |i‘ |tara|'ni|ilii' >. Doin' v srni I’nn dcs loj^ai'Iliiiiios iiiia 

}<inaii't's I'l iit'|tn’ii‘ns ih* i i ./’. Mii iraiilrcs (I'rnins, on aura 

y 111 I .!•) I a/,7t\/ I, 

(lit) 1(1 1 j) ,r.) I .<■ ■ ^ -I' .j - ...-I 



I HO 


itKSUMKS w vi.vnni i;s. 


/' (l(’‘simt!inl III) ikuiiIh'i* ciilicr, piir niii'.i'i|iii'Ml 

I /’ f ’ 

(ii) 1 (( I I /'M / ^ Mfi 

•\ \ i 

<‘l 

/ V . r*xj|i/ / ' , . / 

(r») V iirclaiiK , / um / 

1 I 'U { / 1 i 

On lin* <r:iillrurs ilr In rni iniilr ( i i ) 

(i.i) • /. ( /‘slii^ sill tM , ^-iii O , , } .u< I, HI 

'Wi \ \ 't \ ' 

rl, (’.onuii(‘, (»n Vi'rtn ilii tlirinvinn Ml r i \ I i, Lt 




in \ l 



t lin ^ 

> ^ I'M’*/ 


/‘‘ill/ 


‘»lit ♦ / 


HH U 


M'ra, [lonr cins vnloms itn /■ rniii|?ri‘ii‘ • nilrn n rf i , Imii (imm mjitiiH 
ill* i'lniiMini^ (Ins \ nrinlitrh /' (M /, il vA rLiir ijirnn |iMin i a ni »lii n nil In 
(III sinniinl mnnihriMln rtHjiialinii ( i t k Ilnur m nn niiil lutHnhn^ vni ir* 
|Mir (Ii‘;<ivn iihiiMiHliIts, hnim* r nt /, rnlrr Ir * linuir / n, / 

/ /i / r. In‘|l(< nijitlilinn in* pHiiiinif rhi- irnipln’ .|, / hI 
viMiiiMl il vnri(M’ par (ln^n‘'» insrirnlilt-*. In ipinnlilr nitlh m * X ( Imi 
g(»ni( lirUM|inMni*Ml dr vniriir. llfuir, pmir Iniiln , 1^. ^nhui * dr / vi 

rnnipriMrs rnln* Irs linuIrHdnnl il ^ X nnr \nlri 

rniisinnir rj(iilr a ridir i|n** Inmrnt riH|Mnlunni ^ f pMni s n, r\M 
iV'din’ iinr \al(Mir iiiitlr, rl Ir*. Ininiiilr*. umi, t j m drunnl i lrr n 
dililrs, la prriuirn»a la liminilr HM. In ^n nnplr U In ; 


(t\) 


inr laiiK 


/ HUif 

U i f * 


/ III/ -"Ul if , , .iKli 

i s 


Si I'liii !iii|i|iit! 4 c, on |titilii-ulii*r, / IV»|ii;aiMii n 1 1 »l..iiiitM.i 


\ 1 * i '■ 

'•0 »ir< lan>;i # * 

1 ♦ 

I'l, r.oimiio ci'llo iU'nii/Ti* mi i-lmugiTn {mh tU- lurim^ mu \ n iii 


HKSIIMKS ANAIA 'I'lOUKS. tKI 

|tl;nMT!i /• /, (III cn cimchirji, cn ('•crivaul .r an lieu dc :L/', (|n(‘ 

l'i'(|u:il inn 


I ) 


iiri' tnM|^ j 



[MHir ((Miles l(‘s \5il(‘nrM rec^lh's ile iMiinprisi’s (uilre li\s liniiles 

I. ^ I. 

si I'liM jin'iiil .) I, nil aiii'a arc laii;< 1 cl, par ('.(iiisniiicnl, 

(•;i M i . .’i, i/|i;n)'((ir). , , . 

On Irniivcra ciicnrc, cn allrilinaiil li .c iini' vali'iir iiuap;luain> dniil 
li< inndiilc snil inicriciir ii rniiilc, 

/ .(•'* ,/•' \ 

(1*0 1.(1 I .(■) t(l I /)!,(• ( .r • ^ I ...jl-C. 


nln,i<rvniis iiiainlcnaiil ipic.la variable .c iitanl loiijniirs pnsilivi' cl. son 
iiKidiiic iiilcriciir !i riinifi'', la rnriiiiilc inilraiiic, non sindi'incnl 
i'ci|iialioii ( <)), niai*' ciicon* cclb'-ci 


I ",0 


(!•' 


I ;! «' I 


rd' '\,.5 , /'dp ')(p 


(|i. dc?.ip;nanl niin i|nanlit(' positive (|ucloon(iiic). On aura done, ciicori’ 

ciMii..? , , jt,. I /•'0*” 0, ,,5 , ('•(/' a) ,,i I ^ 

‘ I , M I I U . *) 

niti ee (|ui ini ineine) 


Done la iorinnlc ((!) cnnliiinc dc subsisli'.r dans lewis oil a;, I'dunl inia- 
p;iiiairci oHVe iiii inndnle r<[ t . Alors, en (!{^alan(, cnl,re (dies, dans les 
deux inciiilircs de la roriuulc i i” Ins parties nndle.s, Ins (jiiantiUis 
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(|iii sont multiplices par \/ — i , on oblient les dciix cqualions 


( 20 ) 


(1 + 2;’ cos< + /■*)“ cosp.? = I + fj/' cosi + cos»2 1 ~ . , 

E. U (u l) . 

(l -h 27’COS^ + /■-)- silip.9 =: (J rsU\l 4- - - — /- sin -H, . » , 


Si clans ccs clernieres, jointos ii la formulo ( 2 ), on pose / === on Iroii- 
vora 

^ j I 

9 = arc tang/', /■ = tang.?, (i + 2 /'cos/ -I- /•’)“ = (i 4- /■*)“ = soc.v -- j— ,> 
par stiitc, 


(QI) 


cospj ~ g * • i-ane*'V + tang'.? — . . . j cosi^.v, 

sin p.i = j^p iang5 — — ~ lang’-s + , , . j cosi''.?, 


ou, CO qiii I’ovicnt au inomc, 


cospi = [i — (p)* iang“5 H- {p)v lang'.9 — . . . | cosl'-.v, 
sinpi = [p. lang.s — (p), larig’j H-. . . | cosi''.?; 


puis on on conclura 


( 23 ) 


taiigpf == 


p taiig,9 — (p.)j tang'* .9 + _ 

I — ( p )2 larig».9 -h (p)i iaiig'".9 - . , . ' 


(biniinc (raillciu’s Ics 6qnalions (aa), (aS) no cliangcnl pus do (ormo 
quand on y rcmplacc ^ par - .y, il ost clair qu’ollos subsistoni, quollo 
quo soit la quantile p., pour toutes Ics valours do s conipristts luitro los 
!i mites 


(24) A-=-arclangi;=.- s == arc tang i — 

TjOrsque 1 cxposant p, sc rcduit a un nombrc on tier ?n, los equa- 
tions ( 23 ), (23) so rcduisent aux equations ( 2 ) ot (3) du § XVJ, el 
pcuvcnt alors clre ctonducs a dcs valours quclconqucs do I’arc s. 



TAIU.K I)i:s iMATIKIUCS 
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\\\\i 

I. li'fi li 'urf'*, . uj 

l( lir.i t»^|ijii'iuhhi tin juniliiil <||» liiiiuinoH, m\ (I'lino puisMiiH*n cnjli^rn 

v\ i]t^ hin ilu I'Vmidl snr liw uimmIiioh |M'r- 

IMMM <t, I j 

IH. \*in,i|i|i‘ t ri (tt 'I l«>rn‘iitin“< rii yrju'uil, rj, (>11 piuhnilirr, ili*^ 

riOli'li'p || HIM* htuIi' ijlll nih(< lOH I'lHlllii'SOllli'i 

I'l (I’lin l»iiuiiu<* l(» 

i\ ]{« ih' I 4 ihi Ji> 

\ > 1'i4MmiiI>' t iriult'iptiliiliHit \ii 

VI, l)(*4M’ni'i r*nivri)'i*iil4‘’» !■( (’r,4ni |nii'li<’iili(‘i’, ito i[ni h'|nV*- 

- I'ltlrjil Ir'i iirni'tnpUPiJU'Hl * ih' < tmIIi'U'M oI ui*;»hU\c's ii*iiiL 


hllUMIH* W . » . W {Tl 

\ i|, Ilr\ i'|<>|i]<) llirijl'* ill^ * I \|tiilM»Mlhi|t 4 'S * * , A * ^ » 1 • * * 4 Ji * 

\ III l){M wit| It M\\ NiiiiilMi^'i iln Itri'ihnilli (i(» 

l\. StMtihi.illiHi i|i''< ) 4 Mi'' •’•inn' < iiinnhiiM^ iMlinrl^t, Volinno 

(4> nnniiliMi lu^'K i|»ii‘|4’iini|Mi*, . . . . Hi 

\t riiiiinili 4 jiiitu' ilH^i hii^uilliniPM, Unvotnppvmnut ilii lihparillniin 

ti'nii liiiiMiip*. * * H<j 

M l)<’Vi«|4i|i|unin*iil triiin* ptih-^anrH qiiiOniiii|nn li iiii < 1 ^ 

\M. 1 1 • * 

Mil, \U^*% Im.ii'uinin's i'l 4l(‘ Uwn iiiiitliilt''^. ♦ , nii 

\l\. »<r'rns j’*7 


W. Il^fi it\|finnntlii*lli*H iuntKiniiiH'^. |)^♦^^l|op|l0^llPIl(H ilrs rmu'lioii'^ fnH.i'i nlli.r. . . \'\[] 

\V(. UrUthtiiH iuitu^ li"^ (Mi rii^iiiiiH iiuiUiiilt'h iViWi mv. ol Inn 

jiuWumji'rt iliti himn i*l iiinmiw ilii uiOiiu* i4 1 
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Will. UolalidiiH ijiii oxlsunil oiilro It' |it'niuolh' tl'uii plan I'l li*'* 

(li'H projnalloiiH (loH iMtnut'iil^ dt^ rn iinrlniiMro anr tlndh'’*. lln’iili 

aalinna dna tanii’laLS phitio*^ i im 

\1\. Siir InH pniHsanatiH IVaaluiimalriw, tai om irnni* v\ 
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NOliVKAIIX K.XHIiClCKS 


hi. 


iM AT II lUl ATI 01 


(KXKUCICKS IIK l‘UA(;il|':). 



IHU XIKMK KIHTION 

tin Ml* It r 

OAlMtlS l.\ IMlKMlIUn* KhirinN. 


a/j 





Co travail a 616 Tobjoi do doux editions diHlincios, on, plus oxactomonU il y a ou (lou\ 
Liragos s6pnr6« do In m6mo 6diUoiK 

Lo premier, dcstind aux saVanls francals, a parn on Franco sous lo lilro suivunl ; ISoti- 
vcau.v luvcrcices de MatMmaiiqimt avoc uno profaco (I'ow* page 189) oxpli(pinnt com men I 
ils faisaioiU suite aux anciens Uxerdee^ do MalMmuiiquGS cgmpas68 pendant los annof's 
i8?.6 6 i 83 o. 

Lo second a paru h Prague, sous lo lilro snivaiit : Mdmoirc stir la dispersion de la 
lumidrc* II 6lait pr6c6d6 d’un Jvis au LGctour, qu’on Irouvoru plus loin (voir page hj 3), 
ci qui fait connailro Ics motifs do cotlo edition spocialo. 




1’ A U 

M. HVGVBTm LOUIS CAUCSSY, 

Air.MHiu; nr, i,‘At:An^;Min S(:u:n<:i:s uk i’auis, IiA soonhi; uoyalu ue 

i,0Ni)iu:s, Kru. 



1 B 8 S. 


nii'iiiMK i:iii7. m :\\ simmiw. 




3iJ\\ hlonvollhnico av(‘0 lacpu'lln Ujh pi^ouuHrofl, ct Ion pi'rs’onno.s ncloiimU^R h la oul- 
turn iW.H Rclciiora, oul noat^ullli 1 «h Av,n\ ouvra^jaa quo j’ul publics, h Paris sous Ic 
titro <P I'Jxorcloos do MallidnuUlquoH , ^ Turfa sous Ic titro do Ut^simu's anulytiques, 
laNuuuiura/io ft lairo parailro a\ijourd*luu nii trolsiftmo rccuoil doslino ft oHVir lo dd- 
voloppomout di'K thdorioH cvposdos dans los doux promtovs^ ol h's rc^sullals aiiv qtiols 
do notivolIoH roolioi^ofiOH ja'auraiit oonduit* On Kiiil asHO!^ quols dvibu'inonlH nront fait 
ini dr voir do roiionoor aiix (rols chairoa qiio j'occupalH on Kranoo, cl quollc voix au- 
^nslo ft pu HCulo ino ddlmnlncr ft quillcr oiicaro la chairo do Pltysiquo Miilluunu 
tlqno quo lo Hoi do Wardai/uiO avail dal^uid mo oonfior* ftluis oo n’csl pas Hans doulc 
anpr^a doa doscrndaiUa d<‘ liOuls XIV, auprC^s do coa Priucos proloolours hI dolairds 
dON lotlroH ct dcs HcionooH, quo jo poiirrais mo croiro dlsponsd dcfairodo oontinuols 


f IV ) 

ciTorls pour oontriluior ii lawvH \)togth* IjCH uonvoaux Kxordcoft prirollroril oomi 
loH prdci^tloiUH par Uvral^onn nMI out ponwlMts i'nv ^^^r i^MiUs torru ot dnua 
Hiticio mirtout ou no nanrali rt!pnii<lro du londnnidiu ho Hiiroddoroni \ doK dporjii 
pen dlofpM^tja Im unoH doH uulroH. tiOH pvrmU'rrH IhrafKonn oirilront vw loiulild 
ISUImoiro siir la dlHporHlou do to luriilv^r**, IMdiuoIrn dnni loo doiix prnnh rH \n\rnf\ 
pfu‘K Ronloiiiout out dt*ji\ |ndtll<*’^ on 


A l« ddrnlfro Ilvraioou do chmiuo anndo Horn jnlnlu niui toMo dt‘H umilrrotf. 




PAR 



MKMIHIK HK li'ACAUCMIK UKS HCIKNORS DD I’AIUH, DRS SOCICTIIS UOYAUilS 


UK KONUUK.S, l)» IIKKLIN, UK I’UAUUK, KTC. 




I'lIin.Ui PAH LA SOCHCTK UOYAUJ I)ES HCIENOGa DE PUAGUB. 


v^njkGmi, 

CMnaj or. c?. C.4Arj0» E-iBnAiRE. 

t§S 6 * 



jtviH MU Mjccteur. 


Il y II rtiviroii nii iiii, ryn'o Myitniiinn' Jfj. Caitchtf, comm |inr doc 
i|iu It! )tu>llci\( lilt riitig prcinici'B iiinllioiimltcionH) jivosetUii (\ lit 
.StiuiiUt! ro)nlt) tk'fl Soiiiiii'i'H hoii doviiii'r tviiild, intiftiliJ: Mdmoiro wr In 
Dinfwrniuit de Ut ijHmih't't jioui' l» rocovoir nil nonthro' (Io» (liBSi'i'liUiotiSj <{ao 
iKitli' HiX'tiUd |iulili(i (III li'iiipH i\ ntitvO) cl qti* cllo fnit impriiiicr (\ bob fritiB. 

I^ti StioitUd royiilc, loujoiirB cinprcasiio do conlribiicr tl I’nvaiiccmcnt 
lifts hfii'iifi'B, ft |iin' I'cUit I'liiHoii prPto i\ tou« lea Hiicriricea, rdaolul do fniro 
exiiiiiiiier, jiiir one ntininiaaioii ehoiaie dtina aoii aoin, Ic tfuilc do M. fViMclitf, 
I't d’eii fiiire alutiuT aiir lo iiiefilo pmii' I’impi’caaion. 

Le rapport do (leltu coniiiiiaaion, dtnnt do In toneiir: n({iio co trnitd 
uoonei'i'iinil mu' dea brnnohea lea phia inijiorlimloa do la pliyaiquo et do hi 
i)mih'niiii|iie, (|»’il dteiidait do iKumitOMp lea coiinnlsaniicca dniia cch inntiiyfcs, 
nqn’il aitr|maHnil tons lea trnitda aeniljlnlilcH d’nulvoa ccrunlna dnna eottu pnr- 
>iti(‘, el (ju’eii {oiiadqiieuco lea aoioneea phyaico- innlhdiiintiqiica I’ernionl, pnr 
ucclli! piililieniion , un progrfta coiialddrublo ; s In Soeield roynlo nccopln lo 
manuaeril do M Cimchy* pour le fnire iinprimcr. 

■c>5 


ih (\ ’ S. Ill t. Xd 



iV 

Mnifl, commo, |)ftr dos pr<$8onl;k(iinw fiuiniitJitu'ntnivi'i) do hi ronlimui 
du manuocrlt} lo trnitd diSjiaBnuU lea honu'ii d’uuo diimt'ilatiou, il lus jioii 
6tvo reiju diuw la B<5rlo do collcn, t|iu) lii Bociitd n>)ah' jihIiIu' do lompt 
loraiW) ct il ft du 6lro imprimd comnu'. un ouungo «djtuvd v{ Inih^jtcm 
Gu a choiai jiouv oct ofl'ct, iiu j»luH f^ynnil foviiiiU, nuvuir h' fonuut 
ftfia do mh'Hx I'omlro lea lonf^HOH fiiiiiiuloH ot Ioh hilth-a Iii'm- lUctiiluof 
hnutour, cl do lucUro nu jour uiio ddilion minHi dldgtiulo il corrccto 
posHildo 

IVaguo, If to juiti 1830. 

Lu A'oc/t'fd roi/wlr tle» Scieucet </« |> 
vn Huhitut', 



NOl’M'lVi \ lAimCiC.KS 


M ATIIini ATIOIIKS, 


CdNSillKIUTKm.S laiNI'lliAl.HS. 


II.III-. 1)11 Mnixiii i' iii'crriii'iil, iii))i^ avtiiis (iiil vuir l•l)n)|l)nl)( (ns |ni\ 
<(•• pnutatMlinil nl ilc pnlarisaliDii t(i- la liiniini'o poiivainiil sn ilnliiii'n 
'||•'> I'tpialinii'i a))\ ililinrciici''. pai'lii'llcs (|ut nipr(‘S('i)(i'i)l, !(' niiinvc- 
iiii'iil il nil ’i\ .(l•^l)l' ill* iiioli'iMiti's stillinili'i's pai’ (Ins loi'('.('s il'alli‘ai'(iiiii 
III! lie rcpiil .idii lllt|(|||•(tt• ( nur In S'' Voliiiiii' ilns A'n7V7(V'.v i/r lUal/ii'- 
iiDtliifiii •> K I mifcrtiH, I’liiiiiiin Ins loi'imilns (ii) dn la pa^i' I 'ii dtt 
Viilniiin ill's /'.‘.M /((f’ls ( ' >, aii\i)iinllns nous avails imi I’cnours, on 
■'tml i|n'appi'itMoi:iliYn'', li's |iii'< (|0n onus avoiis nlatilins on son! pas 
rip(iiucii'>i'iunol nvanlns. I'ooi* s'no nioivaiiini'n , ii siiHil il’olisnrvnr 
iliin, (laii'i I'l'inuii'V tin nns lois, on on (iMuivn rinii ipii soil rnliilil' ii 
la oaliti'i' (In la (•(lolniir, Un la ilisjK'i'simi ilns (•.oulnurs jiar In prision 
pi'oiivi* (joc, (laos Ins corps li'aiisparnols, la vilnssi' di* pcopa}i;alioo dn 
lii loioinrn ii’nsl pus la loniiin pour Ins dillnrnolns coulnurs. D'aillnurs 
Ins pliy.sicinos (pii ool iiilojiti'' I’liypollinsn (Ins oiidulalions luioiunusns 
siipposniil avnn raison ijiin la iialiii’n dn chaipin. nouliui)' ('sl(l()(ni'ioiii(‘n 
par la tliiivn plus ou moiiis {'niinln dns osnillaliniis dns loolimuli's di' 
i*cli>nr, (In loiMiin ijun la iiiiliii'i' (III son pi’odiiil <laos uii (!()i’[)s snlidn 
(III (liiidn rs( dn(i‘riiiiiinn par la diinu' plus on iiodns {'I’aiido dns oscil- 
ialidos dns loidnciilns dn nn corps. II ns( dime iiaturol (radiunlU’e (jti’il 
nvisln non ndalion niilrn la vili'ssn dn propa^alioit dn la liiioii'rn nl 

i ' ) (iluun-y it,- ('imtij-, S. II, T. IX, |i. ilK). 



I!ll! NOtIVKAlIK (vV K KCl C KS l> K M VTII KM V'l'l O IM'.S. 

Ill (liii’iM* (Ics viln’!i(i<tiiH luiiiiiiciisi'N. Of fi'lli' I'cliiliiMi Ilf '-Mtiniil f,i‘ 
(Ifiiiiini (IcH (''(|iia(i()iisiiux (lillV'i'ciiffs |nii’liflli's in‘.ffi(i‘'i If n" 1 1 , 
ii III pilj^li i')i (111 IV" Volilliif lies IC.ri-trirrs ( ' ). .Mai'> il iiiijmflf i|i> 
fomaf((ii('f ([III' f(‘s i'!(|iiii(i(iiis sf lifi'iil fllfs-nifiiifs ilf liii iiiiilf'i |i|ii'i 
f^f iK’i'alfs (|ii(i j’ai (l(iiiii(M's ilaiis Ic II I" \ uliiiiif ( |i. i |)o r I ‘.iii \ , 1 ( ' I. 
I''l'a|)iif ill* fuKf iilff, iM. (Iiifiiilis im' fiiii.‘>fill,i ilf ifflif n liff -li la fun- 
siilf i“a(iiiii (Ifs Ifftiifa ijitf j'avais iiff;li(;f'> fii |ia'<:'aiit ilf'. iiiifM aii\ 
iiiilfi's IK' Cininiifiiil |iiih If iiKiyi'ii irf\|ilii(iiff la tli'>iifi >11111 ilfi fnti" 
Ifiiis. I'ji siiivaiil fC f(iM!>fiI, jf siiis Ilf 111 'fiK.f infill jiaivfiiii a ilf-. lur 
iiiiilfs il I’aiilf (Ifsi|ii(’lli's (III pfiil, mill M'lilfiiifiil a'.'.lfpiff la faii>.c 
(111 |>Iifii(inif(ii' iloiil il s'lipil, iiiiii-. fiifiii'f fii ilifiHt' fir If. Ini'. i|iii, 
iiiiilf^ff li’H iiiiiiiliff nx fl, itii|niflaiiN lfa\aii\ ili". |i|i\‘.ififH'. >.iif ffl(t> 
iiialii’ff, f(aii‘ii( rfsli’-fs itifninitiiN jiisi|ii’ii ff jniif. 

I'liiir i|iK’ rmi |iiiinsi' saisir pins liif ilf tiiciil h". priiif ipi". •.iir l^•'.l|llfl•. 
I'fpiisf raiialysf iliuil jf vais I'aii'f iisa^f , jf re pioilnir.ii iraliDiii m pen 
(If iiiiif.s Ifs (M|ualinim (liHfi'fiitifllfs ipii ilflfi iitiiifiil If innuM'iiifiii 
iriin syKlfini! (In mnliM'.iilns snllifilni's par ilm. Iiiiff-. ir.illr.ifliiiii mi ilc 
f('‘ptii.si(iii iiitilMolln. 

t? I . I'Ujttalions idJftTi'ndfllcs du inmvt iiirni \ i(< /mi/i , uh \ 

xii/lirih'rs p(tr (/t'i'/tnvi'X (I'tiUnir/itm tm r/f /I'fuihiofi tiiuliiri/i . 

Koiisiihirnns iin sysli’inn dn iii(ilffnlf>. mi piiin(>. imtifrtfh ilt'.lri- 

lini‘>H iii'liifraifotiinnl. (Ians iiiii< pm-limi iln I’fspuff i<( Mimi- 

vnnii'iil panli's Icircns iraLlraflimi mi ilf ffpiilsnm mtilufllf. Sniimt 

tn la niassn iruiii' dn fcs imdfnilfs; 

/It, hi', hi", . , . (!fli('H (Ins aii(ri*s, nt siippti>.mis ijiif , dan** fin flat d‘fi(ni 

liln'o dfisyali' z dfsiKiifiil In-* fimrdmiiiffs di* la nndf. idf ill 

rappm’lnns ii trnis axes rfflaiignlairi".! 

.r l-Aa.',.)' 1 ■ A/, 5s • I As Ins fimnlnnuff* d'uitf aiilrf imdnmlf m : 
r la (listanf.n das iiKdin'iiIfS m nl //<; 


(') o/iin'iw do ('iiiic/ix, S. II, T. IX, p. Kill, 
O) w,. «. II, T. VIII, p. aiijiiiHuiv. 
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«, fj, Y i('s nn^'Id.s Ibrinos par la rayon voahMir /’avjn! hvs (li'ini-axos dcs 
l■,()()r(lolll 1 ('■l'H posilivas. 

AdiiK'ltoiis d'aillaiirs (|(i(t I’aUnudJon on la rapnision ninUialla das 
daiix niasst's in a(, «/, alant |H’opor(,ionnalla ii (‘as inassas (d a nna 
(bna(ioi) da la disUnnia r, soil r()pr('‘sant(ns an Hi;<na |)r(^s, par 

(i) m/Hl’(a), 

(■(/•') d(!si;fnanl niKt (|nanUli! posiliv(' lors<|iia. I('s inassas in, m s’al- 
(iraiil, ('( inij^aliva lorsipi’idlas sa raponssani, lai r('‘snl(anla (l('s allraa- 
(ions on n'.piilsions ax(>raaas snr la niol(''a,nla tn [lar las inolaaiilas nt, 
II)', . . . aura pour [irojaalinns al{'()liri((na.s snr las axas aoordoniK's 

( i) m S| /;( aosoc r(r)i< m S| m f.()s(3 mS| w f(/’)|, 

la l(‘(tra S inditjiiaiil iiik^ soinm (5 da larinas sainldaldi'S, niais ralidirs 
aiix divarsas inolcMiulas tn, m', al, pnis(Hi(‘ la syslainii asl , par 
Iiypo(li('sa, an (Minilibra, on aura lu'iai'ssairannnil 

(:<) S I w a.(is« (■(/•)! i>, S| M aos(3 f(/ )| (t, i>| «/ cosy (‘(a)! ■ <>• 

Ajoiitons (|na las (|iinnlilas A.r, Ay, As ponrront (Mra axprinnb's an 
ronalion da r al. das anj;j[las ot, (3, y par las rorninias 

('i) A.»; ra()s«, A)' aaosp, Aa raosy. 

Sn])posons inainlanant qua, la svsU'nna vananl. a sa inouvoir, h's 
iiKdi'c.nli'S III, III, m', ... .sa (li'iplacanl dans I’aspaaa, niais da maniiira 
([iia la di.sliinaa da danx inolcianlas in al tn varia dans un rapjiorl pan 
di(lar('nt da rnniti''. Soianl, au Ixnit du tamps /, 

das Ibnalions da .r, .y, s, / qui ropnisanlanl l(‘s (U’iplaa.oinoiits (ras 
palils da la inolbaula in, inasnrc'ss paralllilamaiil anx axes aoordonm’is, 
al 

/•(l I £) 

la distance das deux mohicules ni, m. La qiiantiU) Irf's polila eaxpri- 
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inora la dilatalion lineaire inesurcc suivanL lo rayon voctcur /•; cl, 
commo ics coordonnccs respcctives dcs molecules m, m diiviondront 

•r + ^ + A(jr4-^), / + n 4- A(7 H-v)), ^ -l- ? -I- A(5 -i- ?), 

ics projections algcbricjucs do la distance r(i + i) seront cvideminenl 
Air-t-A^, A/-i-Afl, As -I- A? 
oil, ce qui rovicnl au memo. 


rcos«-)-A^, reosp -1- Ao, rcosy-i-A?. 
On Irouvera par suite 


(5) /-’(i 4-s)»={/'cos« + A^)Sh- (rcos|3 -h A'e)’“4- (/'cosy -i A?)S 
et Ton cn conclura 

( 6 ) t->r ^,(coba A^ + cosp An 4 - cosy A?) 4- (A^* 4 - An^ 4 ' ASO- 


D’aillcurs, au bout du temps l, Ic rayon vocteur nieno do la molecule iit 
a la molecule m formcra, avee Ics domi-axes des coordonnci's posi- 
tives, des angles donl Ics cosiiuis seront reprosentes, non plus par 


(7) 


c.Oi^a 3= — ) 
r 




mais pur 


( 8 ) 


A.r -h A^ 
/■(i 4-£) 

Ay -I- Ayi 
^(1 4-6) 


cosa-H 




I -I- 8 


> 


cosp H- 


An 


14-6 


A? 

. 4 ^+^? _ cosy +77 

r(i-t-e) 1-1-6 


liiii consequence, les projections algobriqucs do la force molrice reaul- 
tanlc des attractions ou r6pulsions exercees par les molecules m. 



I * 
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III, ... MU’ hi iiii»l(''(‘iito III, (Itivii'iidi'oiil i‘i',spi!(“(ivi'iin'iil, ('{ijuli's mix 
Iruis iH’iMliiils 




1 III s 

m 

f) 

iV-(‘ 

1 1 


III s 

I ' 

, III 


I'I /•(! 

1 1 

7"| 

( III s j 

[w^nisy t 

1) 

, I’I O. 

1 1 

''”1 


liimlhi i|iii' li‘s ('(M'llii'ii'iils ill' lit iliiiis ri's [troll nils, savoir 


(M.) 



AA rjrd-i e)|l 
/• / lie j’ 

AyA I'I / (I l e)! I 
rj lie j’ 

AC^ nr(« I 01 j, 


i'i‘|iri'"ii'Oli’i’inil It'S (ll•lljl*l•l^olls alj^i’ihriijnos ili* la rori'i' ar.i'.i'liiralrioi' ijiii 
!.nl!iri(t'i'ii la iiioli'>(‘ulo III, ol ijiii si'i'a liiia aiix arliona lies moliM;uli*s ni, 

m' iranlri' jiiirl, xi I’on [ii’i'iiil a’, y, s, i pcnii' viirialili's iii(li''[)i'n • 

ilaiili'S, li's pi'ojiir.lioiiH ali^i'ilii’iijiiiis ili' la I'lirr.i' a(’.i‘,i'‘li’rali‘in' iia|iiil)|i’ 
ill' jiriiiliiiri' It' inoiivi'UMiiil oIisitvi! ilo la iiioliioiilo m jiiiiirniiil I'lro 
ri'|ii’i’'si‘nli'i‘s |iar li's i'X|iri'Hsiniis 

i)*!; 

ift‘ ’ ,h ' ' ’ 


jinisijiii' 'Oi C tli’'si}i!iii'ii( li*s il('|ilai'i‘iiii'ii(s Iriia pc'litu ili' la iiinir'i’iili’ in 
nii'hiivi’.H jiarallMi'iiu'iil aiix axi'a ili* .r. ,)', s. Done., si la iiioiivi'tiii'iil aal 
iiiiiijiii'ini'iil ill'] mix ai'.liims iiiolaiuilairas, on aura 


(<') 


<n 

iH* 

(J’vj 

Of* 


f An r|/(i 1 s)ii 


y ( / a Afl\ r| r{l I 6)1 

ACN, r!r(i 16 )) 

1 I 6 


.Sj/aj^nisy 1 


(aiiiri'viiiis ii praaunl (|Ui‘, las ilaplawiiutnls 'Yj, C al li'ui’s ilida- 



200 NOUVEAUX EXERGICES DE MATH lIlM ATI QUES. 

I'oiices finics etant considcrcs coinmc dcs quantitcs infinimciU petitos 
flu premier ordre, on neglige, dans Ics seconds inoinhrcs dos for- • 
mules (ii), les infinimcnt petits dos ordres siiperiours au premier. 
Alors, conimc on aura, cn vertu de I’equation (6), 


( 12 ) 


s= i(cos« + cosp Ao 4- cosyA?), 


on no devra conserver dans le calcul quo la premiere puissance do t, 
e(, on faisant, pour abreger, 


(i3) 

on trouvera 
('4) 


/■(;•) = rf '(,-)- r (/'). 


frr(i-h£)l 


Par suilc on tircra des formulcs (i r), reunios aux equalions (.^), 


(i5) 


_0 


ou „ 


[ « 

1 1 

I I 




on, CO qiii revient au memo, 

= S J g r 55s, my 

$ = S [,„ 4 <] + s + i,] s I 

§ =8 

Tolies sonl les equalions propres a rcprcscnlor lo mouvemout cl’iiu 
sysleme de molecules qui, olanl sollicitees par des forces d’allrnoliou 
on le repulsion mutuelle, s'ecartcnl lrl‘s peu dos positions (lu’ollos 
occupaient dans un etat d’equilibre du sysl6me. 
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■^11. — Integration des equations eiahlies dans Ic paragraphe precedent. 

Qiiellos (juft soifttU les valeiirs generales dc ‘f],'C propres ii vRi’iiifir 
Ips pquations (r6) du paragraplic precedent, on poiirra toujoiirs les 
suppose!’ dcvcioppees cii series d’exponeiiticlles dont les cxposanls 
soient des fonclions lincairos des varial)les indepeudantes jc, y, s. liln 
d’autres fermes, on pourra rcprcsenler y), ‘C par des expressions do 
la Ibrino 

I I = Xn 

Y) 3= X h e*"*’ n'3) 

11, (p designant des constantes arbilraires, mais reclles, ii, i>, c des 
fonclions reelles on imaginaires do x, y, s, t, convenablcmenL choi- 
sies, ct le signe S indiqiiant uno soniine de lormes semblables les tins 
aiix ail (res, inais correspondants b divers systbmes dc valours des 
constantes arbitrairos u, e, va. Cola pose, soient b, c, f les parties 
reelles des functions a, b, c, et — j), — (>, — j les cocfiicicnts dc \/ — i 
tlans CCS momes fonctions. Les formiilcs (i) deviondront 

/ I = X(ii — 8 \/~r) 

( a ) I •/) = X (r — I) v"^) e<«a+<'j-+ii>5) 

( C = X(f — I e(»r+t./+ii'j}vCT^ 

Conimc on aura d’ailleurs 

(3) — eos(iix ■+■ vy H- ip^) -i- i sin(«ir + t'j’ 4-- tea), 

on tircra des equations ( 2 ), en developpant les produits renferiucs 
sous Ic signe E ct supprimant les parties imaginaires dans les valeurs 
dc v), 'C qui doivent roster r6ellcs, 

I =:X[bcos(Ha;+ vy-y (Vs) + a sin («:i? 4- (»y 4- <r5)|, 
vj = X [c cos(fi.z; 4- vy 4 - ii’-s) 4- Ij sin(i<a; 4- 4 - u'-)], 

? = X [( cos(<«a! 4- vy 4 - o’s) 4- i sin(».r 4- <’/ 4- 

OEiivres tte C. ~ S. II, t. X. aS 



( 4 ) 



an NiiiivuMix n\i;iu:i..i> i". mmiimim i.m i.~. 
Sitinil iiiiriiilniiinl 




( tr , ' t 




u 

/ 




/ 




|,(«s roiiHlitltli's //. A, «• \ l.i l-n 

( 7 ) ' 

i>l fii'.iiiii ■ ill' 'll. It 1‘MKii I'll ii!»‘ Mii.Hiii 

ill'itih' Oi' liver li”. ili'iiii iiM*- ‘I* • < "..i.! . i'" iii\* l>« (*lu 

l■(Hlllll(' on liri'i’a ili"> ciiiMltoii'' i '• ' 

nl , |)iir huitc, 

ti t ) r I H ‘ i ' «■ ' 

it rsl t’lair |mM;niL [MUtr A\t\* i » 

( I (») i iri ^ ^ 

(HI ri'uliiini Irs i \ ) aiu urn* 

i, i ^ 1 Hi ' r , 

i I i} ^ \ * *X r H li ^ 

^ ' ' i ^ ^ 

Mors \ n»|urs<*nfrn* (a ih^Ltn* An < nn M 

nuMta imr rt»riKim» vi (iMr^uMuiu nl ttr« ah 4»*ifiii . ih »ls>iiv<H»> 

rliMil (iris(« twvv lr‘ Himii* * tin * uH » 

iiH^suPara duns li* jinnin* ijnr 1«» ♦Ii'hh *0*^ ni mi h niu'i f 
u (luKir du plan 00 () dual ri ijiMtiMii i ui 

( ^ ) <1 I f ■ /m ^ *►', 

II rasla u liiira vnir raninu'ctt an pMurrii h ^ 4» ♦ »<* Hi 
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ricnis ti, a, f, jj, Ij, i (ixprimAos on ronol.inns do In variaitlo / ol dos oon- 
sliinUis iU‘l)ill•i>i^(^s /•, />, r. On y pavviondoii sans po.iiio a I'aido dos 

o-nnsiddralidiis siiivanlos. 
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j A;- (^otlM/,l I i]iHia/.'t) 1 1 -“Oos(/,ri;(iS'])| 

1 I {9 oiisAi — !isiii/,i ) siii(/i/’0,os«). 
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|)()siliv(‘ si (K! (Iqiiar.oiDOiil. sn c.oiiipld duns li' inAimi s('tis (|ui! lii tliri'c- 
lion OA, ihiiis nA^altvt' dans hi ('.as (-.(ml rain', ll’ailli'nrs, si Ihiii com- 
biiio par vaia d’addirMni las rdniiiilcs (•.>.^) apri's avoir iiiulliprK* l(>s 
drnx iiKiinlircs dr la pn'iiii(*>r(‘, par 4,, d(‘ la sdcondti jiar ni,, dt> la irni- 
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... , C'l. I I .'IIT. I atiti!, I ‘I'c 1 (t.'iHi ( ar.s 

.1. ■ «. ■ c 

dcvii'iiiKiiil i'’,p;ali'S I'nlrr idles, an (raiivara, eii (lesi|,niaiil par .v“ la 
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vah'Urs |)(iiir les i‘a|iparls ^ , 'j'.. el, jiur e.anse(|iien1, Irais drniles DA', 
OA", OA'" aver, lesijuelies on pent (aire aa'inrider siie.i'essiveiiK'iil la 
ilmile OA. ICiiliii, il resiilla da la lormr di's acumliaits (,V|) i|iie re.s 
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aiiroiil la ilonlilc proprit'li' ih* ^aliHlail'r| an hunl tl iiii li'inpi ipti'l 
roiKpii' /, aiix ninalioi)!, ( -ri ) cl *!•> \i'iilii*r, pma uni' tali-ur niilli- 
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(|U('li'mu[ii(' f. Till ciri'l, si I’dn pniji'lln (•(■(li' vi(<'ssi' : i" snr li's avcs 
dcs.r, 3; ti" siir Irs axes dr I’rlliiisitidr ( '!(>), (in (roiivi'i'a ixtiii' prn- 
jrcliniis idj4;i'diri(|ut’s, dans Ir |ll•('tni^‘l• cas, 
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II (>sl 1)011 d'(dis('rv('i‘ ()iio Ic's t'‘((nalioiis (ov.), (oii) soul (oiilcs 

Irois c.om prist's dans la fonniiii' ( ‘to'), dc linpicllc on Ics dotlnil cii pi'c- 
nan( sncft'ssiYrint'nl .v • .v', .v .v", ,v .v”. Si trjiillt’iirs ttn post’ 

(')H) m(,) I, v(>) i II!' X (0 I - IC). 
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D.ins It' mouvi'ini'iil (|iii' ri'pn‘'si'ti((!nl Irs i''i|n!ilioiis (‘Ij)} rriiiiii's anx 
roi'iniilrs ( “) I ), (o'Ji), (.Vi), It'S tirplarrinrills rl Irs vilrasrs drs niolr- 
rnlrs drprnilrnt ilrs srulrs varialilrs y rl/. Dour, an iiotii irnn (riiips 
i|nrlr,oni|tir /, rrs ilrpiarrnirnls rl rrs vilrssrs sri'onl Irs inrinrs pour 
It's niolrriilrs silnrrs it la tnriiir tlislanr.r y tin plan rrprrscnlr par 
IV'i|iia(ion ( i*.' }. 

I.orstjur, ii rorigiiir dii iiioiivi'inrtil, Irs vilrssrs rl Irs drplarriiiriils 
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(les molecules sont para)lelos li I’uii cles trois axes ile I’eHipsouli' ( .!(>). 
lesfonctiflnsCT(t), IT(t.) cletcrminecs par les fonnules (Go), (Gf), ('( 
rinconmifi a (loterminec par I’cquation (Ga) s’evanonissonf. juinr <len.\ 
(les valeiirs clu s representees par s', s”, en d’anlros lermos, deux des 
deplaeemciUs absolus ct los vitcsses ahsoluos dos moleeiib's resUuit 
Loujtuirs parailcics au metric axo cic rellipsoiTlo. Si, dans le eas doiil 
il s’agit, rolui des deplacemcnls a', a", a'" qiii dilFere de zero eliitil 

designc par a, les valours inilialcs do a el savoir ra(r.’) el ll(» ), 
verilicnl la condition 


(63) 


n(t) -- 


la formulo ( 62) donnera 

( 64 ) + 

Aloi's la valour de a sera la mcme pour les moloculos situdns, au bonl 
du temps i, a la distance t du plan 0'0"0'" reprdsonle par I’ecfua- 
tion (12), otpour les tnoldculos silucos au Itoul du temps / -1- ii la 
distances +Ar, U qvranUtc Ait clan t ddtermi nee par la formule 


(65) 


At — — SiAl, 


Done le mouvement d’unc molecule quctconquc in sc Irausmcllrn itn- 
mediatcinenl a d’autres molecules voisines situees dii cdte dos r nega- 
tives, cl la'vitesso avee laqucllc Ic mouvement sc propagera dans uiie 

direction perpondiculairc au plan OO'O", ou la valour numeriqiie 
At 

de fournic par requalion (20), sera pr6cisemcnl la conalante posi- 
tive Q, Do plus, comino la fonction u(x.), ddlcrmindo jnu' rdqua- 
tion (60), repreud la m6mc valour quand on y fait croltro t do il 
ost clair que la fonction « = CT(it + f2/) reprendra la memo valcur 
quand on attribuera raccroisscmcnt ~ h la variable t, ou raccroisso- 
ment ^ variable i. Cola pose, faisons 



( 66 ) 



NOIIVHAUX UXKHClCKrt l)K MyVTil KM ATIOd KS. 


Si, ill! IkmiI iIii l(>ni|)s on divisp r(<h|iiii>i! (mi iiih> infinilr (l<‘ Iranclii's 
|)iu’ (l(‘s (tiiiiis (tJiralli'ltis l('s IMIS mix aiiln's, ol. ('oi’i“<'S|)<)iitl!iiils jiiix vn- 
h^irs tl(M ijiii ri>|)ro(hiisi'ii( drs vali'iirs dmuiiMV'; da la roiic.lioii k cl dc 
sa dci’ivcc la coiislaiilc / rc.jtrcsctitcca cvidciiiinciil rc[taiHS(‘iii’ dc. 
(dia(|tia |)’aiicli(’, laiidis (|M(> la I’liiislaitlc T i'c|ircsi'iiln’a la diirc(‘ d('s 
(is(’illalii)iis isiii’linnic.4, sllcccs^ivctllcll( cxcc.iiiccs pai* uiia tii(dcciilc, 
Niiii.s woiunu'yitun Ich (raiiclii's doiil iiniis vi'imtis dc paidcr, 

i‘l, )i<iiii' li\ci‘ l(’.‘< ideas, lions siij»|io.sci'(iiis ccs oiidas aoni|ii‘iscs ciilrc 
das plans Icaccs dc nianicra (|ii’an lioiil dn (I'lnps i repaissenr dc 
I'liiia iridl(‘s soil ilivisci* i>ii parlies c;{alcs par Ic plan aiKjiKd appar- 
licnl I’ciinalion 


on 

(Tm)) f/.r 1 fty \ lit 

Alors on aura coiislaininciil 

(70) « 'a(ii) cl 

on, aa tjiii ravicnf an incina, 

( 7 1) H ^,.1, i 1 f„C’ Cl /, ii 


/. I !|„in- i |(,C) 


pour Ions las pniiils silnas dans las plans (|iii divisaronl imi parlia.s 
('Kales las a|iaissaiirs das dillaranlas ondas, cl 


4S2(9o.,1. i l|,i)li I ioG) 


(70 


dH 



oil, a 

a. i|ni ri'vii'iit an ii)i‘‘i)ia, 


(rf) 

W I fg (IS 1 fyO), 

dK 
t)i ‘ 



aI/^ NOIIVKMIX HXKIICICKS DK M VTIl lUl V'l’l (,MI K S. 

|K)( 1 I‘ l('S pllilllS sillH'S llilllS Il'S SUrllUM'S pllllll'h (|tli Sl'|lill I't Oll( < ('S 
iiH'iiH's oiuli's Il'S lines lies tuilri's, l)e |tiusi In vili'Shi' lie |tin|)iip|ii(iini 
irnne omle |ilim(‘, e’esl-ii-dinM'ii iriinlres (erines. hi vtlesst' de de|d;i" 
eeinenl ilii [dan ((■)H)()n (<>()). niesm'ee dans line dieeeliim |ier|iend!- 
ciilaiee ii ee jihin, sera eniislaiile , eii verlii di* la Ini’iiiiite ((iH), I'l 
ei'iieesenlee par ii. Ciniinie on aura li’ailleiirs, eii verlii des l'lll••• 
mules ( 


(7'i) 

on 

(7-') 


in' / 


T’ 


il esi elair ijlie la vilessi* ii sera eii raison direele des i‘pai'>srtirs des 
ondes el. eii raison inverse des dtirees des oseillalions inideeiilaires. 
Hnlin on (irera di'S eijiialioiis ( 'id >, ( iKl ). ( I’e; ) 


( 7 'i) 

(77) 


/.ii 


•I ir 


el [lar Hiiile la (’oriniile {(in), ijiii deleriniiie \ en tdnelioii de / pour 
line direelion dniinee an plan on'O', ponrni servir eiiiaui* li delei-' 
miner T on ii eii ronelion de /. Done il e\islera p;eiierali’iiient line 
rolalion enire la vilesse de propa^alion ii d'liiie unde pl.iiie el son 
epaisseiir /. 

Si III eoiiililioii ((i t) elail reniplaeee [lar la siiivaiih' 

(jK) ll(») iim'oj. 

la rormiile ) doiineriiil 

(7li) H m(t iio. 

Alors la valeiir de h serail tu ineiiie poiir les nioleeiiles situei s an lioni 
dll leiiipi) I il III dislaiiee v, el an lioiil dii (eiiips / !■ A/ ii hi dislaiiet' 
V -I- At dll pliiii OD'D”, in i|uaiilUe At elaiil deleriiiiiiei* pur rnjiialioii 

(Ho) 


t 


NOIIYKAUX l-IXliUCICKS I) K M A'l'II KM ATI 0 1) I', -2li> 

Diiiic. Ic iiHiiivoiiitMil iriino iiidIoc.iiIi' ([iirlrcuujiK' m sr (ninsiiK'llrail 
iimu('(riiil('tin'nl u (I'aillri's miilrciilrs voisincs, silllri's (III I'l'ilr di's 
i( [uiHilivcs, (‘I. Ill vilt'SMi liKjiM'llr. I(' iiiiMivi'iiii'iil, SI’ jiriipiij^Mrail 

(Inns iiii(‘ (liiM’c, lion ^l(>^•|M•n^lil■lllail'^' iin |)liin {>()'<)", on la viilmir <1(< 
rniti'iiii' )ini' ri’‘(}iia(ion ((IK), st'i’jiil lonjonrs la coiialaiili'. posilivt' il, 
Dans (‘0 aasi on initirrail onron’ ilivisoi' I’l’siinn' on iino inlinilo do 
Iraiiolios on oiulos pianos oj<alos do nionn’ o]iiiissoiii‘, h I'aido dos plans 
piirallolos an plan ()()'()", ol oorrospondanis uiin: valours ilo i (|iii 

I’l’pi’odiiisonl los valours tli* a ol I'oiii'iiios par los (’'(|nulioiis (7'-’.) 

ol (7.1). .Uors anssi ropaissmi' do I'nno dos ondos sorail dtvtsoi' on 
donx pui'lios ogiili’s par lo plan an<|noI apparliondrail [‘<’([nalion 

(HO V 13/ 

on 

(Hu) Ilf 1 /» >• I fs lif, 

ol li’s rornnilos (Kn) ol ( 71 h'onlinnoi'aioni dosniisislor pour Ions los 
pninis siliii’s dans los plans ijiii divisoraiont on piiolios op[alos los 
opaissoui's (los dilloronlos ondos, ICnIin, ro|iaissonr / d'nno ondo piano, 
Ml vih’sso do pi'npaf(alion il ol la dni'i’o Tdos osoill.ilioiis inoloonlatros 
vorilioraioni Innjours los oi|(ialions ((>(>), (<17)1 ijnl onlrainoraionl 
oiiooro los I'orinalos (7/1)1 ( 7'*). (.77 ). 

Si los ronolioiis ra(i ), Ilo) no voi'iliaioiil ni iti oondilion ((Kl), ni ia 
ooniliUnii (,7B), lo nioiivoinonl in’ oossorail pas iPolro dolonniin'' par 
los Irnis rornnilos (^01), (‘>.‘1), dniil idiaonno os( sonililabln ii la 

i'oniiulo (V)<j), ol on pnnrraic lo oonsidoror ooiiiino prodiiil, par la 
ooni|ioKilioii do six; inouvomonls paroils 11 ooiix ((iio roproKonlinil. los 
oifinilions (d'l) ol (71)). Dos nndos pianos, oori’i’spnndanli’s aiix six 
niniivonn’iils donl il s'a^il. si’ projaigaraii’nl dans I'osiiaco avoo dos 
vilossos iloiix il (lonxo^alos onlro I’llos, inais ilirij^iios on sons invorsos, 
ot roprostuiliiort {un* U', iJ', ir. 

Si, lUi pi’omioi* iiisluiil, los doplaoonionls ol los viLossos dos undo- 



ilG NOUVEiVUX. EXERCICRS DE MATIIEMATIQ UES. 
cules, mosures parallelement aux axes coorclonnes, elaiont pcprosoii- 
les par clcs sonimcs de termes scmblablos a ccux que rcnformctil los 
seeouds membres des fonnulcs (26), (27), on sorlc qu on cut 


^83) 


18/,) 


' = ^(>0 cosA-t + sin/> t), 

. •flo~X(fo cos/I-t + l)oS>lii/'‘-)» 
fo =:5(fo cos/ft -h io sin/rt), 

I J, I(i»i cos4» -h }i sin At), 
•/), r=2(ti cos At + I), sin At), 
— 2(f| cos At H- i| sin At) 


ou, ce qiii revicnl au m§inc, 

/ ^0 r.- 2[b, cos(«.r + (’/ H- (f'3) H- Jo sin( w-p r/ A- n-s)], 

(85) < 0„=T2[foCOS(«3.'-f-rjK + <»'3)-l-l)osin(H.J:’4-(’/H-i»'s)], 

( ?o =^[^0 cos(«a; + vy-^n>s) 4- lo sin(«.r + (>/ -I- “’-))< 

I I, =2[b, cos(«^ 4- r/4-(r3) -)-)jiSin(f/4'4- 

cos{«jr 4-f/-l- O'-:) 4- l)i sin(H,'»?-l- c/n it's)], 

C, =JS[r, cos(Ka; + ('/4-fPv)4-t, sin{j/.r-|- cj -|- (t'a)], 

la Ibnction t ctant toujoiirs dctcrminee par la fonnulc (10), et Ic? 
signc X indiquant I’addition dc plusicurs oil moino d’uno inUnild do 
Icrmes corrospondanls a divers syslbmcs do valours dcs oonsluntos a, 
b, 0, A ou u, c, fp; alors, a la place dcs fonnulcs (3p), ou oblioiulrail 
los Buivantes 

( |=:2(.A'«'4*Jt,"8''-|-ai.''»"), 

(87) I /)=:5(ii!>'8'4''i)V'H"4-i)!i®a“'), 

los valeurs de s', a", a" elant encore cclles qui sc deduisent dcs equa- 
tions (5i), (52), (53), jointes aux fonnulcs (/|6), (/17). Alors aussi In 
mouvement du systemc pourrait clre considcro coinmc prodiiit par la 
composition de plusicurs ou memo d’une infinite dc mouvcmenls som- 
blablcs a ccux quo represontont los equations (G4) ot (76). 

11 ost bon d’obscrver que, dans les formules (85), (86), (87), los 
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itiiliqiirrs |Kir Im si'^iir X priiv('hl rlrc ('(mip(isiM‘s (l(‘ IrntM^s 
pni (lin'nMMiIs l(’S Mils ilrs inilrrs, (‘( si' I'liiinp'i'r* p;ir siiilr, i*ii in ■ 
lr'i;riilnh ilnliiilns. (Iniirrvoiis, p<HM* fi\rr li's iilrnst qni* Vuu ri'inphirr 
In si^nin X piir (rnis si;.(iins /, iiMltq ii;in( iitin iii(n;p’iil ion (ripin nli’nr 
Iiirn p;ir nipporf iiii\ i[ii;iii(ilns //, <\ o’ nnln* Ii‘s liinilns i c. 

Sohsliliious (Ml iiHMiK' ((‘Mips ;mi\ norIliriiMils 


(SSI 


t'i iiu\ roiiliioiis 


(Si|l 


^ Mit l,H 'Jll* Illll (|H 

^ I’ll i’j» ii» 'III l}|t n 



w, h \ h", Vi", 

M( 0 » l )(0 


(Ins piMsIuils (In la loriiin 


^ fit/ t/\' t/w'y tilt th* t/\\\ lift t/i* i/ti (h' (ii\\ t/u (iv f//( //r 

( y , f/// </»■ //ir, Jn , i\ t/it il\' ilw^ 6 | f/// </r /At', l)j /Ar, r/n' 


('f 


(nO 


^ (')#/// //n <Ar, ()'#/// </r fAr, H #/// ^A’fAi', (■) r/// f/n /Ai , 

/ fftf \ ) t/ii t/v t/i\ , M| //// </iwAr II, { i ) 


Mors, an linn di's rorionh's ( iVt ), ( ), on olilininlra li's siiivaiih's 



i' 



ini , 

mj) > 

^\sill(/M 1 

n n ! 

n . 0 ) 1 t/f/ /A' //m , 

(!!'' 1 

1 

i 

J'J"/ 

1 U’ , uisf // 1 

i 1* i‘ 

i M‘J) 

, il„siin//n 1 

1 IM' 

1 n : ) 1 J// /A' (Ar, 


k 

f.rj 

1 J*, l’OS( // / 

‘ IM' 

! (n>-) 

' 1 

nr 

i tr J ) 1 f A/ //n rAn, 


* 

1 ' 

1" n 

1 V,. • 

1 ^ 

j P| l'0''( « / 

nr ‘ 

ir J ) 1 

V^, sin( //,/ 

np' ! 

1 ti i? ) j f/f/ rA’ *An, 

(iti) 

1 

i"' 

/■ /■" /' 

♦ » » *> * 

1 ts, ci.mCm I 

1 n r J 

O'v ) 1 

U, siii(//./ i 

i n ) 

i n J ) 1 //(/ 'A t/i\\ 


L 

1 

r.rj 

* 1*1 

1 J', (•(»•'(// 1 

i n n 

} M'^Jl 

! 3, sin(//.^ 

' 

1 U'5 ) 1 //// /AwAn, 




mS 


(V uvtrt *h (\ < S* Uk tt \ * 



2 IH iN(>llVHMI\ liXKKClCKS l>K M \TII IviM IM'.S. 
iliiiis Icsinit'llcs 

0 „, 4 ',,, t),„ 3 .,; y„ IL',. i\. *),. 3 , 

HiMiri'Diil. (Mrc (Ics I'oixtliotis (|il('lcnii(|ilt's dc ii, r, tr. I>i' |iliis, li“« lur 
iiiiiliis (()<)). (^’'•) <l"iin(’riiti( 

(c)/() (D„.l. I €„it!. I l„J)cos/.. I («\, 1 . I ( Mil/.., 

(!)■>) I I (tf’, !• I 

ii„(, I i>o-t ti„(. no , /''iiif. I 1^/1 ■ II. n '^'1 ,, 

(!)<*) '■> ,, ' / , '' 

('I rdii (’ll (l('‘<lllii'ii Ics Viili’ili's (|(‘ H', H ('ll ;i(li il)ii!iiil ii i , n!.. li"- 
Iniis sysli'iiii’s ih* viilcinN -i/. iH.', . i . m. . . n!. . • i i'l.i 

|)(is('’, Ics viilciirs il(' J!, iiiyccdciniiiciil ilcIcrKiiiicc. |i;ii li' ' (‘i|im 
lidiis (H7'), (IcviciMlniiil 

I I "W ! I 'M 1 ./h./i'./.i , 

(ill.'M' I I ii!."M ')././</, ,/» , 

( :'{■)• ( ■' "(•)' I ■ M 1 ,A. 

On |)(Mil chiitsir li’s cncDiciciils 

I 3 iii 4*01 (fi'.if i),|i D|» ((^i, 4 |i lln 

(111 niimicrc (|Uii Ics viili'urs dc 

'Uiit ‘♦fli tiu 

ronniics |iiii> Ins i'>((iiiili(iiH (()•,>.), ((j'l), sc i-cdiiiM'iil ii di*'. r<iHc(niti‘. 
(|U(‘l(i(iii(jn(!s dc.r, )', 5, siivitir ii 

U)^) 5.1 V(''. .1'*=)' (In '/.{'< X>^)> C. K'. l.JI. 

(iHl) (si ’ J‘, 3)1 /), .. c, j), l| (,r, 1, ^ t. 




i\(HFVKAU\ KXKIU'.ICKS OK M ATM Ki\J ATI 0 11 KS. ail) 
l<;ii I'llVl, coiiitiii' on a j'('’ii('-ralcini'nl , i|n('llc (ino soil la rniioliiiii 

)t 

( IIH3 ) /'((,(, ) Cy.rj’/j’fj' I'"' I Viv' I /t X,f, 


Mill ) 


liilih'S 1 ('S r(;inl (HlVrdirrs (MilVi' Ics li[uil(‘S x» i x, 

rp (|iii rr\ iiMif ;iii ruiMiir, 

ay.ixi'j'j'j' 

( * )'/ if I I f 1 >'l' i 

' ( ' )'/ / /777 “OMh* 1 I',) ic;-) 'tiii(«>. I i'j< I ii'v) /( A,[i,v(f/A(/|i(/vfA/f/i'(/ii', 


il I'sl I’lair (|ii’nn rt*ra ronirnlor lo^. r(|iialioiis ( i)-.'. ), (tj.l) avci’. Ii's lor 



Illllil'S ( t)'l ), ( <)('» ), 

hi I’on |in' 

ml 






1 1 >„ 

( ' ) Ilf ''"’’O' A 1 •'!' 

ii' v) y A, |i , 

v)</A//|i 

tv, 

(., 7 )'./. 7 , 7 * 

!•[! 1 

m’v) »p ( / , , 

w</, 

lir. 1 ' tf„ 

(.',) '7.7.7 

I /\ / , 

* m/a i/;* i/^i 

l»„ 

{ • 

I'll 1 

ir M ^ ( A, |L 


f 

( ' j III 4 ‘H'‘U// t Jl 

M A, 

yu// tf\t ih^ 

X 

{ ,',..) './.77 ' 

f|l 

AjIM 

vm/- 

( Oi 

( !.fj.ij 

1 ir V Ml* W , 

/m/A (i 

f', 

(/, ) '7.7.7 


♦ m'vMI'I / . 1^3 

.V)// 

IH<! 1 1 «.’i 

( ^ ) III *’**' ^ 

ir \ ^ 1 

/M/i* </'m//, 

ti. 


f|i 1 

n'y)Kj / ,|i. 

y)/A 

L: 

i.^j'jj.l 

‘ It' iMI't / . 1*1 

vm/A #/|i,f//^ 

3 i 

(■r..7 '7,7.7 ' 

t'|i ' 

IfV) ^ . |i. 

y M/ 


Im) avaiil of'unl ii tlci'niri'i's Inrinitlrs, on lircrii dos ('‘(|iialions (()''| ) 
ol » 

n..ii n„(.. (' •)' /77’| I'vw t'l. C -^1 >.,!<, 3 «a !■!< 




(!<)()) 
(ro; ) 


Mi) NOnVKVliX KXKIICICKS DK M \T II li M AT I n I MS. 
nil, VO. (|tii r(‘vi(‘iil an 


(tr^ JilJ^ ) lUl/{)M;^v) I C ♦['( A, ‘J. v)J ^ ' v\ i 

( 'I, It) . A * nil \ ( X, ♦! , V J i C A . |r. vl| rti*. j//( / n ci i 


, M i\ \ 


< t I Ilf 


Sj, a|M‘('s iivitii' (l(''(liii( (Ic r('‘([ Halt (III ( ()i) ). I'cniiic aiiv i'*i(iiiili(iii'. < mi; ), 
(n»7)i li‘S viitciirs (t(' (■■)', H", (-)', ,,,, (Ml It'S siilislilni' il,iii‘> li". Ini' 
(mills (j)^'), CIS (iiniitilns iV|M'i'‘si<ii(i>i'iiii( li's iiili«;-rali--. Mmn i'.ilf'. lic-- 
i'(|iiali(iiiH (i.i') oil (i(i) (III I, poiii'Vii ((III* li". Aalfiii-. dc (|(•(t•l•llli 

ni*('S|i!ic III liiniiiili. ( '('i) *;i)i,.|i( ,|m*, dan*, |■|•l.ll d‘i*i|inliln •• 

dll s\sl('iiii> (ii'o|i(isii. ics massi-.s tii , m' . w .... dc;. iIi\i*i*m*., lllld•-|■llil•>. 
I'dii'iit ili'iiv ii di'iiv i’}{ali’S I'lilri* cllr^., (*| di''>lriliiii‘i"< ..vnii'lriiiiicini’iil 
(!(' (lai'l i'( irailli*!' d'liiii* iiKiIrcilli* l|l|l‘l(■lll|l|lll' m *.iir dr*, dintli* . iin* 
lilies |iai‘ li> |)iiiiil avi*i* l('i|iti>| n*ni* mnliM'iili* (-(linndi*. 

Dans las (oniiiilcsi iiiu),(i(i'l ). (*l( n.', ).( in’, i, mi i i.iC. >. ( i., I,- 

iiileKi’idimis ivlaitves aii\ varialdi**. A. ii,, '/doivnil div. d.in*. 

reifiiatiiiii (inn), ‘i;aii(-.,.j,l(.tii|.n( (•ll'i*(*liii'*i-*i i-ii(n. Ics liuiili*'. 

liili(e)(iiH, si li's valeiii'S iiiiliali's dan (lajilaaaiii)*iiis Ij, J |.| di*.. \|. 

- . f}i f)(l t)'l % 1 |. I . 

i( SSI’S r Irs (biirlicins 


liilVeniieiil da /am (|iia |iiiiir das Milaiir. ili* .a. ,, . ; rm-i'.-.j.midaMir.. 

mix lioiiKs hiliias dans in as(ii,a(*, |.ar .*\(*iii|d(- aiiv |i..<iil*. 

.sinfaaas amnlias, dans sin la.*,., avlindn.iii.*.. , | 

di’lix sili-raaas plliiies t*a|ii*asan(i*as par dos iMpialimis .|i< |a rm iim 


(niH) 

I rnr|) 
(ho) 


^ )t -■ I'l I # , 

I’ll ; I, 

'ill */ r,, 


•111 pmiiTiiiJ avi.lammaiK, dans las rnriniilas ,|m,{ ,| Va^u. Huppi.si-r Im. 
iiiln/^valos prisns niilri’ iiinili’s 


!«(?)» ji fii/i, 

•*!» ). ,J'[. 


UK) 
( I I ■( ) 
{n.'O 
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I IK {/>/)/iraf{(f/f itrs fiinnulr\ prvrrilrntvs it ht thvot'ir 
tir ht htfnirn\ 

S[||i|Hisniis (|m’ \v sV’^liMiir i\v iiM>lnMilrs, nifMifinniir (Iniis Irs <lrii\ 
pi'rf'rilriils sful !(» Ilniilc* rilirrr <luiil h'S vihriii ions jipu-* 

(Idihonl hi MMisiilinii <lr lit liiiiiirro. Pour i|r(oriiiint*r los lois sniviiiil 
h‘‘0|iH‘lh's tio M'inlihihli“' vihriti ions , irahonl rinMiiisto'ih^s tlaiis (h*^ 
liiiiilrs (ro’» rosMnrros aiilniir iriin oorfaiii pninl 0 , sr propiif^OTniil it 
li'a\i‘i’S ro llniili‘, il Millil ihMomsidon'r tlaiis h* piviiiior iiislaiil uii 
•paintl jhMnl»n» iromlrs plaiiioi {nnr la pa;p' ^Kl) i|iti so suporposoiil 
ilaiis h* Mioaiiii;;o ilu poinl O, o{ iradiiioKn' h's plans do ros 

ondos I’tanf piMi iindiiio'^ los nils sur los aiilros, los viliralitnis dos 
loonl(‘s sniil iissr/. pidih's pniir roslor iiisonsihlos dans olnM|iii' oiidr 
priso sopiiriMiii‘iil, inais dovioiinonl soiisildos par la siiporposili^ni in 
dii|noo. Ko loiiips vonaiil ii miilro, li*s ninh's doiil il s’a|(tl vioiidroiif 
siiooossiv oinoni so suporposoi* on iliHorinils pniiils i|o l'ospai't\ in Pun 
iHiliiino ftnuns /ttttttnt it r hi ili’oih’ (|iii ri'iiroriiio Ions los poiiils di' sii- 
pin'posilinii. Toiilofdis, pour 1(110 00 ra\nM soil uiii(|in^ lorsi|no Polasli 
t'ilo do Pothor n'osi [las la iiioino on (nils sons, il os| iiooosssdro ijiio* 
(hills olia(|nt* nndo ooiisidoroo isidcMiionli los vilossos i‘l los dojdaoi’ 
iiionis dos Ninlooiilos SidiMil [lanillidos ii Pun dos lonis a\os do Pollip 
soldi* i’(*prosoiil(* |iar Poqiialion ( j(i)<lu IK Alois !o ra\nii hiiiiiiioiix 
s(M‘a 00 1(11*011 a(»(M*llo on /vn o// yi/jA//Ar’ (nirallMoiiioiil ;i ool a\o» ol, si 
Pon noiiiiiio / Popaissi'ur d'noo oudo [daiio, U sa vilosso di* [)ropii}<a* 
(ion, T la diiroo dos osoitlalioiis inoloi‘ulain*s» on aniai 

cu iKP 


Ajouloils ((MO, si poll (MISO 
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los valeui’s dc pour trois rayons polarises parallMcment aux trois 
axes do I’ellipsoide, scront preciscmcnl Ics carres do cos trois dciiii- 
axos. Observons d’aillcurs que, si Ton nonimo r lo rayon vecloiir mciii' 
(In point 0 a une molecule voisinc /«; a, ( 3 , y los angles formt's par cc 
rayon vccteur avoc Ics domi-axos des coordonneos positives; a, h, r 
los cosinus des angles formes avee ces demi-axes par unc droite OP 
porpcndiculaire au plandcrondc; S I’angle compris ciitre cetle por- 
peiuliculairo ot ie rayon vccteur r, on aura from I’equatioii (i/|) 
dll § II I 

(4) COSO rt COS« -H ^ros(3 htMiOSy, 

ol quo, on faisanl, pour abregcr, 

( •>) /,« = 11, kb = 0, kc. (!’, 

on tirera dc Tequation ( 4 ) 

Oi) /iCOso^f/cosa-l-ocosjS -i-moosy. 

Cola pose, les coclficicnts all-, at, <e, Ji, rmifonnes dans requatioii 
dc I’ellipsoidc ci-dessus niciitionne, c’est-ii-diro dans la Ibrnuilo 


(71 -Cx--!- aityc-t- Ol,z*+ a-J/A -1- 'i.'A xy i, 


se trouveroiit, on vertu do requation ((>) joinle aux forinulcs (20), 
(2 1) du § II, determines comme il suit : 


( 8 ) 

(9) 


^ = w + 


du ’- ' 


<i'= 

do £)(»•’ 


dv- 

div Oft ’ 


dit>* 




dll do’ 


les valours de t) et '<? etant 


o) l‘)_s| — ^ — cos[r(«cos(x + ocosp + (ocosy)]j |, 

n) sj |^V«COSa-l-»cnsp.a.n-,.»oy)t_,_ C OS [/■(?< COS «+ 0 wsj3-i-(ocosy)| j j 
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Lorsqiio, an premier inslant, les vitessea cl lea deplaccmonts dcs 
molecules dans uno ondc plane soul elTectivcmcnt parallMcs ii I’un 
des trois axes do rollipsoulc rcprescnlo par roquation ( 7 ), cea dcpla- 
cements el ces vitessos restent constamment parallelcs an memo axe, 
la lumiero sc (roiivc polariscc parallclomcnt a cot axe, ot rondo plant* 
HO propago avec unt! vitesse eonstaiUo sans jamais sc sulidivisor. 
Mats il n’en csl pas toiijours ainsi, cl Ton peul concevoir unc ondc 
plane dans laqucllc an premier instant los vilcsses et les dcplaccmcnls 
dcH molctndcs coascraient d’etre parallelcs a I’lin des trois axes do 
rollipsoide, I5n ellcl, pour composer unii onde de cotLc cspece, il sullil 
de rtjunir trois ondes planes lellomcnt clioisies quo, dans la premiere, 
la secondc el la Iroisie.me, la lumiero sc trouve polariscc paralli-lo* 
mont an premier, aii second et aii troisiemo axe de I’cllipsoide, ot 
tradinettrc quo, dans rondo composdt*, la vitesse on lo doplaccment 
d’une molecule esl represontce par la diagonalc du parallciepipedt'- 
qui aurait pour cotes trois longueurs propres a representor cettc vi- 
(essc oil ce deplacomont dans cliacunc des trois ondes composantes. 
Alors, to temps vonant ii croitre, I’onde eomposee so subdivisera on 
SOS trois composantes, qui sc propagcroiit a travers lo fluidc etliore 
aveo trois vitessos did’ercnlcs. Ainsi, lorsque I’dlasticitc do I’ctlier 
n’est pas la memo on tons sens, line onde plane, dans laqiiello la 
lumiero n’etait point polariscc, sc partago gcneralomcnt on trois 
mules planes, dans losquollcs la iuinioro est iiolarisco suivant trois 
directions dislincles; et par suite un rayon dclumiere non polaris 6 o 
sc partago on trois rayons de lumiere poIaris 6 c suivant les trois direc- 


tions dont il s’agit. 

Comme, on laissantlcs trois cotes d’un parallelepipode dirigds pa- 
rallelcmcnt il trois axes donnds, on pent toujours tracer ces cotes de 
maniiirc quo la diagonalc dovienne parallcle a unc droito clioisic arbi- 
trairoment, on doit conclure do co qui a etc dit ci-dcssus que, dans 
unc onde plane de lumitsrc non polariscc, les vitessos ctlcs deplacc- 
monts des molecules peuvent ctro parallelcs ii unc droito quelconquc. 

Los coolTicionts 4 I, OW, at,, $, renfermes dans requation ( 7 ) cl, 



2‘i^i N(HIVRAII\ KNKIUMCKS DK M \l’ II !■ \l A'l' I <.» I KS. 

[)iir suil<‘, li'S iois il(‘ |i<iliiriKalinii do hi Iniiiiori' iliiiis iiiio nndo iihuir 
di''|)f<M(li>ii( , non siMlIi'iiii'iil ilc la I'lHisliliilioii •'riiiiii'l i'ii|iii' dii I1tiidi> 
t'llK'i't', c/csl-a-diro dll niiidi' silivaiil Iim|III‘I sos iiiidn'iilo'^ so Ininsciil 
dislriliiiniH dans l’(*s|)a(‘(', iiiais I’licon' dc rr|iai'<r>(‘iir / do ritiidi' plant' 
(‘I dll sa diniclioii, I'.’i'sl-a-diri' dos nisiiiiis o, />, r di". aii;di''‘ l‘i>iini"> 
pat' la poi'pi'iidiiiiilairi' an plan di< rnndi' avoc Iok dcnii um's iIi". I'lmr 
dinniiHis piisiliviis, nii, ci’ (|iii n'vicnl an inr'ini', do'i Irnis (|nanl ilf. 

1/ Li, f /.//, 11 /.!■. 


Nulls dii'iins (|ui‘ rrlaslioilr dii lliiido |■■llll'>^t'• c'.l la nn'inr ini Inn. 
sons a II In nr iriin pniiil (|llidi'()injiin 0, .si la I'oiislillllinn dr rr lltiidr 
rsl Irlli! (|iii« I’rilip.siiidr (7), ijiti drlrrininr Irs Ini-, dr pnlan-.alinn 
d’tliir niidr planr passaiil par rr pidiil, rnnsrrvr nnr I'nrim' iiivarialdr, 
laiidis ijiir run liiil varirr la din'rlimi dn plan dr rmnlr, rl -.i d'.iillriii -. 
la pnsilioii dr rrl rilipsnidr rsl iini(|nrinrnl dr|irnd.iiilr ilr la dirri' 

lion 1 plan. AInrs, lainlis qiir I'nn (rra Iniiriirr Ir plan dr rmnlr 

siir liii-nirinr, la .snrrarr dr l'rlli|isnidr drvra Iniijniir-. pti’.srr par Ir- 
niriiirs pninis ilr I'rsparr rl dii plan, Dniir ml rilipsnidr drvr.i rlrr ilr 
rrvidniinn aitlonr dr la drnilr prrprndiriihiirr an phin dr I'niidr; rl, 
dr plus, Taxi' dr rrvnllilinii aiiisi ijiir lc< ravnn dr rr(|nitlrttr, riaiil in 
drprinlaiils dr la dirri'tinn dii plan dr rnndr, drinriirrrnnl rnn .l.'iiil''. 


(|iirllrs (|iti* snirni Irs vairnrs allrilnirrs an\ Irni-. i|iianlilr'. ii, />, r. 

Nans di rnns ijiir I r last ir ilr dn llnidr r Ihr rr rsl la ntrin r rn (nii "> sr n-. 
aniniir d iin axr i|nrlr<inijnr parallrir a nn a\r dnnnr, p.ir rvrnipir 
a I axr drs 3, si la Inrinr dr rrilipsnidr ( 7 > drprini niiitjnrniritf itr 

I’*‘"KI'' nprisrnirr Ir plan dr rmnlr rl I'axr drs rl -i rrl rtlip 

soldi! Innriii! srnirnirni iinlnnr dr rrl axr im nirnir Irnips (|nr (a prr 
prndiriilairr an plan dr rnndr. 

(ii'la pnsr, il srra (iirilr d'niilriiir Irs ronditinns aiial\lii|iirs pmprrs 
ii rxpriiiirr ijur I rIasUrilr dn I rihrr rsl l,t iiirinr rii Intis srns atilniir 
d nil |)ciiiit inir|i‘nni|ii(!, nil atiloiir d'un axr ({iirlrnin|iir partilh'dr It 
I’axoilrs?. On y parvirndrii rllrriivniinil li I’aidr drs rnnsidrniliims 
saivaiilos. 
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Oulrc O' sYMlt'iiK' (Ics (mis ii\rs (KionloiiiK's di's v, y, cDitsiili'rdiis 
till sn'iitu! syslriiii! d’tiM's i'(>(‘(iinj^iiliiir('S dcs y,, /, i|iii |iiii'li'iil di' 
la iiiriiii' iM'if'iiid O ijiH' li‘s (mis |)i'<>iiiii'i's. Sii|i|)iis()iis d'aillciirs i|iii> 
|l’^ a\i’S di'*i \,, y,, ii|ii‘i'.s ayitir d’iiliord rtiiiH'idd uvi'i' li‘s jim's di's 
s, V. '^’<'1' S(‘’(iai‘i'iil (d I'lili'Jiiiii’iil dans Ifiir iikiiivi'iik’iiI la |djiii da 
i'liiida (‘I la drnila |iai'|iaitdianlaii'a ti ai* plan, an snria i|na i‘('!la diadla 
passa da l;t pta>i(ion OP li iina iinlividla pnsilinn (>Q, rapaissaiir / da 
I’onda I'aslanI iitvariiilda, I, a raynii vi'alaiir/', dnni la diraalinii n'anra 
pas aliaiifP'. Iiirniara ; i" avaa las daini axas das x, y, / |i(isi(ivas las 
jiiif^las !■/, p, a( a\af las ilanii-axas das \,, y,, [nisilivas d'tinli'as 
an^das ['ll, y,: a\aa li‘s dmilas OP a( 00 das anj^di's c, o,, dalar- 

niiiias par rai|iialiitn ( ] ) id par la siiivanla 

lia lai|nalla nil lii'iT.i, an ayani a(pird an\ ai|nalMins( > ), 

i,(i /, ('(is'i, 1 / cns.'i I I n'cnsy,. 

Sniaiil niaiiilaiiani 

- .'K,. ir,,. n',. .'i„ ri„ I.', 

aa (jiia da\iannaiil las (|nanli(as 

a, .'K, Ts 'V, •'!. l', V, 

did ariiii naas ptir las ai| mil inns ( H ), ( i| K 1. 1 'd, ( 1 1 )> i| mind nn rani plaaa 


«. [1. 

7 par V,, 


* i 1 » 

ni nil 





fPVi 

, .'k, 

d'V'i 

1 ' ,,, d''!', 

(1 1) 

a I 1’ 

^ \ 

1 ‘ 


"• ' 





;* I 

lOV', 


1 l.'t 1 

H*. 

» 

% 

fh\ tht 

■a 

las \i 

tilanrs dr 

' o, 

t '^1 

idaiil 



U, 

, i HI I'l / 1 1 
1 ' 1 

1 

rnft 

1 / ( M 10^:1, 

1 t 

iams-/,)| j{- 

X', H 

0 ni A* ' 
'/ / 

1 • wi ^ iTuv j5| 


rns|;'(// 1 ri‘(p>(^ 



S.H. 
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Li's (ioiix ('lli|)»(>i'(l(!s (|iti (li'ilnniiim’i'oiil. Ii-^ liiis iIc In |ntl;irt'.!ili(in |Kiur 
It'S oiiilos |iliin(is im\ iIimix 01', OO Hi'imtt 

r(i|)r(''S(‘iilos, In iirniiiiiM* |)!ii' r(’‘<|tialioii (7), h’ scniinl [tar la Mii\aiiln : 


(iS) CiX'; I !• X-iZ'; 1 a'.lVViZi I I t. 

!)(' jiliis, In snc.niid nllipsn'uln sera parnil an iiri'iiiinr nl |il;inn ii rnj'anl 
(ten axns noonlDiinns ilna y,, z, nnmiiii' In |trnminn rin.l ii I’ni'anl 

(Ins ax(!s (Ins y, z, si INdi a 


((,,) i;( *'10 ;'H, '?•. '(■. 

(uo) ';)( •'», n. 

Mliliii, (KiS (lni'ilini’((S noiidiliniis, si nllns ddivnnl (‘•(cn vnrilini's (|iints 
(|tin sniniil //, n, d', pottn'oiil (‘■(i'(' i‘nmnla(‘(’*ns |iai' Ins (ln(i\ >.tii\ .inln*, : 


(•(() v>, X', 

Kn'(M;(iv(iili(M>l, il Hilil. dns (•(|iia(i(iiis (H ), ( ()), ( i '( ) nl ( ( ‘1 ) i|ii(' In- • 

(lilidlts (k)) nl. (I’.o) iKMivniil (‘•Icn |H'(<snill('ns sniis la loi'Kin 


tJu^ 

t;>) 

", 

**' **' (Il ■ 

•I’(V‘, 

(111 


x;») 


(IM'.'*, 


i)i\‘i)ii * thi <h 


Or l('s lormulns (;n.'.), (a'$ ) S(inml ('vidniiiiuniil V(''rili('>ns, si I’oii a |iii(i( 
(Ins valniii'H (|il(dn(i]i(|iinK dn ii, n, (r 

I'), u. o, 

f 

ll(!(!i|)i‘(i(|ti((innnl., si Ins notidilidiis (•v>) |i| (m'I) sulisislnitl )i(tiir dc' 
vidniirs (|ii(dndii(|uns dn 11, n, in, aldr.s, nil vnrlii dns nnnililidiiH t •* 1 (, 
Ins fi'dis (|iiiiiil{|i'‘S 

dlX'i V'l 


(•Vi) 


x’o 

t)ii ' lit' ' 


(sl, |iarsiiiln, Ins Irois (piiiiilih's 
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soront sculement fonctions, la premiere de u, la secondc de v, la troi- 
siL'ine de w. Done cos Irois quantiles nc pourront, comme rexigenl 
Ics conditions (22), acquerir unc valour eominunc V) — o,, qu’autant 
quo cette valenr commune sera une quantile constaiite, e’esL-a-dire 
indopendantc des Irois variables u, v, w. D’aillcurs, lorsqu'on pose 
/• = o, et, par suite, n = 0, 0 = 0, m = 0, on tiro des equations (10) 
el (iG) 

V) = 0, Ui = o, u — t), = 0. 


Par consequent, dans Thypothesc admise, on aura gcncraloment 


0 — to, — o 

ou, cc qui revient au mftine, 

(a6) = 

ot les conditions (22) sc reduiront a 


(27) 


W, -5) 
Ou^' 






Do CCS dernieres, jointes aux conditions (28), on conclura quo les 
quantiles (24) so rednisent ii des constantes; ct, comme, on verlu des 
formules (ii), (17). Ics expressions 

^ eXq dC). 

dw ’ de’ die’ Ou* de ’ d”’ 

s’evanouiront pour des valeurs nulles do ii, e, (v, il cst elair qii’on aura 
goneralement 

(,8) ^■,--''->=0, ‘’^'■^=0. 

^ ^ da dw 

Done la dilTcronoc 

— t? 

sc reduira ollo-memc a unc constante qui sera encore nulle, altcndu 
quo ’<?, ct 'Q s’evanouissent on memo temps quo les trois variables 
a, e, m. On aura done encore, dans I’hypotli^se admise. 


(29) 
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r( l('s roriiiiilr^ (v, I ), CHI ( **(! > rl ( ’**) )» 'OMunf ;iImi •. iinr i uw ijih iirr 
iinu‘Ss;iir(’ ihvs (’njnli( inns ('“,*• ') r( ( ’’’! ). 

Vi)\\v rpH' rnhislicitr tli' rnllinr |iiii'*^n rim i r Lt inriiif 

lods stnis aiiliiur criui |M)iiif (|Ui*lrfMi(|ins il r A in rl il .tillii 

nviclrinnii'iil c|iir, ilrn\ rllip^unlrs ii*|im<rnlr< p.Ji |r . ripij 
iiniis(y), (ifMi In snriMiil mhI lunjuiii^ |i.tnnl an ini iiui i i( |iKh r 
il I’rranl {li'snM’H tins \^, y,, /, mninn* Ir |irriiMt i l'r,| 'i Tr m^I iIi i 
axes il(s \, y, /; (nn* rniniri|nrnf il r*l itm* i.ant- rf il miIIjI li*' 
rnnnlilinini ( 'M)snii'll( fnujniii^ \ ri ilin* t ' y'u( j i|ih> rpn* » t ^ < hiii|| 
linfi'i Milisislinil ipH‘lli*^ IfM \nlrni * tK' n, » , n i i «pn I (pir« 

Miil In iiTHivi‘iii] '^yslrinr iTavi^'i ri'i laiidnlanr i ilrs v,, 

Si 1*1111 ili'inainln Ins niiiili(niir« nn rs4aiir » jninr «ph I'l I i (n ilr i|i< 
rnllirr pui^'Si* rlrn ri'iinn* ii*sfiT la ini im* rn (mu. ,v\\ .iuliiui >rini 

aM‘ ipl(‘|i’niHpin piiraliMi* a Taxr ili-'. nnip|iiiMir> 

pas irrlm M\priiin‘M‘> pur iMinailrv { m, ipii «liMini( 

I'Minirr, iiMlrprnnlanjinrnf valinir > annhiin' ,i a. i, u, uon |.l.r 
(|tlt'ls t|ili' Mtlt-iif It'S linii\i<:iii\ .i\f, iliM 

(|lli‘U (|ll<> snii'iil il’'. liuilVfiiilS fl r. 1 % 1 - .(► , ,, •[.(III 

il I'llM' |||<M 

Il llllll'i il l|('Vl<|M|l|ll>r ll‘* I ( Mt « l ,( IMi'llhi'l II’' 

iltViTSi's ri)j‘iniili«< <|iii s'cn ilriliii ii’til. 

IlIiM'luiiiH iralmi'il I|ur, fii MHIII il,.., |•lj||.^l^t^u• » I».t, (Its ' l‘•^ 

r 7 jitiidt'S uii\ lnriiMlli''> ( 1 1 t*! ( i It, Ic n ■ iitiiJi(|Mii . i < i ( jii'm i-m 
s'l'ri'ii'i' I'lMiiliir (I !»i(il : 


^\ui hr) 


^*",1 ^ !• iii|| j' ' I' 


I ;ii> 


j i «; / 1 # ) 

1 ' t > 


5 fi* 


t n > , » 

I iii‘M ^',i9 V** ' ^ Hi 


I sj" 




h 

I « I M ^ H 

i' 


Ainsi Ic!, l•lt|ll|j|ill||^ iiiriNi.iiiiV'i i-i •.ii|(i.,iini,i, |,„„r .ju,. r, la.ju. ii.> dr 
! cilH'i' imis.sc l‘•lrn ri't.hT i.i mii'mim' m m-j)-. ..niiKiir' »rMH 
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point quelconquD ou aiitour d’un axe quclconquc parallele a I’axe 
dos - sc reduisent a co quo les deux quantitos 


(32) 

v) = S 

(33) 


lie changent pas do 


('litre Ic rayon vectoiir r et la droilc OP par Tangle compris outre 
lo rayon vcctotir ?' et ladroite OQ; Ics clroitcs OP, OQ pduvant ctro 
clioisies ai’hitrairnmont dans Ic premier cas, et ctant assujcttics dans 
Ic second ti la seulo condition do former toutes deux le niomc angle 
avoc Taxe dcs s. Ohservons encore : i” quo, on vertu dcs dqua- 
(ions (5), u, iv ropresonlcnt cvidcmmonl les coordonin'ics d’un 
point P situc sur la droilo OP ii la clislanco k du point 0 ctvorifiont 
la condition 


(3,'j) A’ = H~ ('* -I- (T'^ 

de laquollc on tiiv* 

( 35 ) i\—\j -i- + O'* ; 

a" quo si Ton nomine ii, e, m les coordoniKics (Tun point Q sitiu' sur 
la droitc OQ a la distance k du point 0, il sulRra do substituer la 
droite OQ a la droitc OP pour dcidiiiro dcs forrnulos (G) ct (3,)) les 
deux suivantos 

(3G) /,• (ios^i — H, cosa -I- (>| cos(3 -i- (p, cosy, 

{3;) , 

dans Icsquclles on devra rcmplaccr par rv, si les droitos OP, OQ 
formont lo memo angle avec Taxe dcs s. Ccla pose, les conditions 
ncccssaircs ct sufTisantcs pour quo Tdlasticilo do Tether puissc (dro 
censcc roster la memo en tons sens aulour d’un point quolconquo ou 
bicn autour d’un axe quclconquc parallele a Taxe des 5, e’est-a-dire 



N(MivK\ii\ K\i;iu:i<:r.j^ ni: \i sthiim \1 ini'i>. 

i(‘s iM)ii<lilitMis ( Itij (,'^0 |t<»iirriMil ^ •'•“ri i'*’ ''I'lmtH’ il '>( 11 1 


jiH I'lH) 

1 i‘ns| 

/'(//, ripw 1 

1 1 

n,iiis,tl 1 




jm r(r) 

1 '' 

1 rr»s| 

t'{if i'n*> f \ 

1* rus^/ T 

'f't| {. 




|/h/(i) 

ii{H,nis 

V i f, 1 truJ 

\ ii‘,rrrsy 

no. 1 / i < 

• ‘r i 

i , 1 H I 

! 

»t , • M 

1 HI ,/■</) 

1 \ {n rns, 

! 1 * I'M »i'i 

! ir i f \ 

^ rio. 1 / n# n 

> I -> 

1 t H 

M > HO 


Ics i|iliiillilrs vnriiilili's r, , ir, linin.itil a\i'. It-. n, 

(>, ir |nu' rniiialiiin 

(/jii) ul ! rj ' irj 11' i" m\ 

(|iiii (Ians la sci'diid cus hctilaiiicnii >•(• j(ail.t;{i' cn ili u\ .mlii-i, ''.i\it(t' 
(/il) 11] ' I'J It’ I l ", ** , U'. 

On varilia la riinniili' ( VO sti|i|in‘.anl 

(/I'l) C, II, If, II, It, ' \ It I ‘ I 11 • z. , 

l')ii vi‘i'tn <li> (‘(dll' sn|)|insili()ii, !<•>• Ini innlc * 1 IH 1 i*( 1 !•)) lii-v ii'iiiii iil: 


ul'" !'('■' 1 , , ., 1 / 

n| ^ I I nisj /'( 1 


1 { tn !’( / ) 


S ^ I I t H Ai * ti' ^ 1 1 |. 


HI /■(■/•) ,, , Ml,|»/lll«l'. J • 

nj ^ i IM’MOjy I ^ 


'• ""/'III 


\ m /I # II j > M > f /*# t M .< H I 

I "i . !;'• . |!' 

» hi ri‘H clrrriirrrs , t(nrll i*H ijiiH* NMirill 

valiint's (la 11 , a, n*, li‘iir!i |ii‘i‘inii'r‘* luantliri's nr MM’unl [iniiil .(ll('ll■'l 
i|uaiiil on y i‘('in|tlun'ra las iiiianliliV n, a, ir [tur iraulras (jnanlila’-. //,, 
f’,, ta, |)ni|H‘a.s li varillar rai|natioii 


K* I I'l 1 la’ 


II’ , a* 
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Done Ics equations (43), (44)» cleduites cles formules (38), ( 89 ), 
ontrainci'ont a Iciu’ tour ccs formnles auxquclles on pourra Ics sub- 
stitucr sans inconvenient. D’aulrc part, cominc on aura gcneralo- 
incnt 

cos[;'(h cos« -1- (< cosp + ir cosy)] 

~ I — cosa H- c cos(3 -f- cosy)’' 


H- 



[if COS 05 -I- V COS (3 -I- jrcosy)^ 


(•os(A 7’ cosa) rz I 5^^"' cos^a — . . . 


: t — ~ (w^-H tv®) cos^a 


H r.-- j ( + C*-h (V*)* cos' 

il suflira trogalcr enire cux Ics Icrmes qui, dans Ics deux mombres 
dos equations (43) ot(44), i’( 5 prcscntfiront des fonctions homogoncs 
do a, 0 , ir^ du degre 2/1 pour oblcnir Ics formules 

(/|5) Sf/rt/’*"-* f(r) (hcos« H- i’cos(3 -h o'oosy)’"] = f(/') cos'"«'] 


(/jC) f(r) («cos« + (>cos|3 ■+■ treosy)*"] S [m/‘’'‘"’/(r) cos’'"«], 

dont la promi 6 ro devra ctre etonduc ii toutes Ics valcurs positives du 
nombre entier n, cl la sccondc ii loiitcs les valcurs do // qui surpassent 
runitc. Enlin, coinmc les deux expressions 

( Kcosa H- I'cosP -h to cosy)'", + o' -I- io’)'S 

etant dcvoloppccs, fournissent, la premiere des termes de la forme 

cos^a cos('-S cos''y, 

dans Icsquols les exposants X, p,, v, lies ontro cux par rcqiiation 
(47) )l -hj/H- v=: 3«, 



m NOIIVICAUX KXKHCICKS l)K M AT II KAMTI O I KS. 
]>L'UV0nl oln^ piurs (jm trnpairSj r( la si'(‘c)ii(l(Ml(^h Icriiirs Hr la rnnnr 


I > . n 


”) 


ff ) n.v 


//> 


. ’w/ 

. . 1) , .p) . . V) ' 

1 . 3 .- ,(X i). r . ,(/i i), I .;i. . .(V i) 

i . . ('w^ < - 1 ) 


I , w/ 


( I ,'i. , , A) i I .'t. . , /I ) 1 1 i . V I 


(tans lrs(||](Hs l(*s ('X|Misants A, [a, v semi pair^t; ciiiiiini' 

liMirs It'S lorninirs (/(a) (‘I {]i\) doivenH Mthsiv,(i<i* iMflr|MMnlaMiJiirn( 
(l(‘s vatiMii’s aKriliiiri's ii ft, r, n* (‘I ollVir rliaiMiin* dan^ ]i' nit‘iMirr I’l 
(Ians si'riunl iiHniihra l('s nirnirs pnis^anrrs dt* ft, v, ir rinilli|ilh'(' ^ 
par h*H inmnt’-s imkHIIiHi'iUs, oii lin»ra Hr im's tnriiiulrs : i*' ptnir dr'i 
viihnirs impain^s dr X» i\v (/. ou di' v» 


(/|H) ‘ !'(/ ) ,'wnjr y I n 

Id 

(/|j)) V( a) I’H'i* y I m; 

pijiir di‘h valrurs paints ih* X, p, rl v 

(ao) * r(r) ci>h^'C< (m»hI '(5 I i )*i 

I . a /i , . . ( wi 1 1 


o 


y^\mf ^ 


i (,/ ) I ti'i’ 


cl 

(rn) Sl/HT*" •’/(/■) nlS'KCOhl'fi COh’')/ 1 I,,* , 

l(> iioiiilii'c / I , (l(inl Ic (loiililc c(|tiiv!Uil u lii Mimiiti* >, i [;. i v, |Miin;iiil 
clrc (fiiclcmu|iic datis Ich njualiniiN {/|H ). ( hi), umiH (ti'viiiit siirni(>*M‘r 
I'miitc dutiH Ics n|iiali(iiis ( '|[,), (;'ii). Aiiisi, cn |t;uticulicr, lut niti- 
cliini (Ics rdi’iimlcs (/(H), (.hi), cn |MiSiiiil « (, 


S[wir !(/•) coHfi cosy I 'S| «ir r(n)ciiHy (•1^,111 S| wr I'U ) itritji.j ( 
SI wic f(r) I ,S| mr He) chh’i'i | S| «ir r(r).m’y jj 
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ct (les forniulcs (49)> ('^^)’ posaiit n = 2 , 

^ cos | 3 cOS-’-/]=: S[/H/-/(7')COS •/COSV]= S [/«/■/(/■) COS CiCOS’l^j 

cos’p cos yj --- cob’y cos «]= S|"w7‘/(/‘) cos*acos 

S[/jj 7 -/( 7 ') cos-p cos^y I rr ^[mr f{r) cos^y cos*«] — J{r) cos* a cos- p | 

|S[/M/-/(7-)cos‘«| jS( /H7-/(r)cos'Pl = ;S[/7J/'/(7')cos‘yl. 


Ajoutoiis quo (li'S fonniilos (/|8), (49)1 (5o), ( 5 i) on pent rcmonici' 
iinnic'diiitoincnt aiix (oi'niulcs (4^). (4^)» P'T' conscquonl iUix ibr- 
niulcs ( 43 ), (44). ai?isi qu’anx fornmlcs (38), ( 39 ). Done, on cleli- 
nitivc, los formiilcs (48), ( 49 ). (So) ct (5j), clonducs a loiilos los 
valciu’R posilives dii nomhro onticrA/, ou du moins, s’il s’agitdes Ibr- 
mulcs ( 49 ) ct (Si), aux valours citlicrcs clc u qui surpasaont I’linitc, 
cxpriniont Ics conditions ncccssaircs ct suflisantes pour quo I’clasti- 
cilcde I’dtlicr puissn iHrc ccnscc roster la luomc on tons s(>ns autoiir 
d’lin point quclcon(|uc. 

J-,orsqiio cos conditions sent romplics, on tiro dcs equations ( 10 ) 
ot ( 1 1 ) jointos aux rorinules (43) ct (44) 


(5‘0 

l‘) = 

(53) 



cl '«*■(/•) 


— cos(/./' cos a) I j, 



(•OS(/i/' COSO.)]) 

p Jj* 


D’autro part, si, apres avoir fait, pour abreger. 


(34) 

on designe par 
(55) 


K: 


. I / s- 
2 - 






OlC 




dK^ 


los derivees da premier et du second ordre dc 1 ;' ronsidere comnie 
fonction dc K, on trouvera 


6)K _ dK _ 

“T (f f ' — — r> 

du di’ 


dli 

diV- 




OJiui'ics tie C, — S. U, t. X. 


3o 
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*li * 

* ' . 

\ ' 

^ 1 

J’O 

ii’ < 



th ihx ■ 

i^ii ,1 i 



I'ji nHisrqniMin*, Irs l<ti nitiL' * < \ < »j 

I ' J 


( 'ill I !■ I 1 I V' , (/■• 1 ’ 


'( ^ ► 


(VM 111 *.''. 

* t , 1 , ' 
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('"•a) y\u\ I \ j ^ , i * ' , , ^ * 


Pniir nM niuiailn* \A\\ i iii*)rruriif I < rl,^ * n f > ^ p 

qiip 1*1111 fassp njiiiriiLM’ l\i\r ilr, / i \V i y. uAi* h\mu^ 

;tii |ilan iIp rciinL*. I.imiimim mh ui , * 4 L^ji^^Un* >. 


la rnininlr ( I ( ) ituMnna 

t'l la liH'inMli* ( *iH ) m*ra mluilr a 


i ‘'!l ) 


V\ 


! ^ < 


a , 


M'itilh'iiis, t*n vcHii rl rpit .r rlr rhi |.Im , |,.„(r < |, , 4 ,,|k mi • 

'1'* vt. V. H pitr SMIIV .•.•tli.H .1,. . ,M. J,,. ,j 

(In |‘.••(|llltli.l|| ( ',H I I , Mm.iiI. M M,t. d . .1 . L.^r .|it. 
iVIlipsdi.l,. ir|ih-M*iil.'* icir l‘.•,jU.,(iM^ , v,.,m ,|. .....ImIimm imImiii 

||( I ilXl ill H /, (•( Ijiti*, (I, Kin (‘l"l l‘||||t’iM|t)i'', |r , n,f|, |(|,| 1.1^,,^ .li- I't t|l| ( 
Iriii' Hrra t'j^al au ra[i(MHl 
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lo carro du domi-axc do revolution otanl 


{(H) 


I 

V) /i^'’ 


All roslfi, la discussion do requalion (58) condidrail immodiatcmoni 
aiix inemes conclusions. Ainsi, commo nousravions prcvii (page 224 ), 
lorsquft I’l'dastituti) do rethcr ost la memo cn tons sens auloiii- d’lin 
point, qiiolconquo, I’cllipsoidc qiii ddl, ermine les lois depolarisation 
d’unc ondo jilano osl do revolution autour ile la droite pcrpendicii- 
lairo an [dan do romlc; et dans cot ellipsoklo I’axe dc revolution el 
le rayon do r()quatcnr no dependent pas dcs quanlites 4, c, mais 
scnlomenl do la quanlite /c renfcrmec dans Ics valours do t), quo 
rournissont les equations ( 02 ) et (.53). Ajoutons : 1 ° quo Ins (or- 
mules (53) el (55) jointes ii Tequation (5/|) donneroiU 


(6fl) 

((kS) 


k Ik ~~ ® 

JL — Ic; 
k i)k"~l* 


\ m/{r) cos'a 

! ' r 


sui(/i/’('O.S(y) 


kr coh« 


]!■ 


I wi/('‘) cos’ a r sin(Av cosa) 
L kr cos i 


■eos{/i/'cosa) 


2 " qu’en doveloppant suivanl les puissanco.s asccndanlcs do k los dor- 
niers memhros des Ibrmulcs (52), (Ga) et (G3) on cn tirera 


(()/|) to.-. 

((W) k 


^ 5 ^ mr {(/Ocos’a 

,,a inr/{r) eos'ot 

A 5^ ’ - 

I * ii . .) 


w’ f(/‘) cos* a ,, Q /«/•' r(/') cos' a 
i,a,3./i "* ' '' 1 . a .3. (i . 

mr’ /{/•)cns'’o' , ^ ros*« 


(CO) 


S wfrlfiJi; _ /,f . s + 6A- s 

I, a . 3 1.2. 3 . 4 . 5 1. 2. 3 . 4. 5 . 0.7 


Gliacuac des series comprises dans los Irois formulos qui precedent 
offro, pour eoeflicicnts des puissances paires et ascondaqtos do dcs 
sommes dans lesquollos la fonction f(/’) ou/(r) so Irouve suecossi- 
vement multiplicc par 

r, /■’, .... 

D’aillcurs I’action moleculairc, par consequent les fonclions f(/'), 
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/{!')> tu' coiistM'vc'iil ill' vatciii's ^it'iisiMi's ijiii' jHiiir ilc fi-i". in'liiC', 
Viilcui's (tc /'; t'l. (•(tiiHiK', trailin' pari, r rlaitl iiiir iiii.iiilil/' h i' . (iriilf 
(III prciiiirr onlrc, /•', i ... si'ninl tl(’^ i|iiaiili(t‘.‘> Iri"' pi'hti' ■ i}ii Itoi 
hii'iiii', (III riit()iii(’‘iiii‘ onlri', .... il csl clair ijiit', tl.tii'. K". ■.|•l■|t■'. I'n 

(|ll(‘.s(i(iii, It'S (•(M’llirit'iilh til's piiissaii ,siii-i‘rs-.i\r'. ilc /. ilnivi'nl 

ili'crtiilni li’t’s rapitli'nit’iil. .Si run ri'ilnil ccs im'iiii'. sriii". a Inn > 
pri'iiiit'i'S l(‘l■tll('s, till nliltt'inlra si'iiliniii'iil ili'j. vah-iira appnirli 

f. V'. /. . 

i'( aim's, I’ll laisutil, pniir alin''j;i’i', 

, 

i.i ' I I ! 

mi Irmivi'i’a 

(<!«) VI /.’I, V /.'ll. / \ ' -/.Ml. 

I'lii vi'i'di ili’.H rni'iniili’s ( *1) I’l (li.S), I,.., (•.(|nulimis ( •>('.1 |.| i 
n'lliiisi'iil, Il 


(<t'i) C I I)/.'. -'It ('ll/r . II ' h/.', I. Mil.' , II I 

^7") 'I • ’ill/a7. '|i 'iHi'i//. ' i| 1 11 

On aura il'aillmii'H, mi vcrlii ilrs rnriiiiilcs i ’m) ci ( ', i j jninifs aii> 
(■’(( mil inns (Im ), 


(71) 1 

^ ////* ri /’) V 

1 i'\ 

^ tfU Tf / ) 'i 

1 . 1 

^ ftff r< t ) nr ' ; 

^ i , 

} 1 

1 " 

* i .» 'f 

,/'( n r.i'i*,', 

/Il ). 

( 7 't) 

\ > Ml 

/{ r) I’lPS’y 

1 

1 . ‘ ..i 

1 . 1 . .1 


nil- f \ /•, ni.,iy fi.s'' / 

i . '1 

fttr f\ / 1 r<i 1 

n 


I'l par (!misi!i]|(imil |i«s l■(ll‘Ilirimlls, l'(•prl•sl'llll'•r^ jcj par Ins triiiTs | d H, 
nr. iliUrri’i'mil pas iln rmi\ i{iii' lll•ll•rlllilll’lll Ins rm'iniili's ( I’; », < Itji 
'll* la |)af(t> It, I, ilii 111 - Yiiliiini’ dis AOv/rnw (/,• t ' i. 


(<) Ofimwifr Ciiiu'h, S. II. T. \1||, |,. ,iM, 
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(lola post!, il suflii'a cviclamincnl. do divisor par los valours prooo- 
doiUos do 

0, ;)rL, at, a', ■<>, 

pour ol)lonir, oonimc on dovait s’y attoiulro, cellos ((iio (dnrnissiinl. los 
oqualioiis (^ 5 ), do la page; '27 du V® Yolunu; (' ). 

Si nous dosignons, coininc nous ravoiia fail ci-dossus II), pur 
s', s", s'" los (rois valours do s corrospoiulantos aux trois rayons pola- 
rise's dans losqucls sc diviso gonoralcinoiiL uii rayon (]m'lroiu|iio, 

(7^) P?* g'lil 

soront los carrds dos trois domi-axos do I’ollipsoido qui dotorniino li‘s 
lois do la polarisation. Done, lorsepio cot ollipaoulo, dlant do. rovoin- 
liou, sc trouvo roprosento par rdqiiation (oS), on, ci; fjiii re'vioni an 
inomo, par I’cquation ( 5 <)), donx dos ra])porls (^7'i) sont ogaux a I’ox- 
pression (Oo), ot Ic troisioine a roxprossion (Gi), (>n sorlo ([ii’on pen I 
prondre 

(7/1) r) -I- x-)', 

(75) /'’-i') -I- •>;>". 

Alorsaussi, on vertu dos equations (d), (7,'i) 0,1(70), los trois qiiaii- 
litus 

.Q', LI", LV, 

e’ost-a-diro los trois vitossos do propagation dos trois ondos pianos 
dans losqiudlos sc diviso gonenilcincnt uno ondc primitive ilo Inmii'ro 
non polarisco, sc roduisent a cellos quo detenninont los rorninlos 


(76) 

Si'-, a-- 

(77) 



Par suite, dos trois ondos planes dont il s’agif, Ics dotix prcniioreis, so 
propageant avec la int^nK; vitessc, so suporposcront do manioro a n’on 
plus former qu’unc scule, dans laquclle la luruiovo sera ]>olarisoo 


(0 OJuivras dc Cauc/tf, S. U, T, IX, |)» 3y9, 
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piirallelcnient au plan dc I’nquateur do I’cllipsoulc represents par 
IVujuation ( 58 ), ou, cc qui revient au memo, parallelemcnt au plan de 
I’onde primitive, tandis quo, dans la troisieme, la lumibrc sera pola- 
risee pcrpendiculairement a cc plan. Ccla pose, la troisieme ondc dis- 
paraitra si Ics deplaccments et Ics vitessos dcs molecules ethcrees 
dans Ic premier instant sent parallfclos au plan dc rondo lumineuso, 
el alors il ri’y aura plus de polarisation. Au restc, pour quo la polari- 
sation de la lumicre devionne lout ii fait insensible dans los milieux 
dont relasticitc cst la m6me cn tons sens, il n’est pas absolument 
necossaire quo la troisieme onde disparaisse, el il suflit, comme un 
jenne g6om'etre, M. Blanchet, cn a fait la romarquo, que Ic rayon cor- 
respondant a cette troisieme ondc soit du nomhre dc ceux qui ccliap- 
pent au sens do la vue. On conQoit, cn cfiTet, quo, cn raison do la trop 
grande ou trop courte durco dos oscillations dc I’ctlicr, roeil peui 
cesser dc percevoir certains rayons, dc memo que, cn raison dc la trop 
grande ou trop courto duree des oscillations dcs molecules acrionnea, 
rorcille cessc dc percevoir dos sons trop graves ou trop aigus, et Ton 
pourrait encore supposcr 1 coil organise dc manibro ii percevoir los vi- 
brations des molecules cthcrccs quand dies sont dirigbos dans los 
plans des ondes luminouscs, mais non lorsqu’olles doviennent por- 
pendiculaircs h ccs memos plans. Quoi qu’il on soit, on faisant alistrao- 
lion de la troisibme onde, dcsignant par T la durco dos oscillations 
dcs molecules bthcrecs, et posant \i)oir la formulc ( 3 )J 


27 r 


on aura, en vertu de la formulo (74), 

(78) 

ou, CO qui revient au memo, eu egard aux formulos (52) ct (Ga), 

I cS — S I 1 I 

(79) 


iS _ S j 1 1 — cos( A/' cosa)] | 

<^ ( '»/(?•) cos^g r _ sin(A/'co sg)']j. 

I >' L Avcosg Jj’ 
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oil bicn encore, cu cgard aiix formulcs ({>4) ct ((jr)), 

, imr co^V 


(8o) 


-A‘S 


l' I , 


Uir)'i^if{r)cos^a-]\ 


\mr^ cos^a 

iTTOX 

cos^c' 

1 . y . 3 . /[ . 5 , 6 




T[r(0 + J,/('')cos^«l| 


'rdlo osl requation qui, dana un milieu dont I’clasticile rostc la inciiie 
cn tons sons, lie outre dies Ics deux quantiles 


par consequent Ics deux quantiles T ct I, c’est-ii-clire la duroc des 
oscillations moleculaires dii Iluido elherc ct repaissetir d’uiio onde 
piano. 

Lorsque, dans los equations (74). ( 75 ), (7C), (77), on subsliluo 
a i‘), leiir.s valours approchecs tiroes des formulcs (tiS), on 

Irouvo 

( 81 ) .v'» rz.9"»=/,'>(R4-I), 

( 82 ) =A*{3R-|-1), 

(83) a'» = i2"^=R-)-l, 

(84) ir»= 3 R-hI. 

II suit des deux dernihres quo, dans un milieu dont relaslicitc rcsio 
la mome en tons sens, Ics vitesses do propagation des ondos planes 
correspondantes au rayon visible ct au rayon invisible ont respeetive- 
ment pour valours approcli6es 

(85) (R + I)* ct (3R-|-I)i 

cc qui s’accordc avee les rosultals obtenus dans Ic V* Volunro dc'i 
Mxercices (page 4r) (')• 

Passons maintenant au cas oii I’claslicitc do I’etlicr rt 


(i) QEuppgs dc Cauchy i IX, i). 4*6. 
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lions ( id), ( 'll)) dovi'Diil •'■li'o r(Miipli('s simiIciiiciiI pour Ion saliMirs do 
//,,('i,(Vi pnipi'i'S it voi'iliiM’ l('s lortiiiilcs ()!)■ II on MMilior;i 

o(‘s (driiiiih's ('ll snpjiosniil 


1 S 7 ) 


(SS) 


(flli) 
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I'l 0 , I 0 | »l ' \ 
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\ /.» .o'; 

I'l, 

(Ml voi'In do l•(■(((’ snpposilion, los 

iMindilions 

1 Id I, 1 M) 1 dovioti 

(Ii’omI 




1 ^i//ir(/’i, 

‘ i / ' 

j vi)<\ r(ti rui* ! rruHjl 1 n 

>11 1 


/ 

1 .twh/ii 

1 "j -■ 1 

!• 1 (//'■* ! )'^ ri*Sy 1 
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! 

/ ^ 

I s! 

ni fir) 

I 

l| 1 j Cijs;/ 1 uTMsyl 

'> ocis)/ 1 ' 
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\ tr ' i*" t u’l * > n t’l 

i » 


(«!)) 


on, o(‘ i|ui I'ovionl an niihno, 

oos [('{'( ''OS 1 / I i‘(‘o‘v;''J I ti'oo’')<,i(|| 

ol"' h( ) I !!,(.. lA 11 I' 

||' l•0),|/’| • (A" O'*) ('I1S7 ( 10 OIIHy' |i I ^ , 
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/('■) 
/' i 


(<)U) / 


>>>/(>■) 

r 



^ 1 


t‘iK t r 1 


l(* doiililo sif'iin I ponvimi ('>(i’o n'diiil ai'iiilriiii'i'inonl soil iin si^no • 
soil, an sif'iin . l{l'•l•ip^l(|nonlonl, si los iMinaliiiiis (diji, (1)0) iMtiili- 
luuMit do sniisislor, laiidis ((lie 11 , o varioiil, inais di* iiiiiniori' ii vorilior 
loiijoiirs la roniinlo ( H/( ) on 


l/t I (.I- /,! 
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rlirs m* [huiiI ulli'rri^s <|Ii:muI nti rcMiipliUMM’ii daiis Iimii’s |)n‘- 

inii'iN iiiiMiihirs Irj, (| tiiuil itrs ii, v |»nr d’atiln’S {|naii(i(rs //,, \\ praprrs 
a \ I'ril'u'r la I'unniilp 

fil \ \ I is ■ n’'‘ //' t r’; 

rl par li^s n|ualiMiis (My) ('( (MM), lui (Mj;) (d (;)n), (|tip 

iMiti'i a\aui'» (Irduil rnriiiiih''^ ( IM), ( ’t(^) (<iiiil(’s a MX Inminh's (^'l i ), 

iMifraiMf’iaiiil a Iriir lotir iMianuIrN anxqnrllivs on pourrii Ims stilisli- 
Itirr iiM'iMiN ciiirMl . I)nin-, pnnr i|iH^ rrla,slii*i(r dr I'rlhi’r ri‘slr la 
iiirMit* rii Inii'. autuiir d'liM a\t' (|mdrMn(|iiM parallido a Taxt^ df‘s 
il iiiM‘ 1 ' isairr rl il snilil ijnr h*s iMniiulc's (My), (MM) snlisislanl, 
M(Mi aPuliMiMMil qindh's <(ur li's valcMd's d(‘ u\ luais rncarr 

(|iiidlrs i(Mt' aiMMil It* » \aliMir‘* tia tt, \\ Or, s’il tMi inI ain.si, rn dovtdt^p*' 

pani Ian I'tt MiiMs * riirMiidt‘s riMilrrMM‘n( t‘M .srrit's t*()MVt‘r^(i'iilt‘s, 

pills fpalaiil I'liln* vu\ It** Irinirs {pii, tlan^ lt‘s diMi\ nirnilH^cs di‘S 
jiH'iMi' * riiniiiili’H, rrpri‘srii(iT‘Ui( ^ll‘^ riinrlinn^i licMnMjdMM*s dt‘ //, r, tr 
till di*Krf '*ft, i»n tililirndr.i li*''» tM|iia(ifHi^ 


<!lO 

>\\lfU ’ 1 1 M t/M t» * ’ 

1 t H i ' n i II 1 ^ ' 1 

M 1 ntf ‘ ' 

•Iim| 

' t//‘ 1 

t I'Jff 

,.*! \ iriaisyl 

(i|t) 

1*1 

S j//t / \fi M in 1 il t ' 

1 1 1 » - 1 1 M 1 1 i . ^ ^ ^ 1 

S J //i/ 

\l\ri ( 

' ( 

1 yin 

ta>s / f ir nisy | 


dtuif la j»M‘iMiiM«* ili*Mri t*lrt* i*lt*iiilni* II ImmIi*^ li'*' vah'UiN piisiliviN du 
jMiintm^ t'MldM //, i‘l la M*t'p»Mili‘ a huilr^ li‘*i valriii's dr /i tjiii siirpa^’ 
si'Ml riiMih** l)t* ph) **u i|r\ rliippanl It*'^ rxprt’^siiins 

I I ntt 

I /M »n ^ i’ ♦ ns , Il ♦ M , ^ r \ I \ o'* . I ^ rns / ] ir rifiy | 

Ir'i tlf ii‘ tliiil'* l^'^ tli'llX ttlt'ttllil't's (!(’ 

ilf'. h'l t iji 1, t ), lui lii'fi’ii lie ft's larmiilt's : i" |i(iiir 

ll )‘1 \illl'lll '. > «l<* V, 

V 

(||0 ^ I » 11 ^ If [tr \ r**) 0'(/ ) rtis’’" (a 

td 

(})"o ^rns*'y>| ' I//’ t i*M ^/(/)ras*** 




^ \l i \ 
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h> (lmilil(' sif'iui I pdnvitnl I'lri' n>iii|tlin'«' ;> I'i"' Ir ojtiw ! on 

pur It' sij^'iK! : p'liii- ill's Viili'iM's pilin'-, ih- v. 

i 

Slw/'-'" ‘ !•(/•) 0/ i ^''V" - • ' ■‘’I"" ' 

I'l 

l,i'si'iiiia(iiiiis(i)'!).(<)'0 ti’i'Kiiil liasulli'ivf.. I.m.li- «|ii'' l'•>" '""I" 

iiii'inliri''’ l■llilllJ^l‘lll ill* sijpii'-’t "•! '!"•* '■"||'l'••'’ '!•" ' ' "‘'ni'l' 

inciiilin's siml mil'. Hn .nii.i ll-ll•■. |i"'ii 'I'" '•il'-'H ' 

iiiipuiri's tlf V. 

S) iiir'“ ’ It/ I 1 "• 

(,,H) S I «</'"' '/(')' ■■'•"'■'fl 

I'i pur sitili' liH i''i|iiu(iiiiis I t)'l », ( ;i'i ) '* 1 ' rfilninml .« 

(,)()) S|mr"' ' IV )("i'i'' ' ' ''I'"",’’’’ ”• 

((.III) \f{n{iiro,< . I'ni.'.t’' '<‘",1 

Kiiliii, fiiiiiiiii* li's ili'iix I'sprc-iHiiHi'. 

{//rtiM V \ r iMi'i , > ]f , f / t'M 

I'lanl (li'!Vi'li>|i|ii‘'i's riMirin‘'Si'iil, lu pri'iini'i'i-. ih". li-riiii'- ili- l.i l<*iiii>‘ 

I .'i.a, . .('wi v) . , 

(*’ 1 1' I II'. « I II ■ .. 

I I .'t. . .1. .(‘I 

iluiis lt’S(|lli!!s |i"i iiDiiiliri'S X, p., V. Ill's rilfl'f i‘il\ [i.ii ri'i|n,»liiiM 




/ . 1/ . j <«, 


pi'livmil, rlri' puir.s mi iliipiiirs, rU, l;i sii. mihIi*, liiisijiu' 1 1 ",! lui ihmuIui' 
piiir, ill's li'riMi's ill' lu roriin' 


1 .■». 


, •<...(« ■') 

'.I 


, ,, I . .1 . . . < / 1 1 , 1 . t . ijt n 1 > . 


y ilf rf t 


I , t - j * 1 / n ^ t f / u I * 
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dims I('S(|ii('ls X, j/. s(»ii( piin'illi'iiK'itl dcs miiiilii'(‘s puirs, on (irin*a dos 
ronmilcs (')()), (ion), (<)'*•) <‘( {;)•'») : i" pour dos viilciirs iinpniri's 
d(' X, do p, on do V. 

('|K) S|/or'" '!'(/') I’os' cy (’osl'C'i oos''y ( o 

ol 


( 'lil) '/(/') ros' <y otisl'fi I n; 

poll!’ ilos viiloiii's paii'Oh do X, p. ol v, 


(mm) S|/o/’''" ' !'(/■) oto.'./ cosI' I’ i oos''/| 


I ),i. ;!...((/ I) 
I ..(•)« y I) 


' ['(o) (‘os'*" ''ij!oo>’'^| 


(mi'<) SI/z/o”" ’_/'(/ )ros' < cost' (i I 


I Jji i) 


I /j y I) 


S|//0'''"' ■'/('■) t'.os"" ''.y cos'll, 


lo noiiihro oiilior // donl lo doiildo oijiitviiiil ii lii sonmio X | p. | v |)oii~ 
Viiiil oiro <|mdi'on(|iio d;ms los oi|nalions ( '|H), ('loi ), iiiais doviiiil stir- 
piihsor I’liiiilo dims los o(|milions ( 'p)), (loaV II iinporlo il'idisorvor 
c|iii> los ootidilions ( 'jM ), ( jt) ), clojii ohiomios daiis lo oiis oil rolaslioilo 
do I’ollioi* olatl oottsoo rosior lii moim' (m Ions sons aiiloiir d'liti poini 
i|lloloom|iio, I’onrormoitl nmiino oils (larliniliors Ic's o.ondilioiis (j)7)i 
( <)M ). Ajoiiloiis (|iio dos roniinios ( '(H ), ( '|<)), ( mi ) o( (mv.) on jioiil 
I'oimmlor immodialonioiil iin\ lonimlos ( «)<)). (ion), (‘iM •'! ({)(i), on 
inonio alls roniinlos (i)*.*. ), par ooiisot(noiil aiis (dniiiilos 

( |)o ), ijiii poiivoni ii lour lonr oIro ronipliiooos par los oiinalions ('IK), 
( 1()) joiiilo.s ails oi|iiiiliims ( '\ i). Dono on doliiiilivo los rorimilos ( /|d), 
( 'ij) I) ( loi ) ol ( lov ), otoiidiios ii loiilos los valours posilivos dii iioiiiliri' 
oiilior//, oil dll niohis, s’il s’li^il dosrorinulos(''i;))ol (mo,*,), aiix viili'Urs 
onlii'i’osdo n i|ni snrpassonl riinilo, oxprinioni los oondilioiis iiooos- 
sairos ol sullisaiilos pour i|Uo t'i’dnslioilo do I'olhor puisso oiro oimsoo 
rosior In inoiiio on tons sous aiiloiir d’uu ii.so (|iioloimi|uo pnrallido ii 
I’iixo dos 5. 

I.orstjiio oos omidiliims soul rouiplios, nii liro dos roriuulos (in) 


ti 



(lO.'l) VI 

(lO^, ) V' 


(105) 

(.06) 


‘2y^ >;0UVEAUX RXEHCICES I)E MATIIliMATIQUES. 
(•f ( ri) jointos aiix iormuli’s ( 87 ) oL ( 88 ) 


1 ^ ( I — (‘OS /'[dz (h=+ COHO' + ircos‘/] jj, 




t cos« -H 


tv rosy] ’ 


1 

cos J /'I it (//""h cos a -h w cosy 


/- 


ol, comnift dans cos dorniorcs on pciiiL su[)|)oser \c d{)ul)l(' signi^ dt 
lU’liitniirGinoiU rodiiil soil an sigiic H-, soil uu signo — , il (‘sl (dair 
(fu'oii poiirra |)r(Midr(‘ oncovo pour valcMir do t) ou dov'^ la d('nii-soinnH’ 
(los rosiiUals obtonus dans cns doux supposilions, liu oporaiil ainsi pI 
avciiU pgavd aux fornndoK 


cos« -h o* cosy 4 - v^ V coS(y + tTM'osy 

2 

m (*2) cos^a 4- o'^ cos^y, 

cos I /'[(h® 4- cos« -i” tv cosy] ( 4- cos|r[— (w* 4- cos ex -l- tv cosy] \ 

= 2 4- cosi7 I cos(/‘(V cosy), 

on Irouvora 


V) •*— 8 j^— ^ — C'OS [r(//--l- v^)^coscJ{] cos(nvcosy)j 

g j m f{r) r(w^4- 0^ ) cosV 4- tt*- cos^y ^ cos [ /*( w- 4- cos a | cos(/*iv cosy) 

Rn rosiimoj t) soronC sculomonl fonotions dos quanlitos variahlos 

0( ^V^ 

D’aiitre part, si, aprrs avoir fail, pour abreg(M\ 

( 107 ) = 

on (icsigno par 

Igs derLvocs cUi promior nl dii second ordre do considoro coiuiuo 
fonclion do K|, par 
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li'^i ilci'i vi'i's (III |n‘i 

Mntfr fl ilii sff 

unil nnli'f il 

<• cim'i 

ilil('T('' riiillliic 

i'liiirlidii lie K ., I'l | 

lar 

1 , ■ 



la clfrivff lit! ‘a‘finhl nralri* df v' dillfmilif iiiif 

I'dh |lill‘ ! 

i'a|i|HH'l il cliii- 

fuiif di 

varitihlt^s 

K ,, K ,, nn (rnitviM’a 



1 jnS ) 

i 

iK( 'MV| 

t)i/ th‘ 

ihx 



fi» pai- 

'^nilf , 





i H»l| ) 

th ' 

ihi 

th 

* ifr 

’* ' *M 

.)(■ 

((’ \ ^Il 

him) 

, . ^ “i * 

f/n 

th \ ' 

' ’*’* th ^ 


* »;n > 

V’j 1 If c, ,, 

H M l 

I'll' * 

Ji ihi 

th i • 

’* * t)i\ tht 

1» M 

irw 

thf i)i 

IH‘ X 

hill fun 

•H'llllCIH'C, Il 

f'» Ini innlf ( H 1 , 

( 1 ) ) iluiMif rnnl 




f'K,,. ‘'a < 



1' ; V'j II'' 


W i.W * »»' 






i‘l l'rr|M*Hniji < ' t, .Vilin^ r«’i|Uii(ioii itr rt‘lli|iMinlM t|ii) cli'li'niiiiM* 
Ini'* il(^ la pnliu 1 ' »it MMi, tlm it'inlra 

\ ‘ * \ \ n\' w ' * B a \ » \ 

< ' ^ i ^ . 

f » V III ^ ' |P V', ♦ j/’ I. 

lair'^ipir li* |ilau ill* rMMili* |»i'iini(i\i^ niMiiMiti* a\i*r If plan ilf \* 
nil a 

it M, /f *1, < ' li 

nil fit fiiiM lil( 

f( M, »' n, n » 

fl la rnnnulf < n | t ^f ifiluil a 

Mill u » , M i . n* ^ ^ m 


h<mi‘ aim-., nmiiiti* il riaii l.n ilf *!•• i«‘ |Ui'*\»ir, rt'lli|iNtiit|)' r; 1 fsl dt* 



\(>i,vi:\r\ i'A Kucii'o in \i\iifi MMitui'' 


ivYolnfinii iiiilniir rli' I’avr fir. /. rl 'l.m • rl • lli|* .>>iili li t.uii' iln 
CiiytMi tie ri'‘((iiiilriir isl 

I 

Ir (’lin t* dll (Iriiii -iiM’ ilr i rMiliiliuii » I.imI 

I 

it » , f ' ' 

DiHir , '*i I'm II iiMinliM’ .iIiMim mMJ , U . Si « *U jM -|t ,-m . 

I ifHI dl*"i ll'ilifi MIhIm’^ |lLll( I*' tl.MMi || »jlh'll‘ ' »■ du i I Min itlidi |imni 

(tvi* ill' IniniiTr imhi |Md<nMtri\ mu iioiim.i d.iM l» ^ ^ |miIi 

I'lilii'r itnril il . 

i\tU) }t ' 

ill;/ , » 1 » 

i‘l dt'MV pi «\«> li liM Iim v n. r 

^Mpi'ipfisprniil iIm ni»niii'rM ti iTrii plir Invuiti iipruiM wd/ * » ( «r 
ijiii jinivM n'rlaiii'* rn^daiiv mu U > dim * ipir 

t ndl jirMl ll|H'ri'l‘V Ml I'j m( ijHI |M Mil »pl\«u jtppt III 1^ 

njf iffiton , *»»' iMMltiiMth*u( dr*> Iplr |»* |d 111 dr ! Mint/’ di v i* Ml px iprudl 
I’lihiin' Ji Mil nM (uiti axi' intintMi* \\n> du i m 

Siiiim riiMl i'liMMj^r'r a liI duri liMU dr I it\i dn 4^. *iH jM iil di « 1 du 
|illlii di^s y, di* itJiiitit*i i' il ‘^iMiptillrr Ti i|iMd|Mu M 1 > ti I It* * h\* lunii, 
tui N |iiir\ imimI I it I'M Itiihiiul i'MtiindMi I*' pi ui d« - ? Miiri 1 (f !in Npn, 

^lU^|^i^^l^ pur TaM* tlrs/,, pi'i |nmmIm iiLuir pf in *U I'Mudr VImi^ 
hi di'iMlr C)l\ [K'^rpiMliliiMihuri* an plan A*' l*Mudr, ^ r Imuivi ra st MUtpi p.i‘ 
tluM?' Il* phiti di*ri \\ / ; rl tiu aura pur 

tt 

la liMinnlr ( V| 1 diinui*ni 

I ' xl’d. 
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[‘!ii ri'ijiiiiliiiii 1 1 i ^1 ) I'll 

I ('■’ I I I o I •<', n''g|,v> 

(ii«) 

' ' I (V) I g,-| I. 

Dims ci’llc ilcriiii'n', Ic (hmliln sif^im t ixmi'i'ii ('(n> rc'diiil iii'liili'iii- 
rcmi'iil sdil an si|'ii<' | , soil an hij^no •. D'ailliMirs, I’li vci'lii da ni 
i|iii a ('ir' dil |^n>l■('•dl•llllIH‘lll ( |iaf(i' ■•.•>;)), las valaiii's da V), V*. a( |>ai' 
siiila aalli's da ■<■/, k'', iia variaronl |ias dans la jiassa^a da raijua- 
(ioii ( I 1 V) i> l'ai|iialinn ( M H ). i\lainianiiiil it asl alaii'(|na ralli|isoida 
raiirasaitla |iiir !'a(|nalion (iiHj nllVii'a iin a\a diri^a snivani I'lisa 
das X, a'asi "ii-'dii'a sllivaiil la (raaa dn pliin da ronda siic la |ilan 
das X, y. I.as daitx atili'as a\as da rcdli|isoida sa aonrondaonl avaa las 
axas da la si’alinn I'aila dans aal alli|isoida |iai’ la |dan di's y, /„ a'asl- 
iVdin’ avaa las dans iixas di‘ I'allipsa )'a|>i*asanlaa par l'ai|nalinii 


O 1*0 


V) ! 





1 

\ V' 

1 

» I i 



data piisa, soiaiil 


I 



la aarra dll daini'iixa t|iii, ilails I'allipsoida, I'oinaida avi'a la Iniaa dn 
plan da ronda priiniliva siir la plan inana par la poini 0 parpandian- 
lairainaiil ii I'axa das /.. al 

I 1 


las ajirras di'S daini-a\as da I’allipsa (l i<)). I.as vilassas da propanii" 
lion 

<)' tl" tO' 

jf yf* I v«r 

das irois midas pidarisaas saroni dalarminaas par las rorninlas 


i I f 




t) J 




p AH I 


A-' 


x‘'» 

/.' ’ 







•.'.'(8 N{l|i\r.\ll\ r.\ KMClt.l^s III \| \ I III M \ I ini | ■^, 
hi viili'nr lie 

(I'lO i> 

lllinli,'> ()lll' I .1 ■' ri'|tri'^r(|ll’Milll li' - V.ili'lll . lie jilMjili'. ;) 

Vcl'ilirr rrijiialiiMi 

I I '' (I 1 4 ■ ; ( . , < ■ > , - j 

( I f 0 j 

f i I < k ' ^ » n 

l.iirMjiii' Ir iiliiiiilr rmiili' |iiiniilni‘ c <1 |» t iuM'lh iil.iit < .i i ' im iI)' . , 

nil, t'l> l|lli n-\li'Ml lilt liiriili', lot 'Ilirnii ,1 

tt JS 1 tl, tl 

ri'illialiiui ( I I ;ir fi'tliiil ,1 

tl ' ll I v’ I 1' . > , 1)1 ,> ,1' 1 , . ,J. .| 

On (ii'iil iliiiic |ti'i'iiilri' iiltir . 

M'l'l) » ’ i ' I ' ■ t‘ 1 

I'l, I'll rilllllMliaill if, |<|||||||||< . i | ••|, ) If ' Inlliililf . t I M *. M • ( '. 

nil HI' Innivi’ iiiiiiii'iliafi'iiii-tii i,iiiifiii' ,uis i i|ii.iiitiii' < i ii< >, i i i > 
l.niNi|ni' In |ii;iii i|i< ('iiiiiii' |ii iiiMlii>‘ |i.i . |(,(i r,i\< i|> . , I f 

ii>irn'i> liiiNi|ii'iiii II 

M I*, 

ri'ijiialiiiii 1 1 "-' ) y.,. |•|•|||||| 

('•'■O h’ ll' >■, . I ...A'Mh' .1- • . .. 

On iii'iil tillin' iii'i'iiilri' ulni’H 

0 '•') i’ 111 v.',, v'l *•<•., V , ,4 

AIiii'h itiiHsi ri'i|iiaiiiiii 1 1 iH i, l•^'•l||||ll' .■ 

0 '7) (" < V,)v“ . (It , V, . » , , V ,, 

1 1 |l|l SI nil' (III l'|li|ISMlll|' Ijlll ;| Illilll* i|\i<>i It'n asi'-t I uul'iliillill <; fl I’llll 

lii'iil !illii'liii!i' || 1 ||‘. iliw IriiiH iiliili'H (iliiiii'H Jinniiiilf-. jur la ^iilnlivf imh 
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(Id I’ontle primitive, dont Ic plan rcnfcrmc I’axo des z, les deux pre- 
mieres sc composent do lumierc polarisec parallMemenL a douxaxes 
rectangiilaires compris dans cc plan, ct dont I’lin cst Taxe des z, 
tandis quo la troisiemo sc compose de lumiero polarisee perpendi- 
cnlaircment au plan do I’ondc. Enfin, lorsque I’axc des z se trouve 
incline d’une mani()rc quclconquc sur Ic plan do I’ondc primitive, les 
(jiiantitcs s"^, s'"^ dtderminees par Toquation (122) coincident avec les 
deux valours do donnoes par la formule 


(laS) 


-)■ 


-H \''i .1 ( ) -t- -1- 






Obsorvons encore quo Tcqualion ((27) pout ctre prosonteo sous la 
IbrnK} 


( ( w -+• (’3' -H irz)- 

(l2(l) 

( -I- — Vb.i) ("X + cy)»'Z4- [V>8--'(?, -h 1 , 

('L quo colto equation, dovenant scnd)lal)lo si I’dquation (58), lorsque 
les dilTiircnccs 


(( 3 o) “(til, '^'^2,2 — Xq,! 

s’evanouissent, rcpriiscnlc alors, comme I'liquatlon (58), un cllip- 
soide do revolution, qui a pour 6quatoitr loplan do Tonde primitive. 
Done, si Ics difTcrencos (r3o), aan.s cUrc nulics, sonltros potites, I’cl- 
lipsoidc represento par I’liquation (129) diffi 

dc revolution qui aurait pour axe do riivoliuion ui uroitc ur menee 
par Ic point 0 pcrpendiculaircmcnl au plan dc I'ondc; el, des Irois 
ondcs do lumierc polarisec produitos par la subdivision d’line mub' 
primitive, les deux premieres ofTriront des vitesses do propagation 
peu difl'erentes entro elics, ot des molecules clhereos dont les vitesses 
propres seront dirigees suivanl des droites scnsibicmont paralleU's 
au plan do chaque onde. G’est elTcctivemcnt ce qui arrive quand la 
lumiere traverse un crislal doue de la double refraction. 


OF.itvres de C , — S. II, t. X. 
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lilio 


IV, ^/m tuhl(\ //// inu'a t( 

nit l i'lttsliriii tlr I vfhtr ^ \/r In ininn t n inn\ ft\ 


(Itiiisiilrrnns nil iniliMii tlan^‘ lrt|in»l Trla^lh’ilr ^Ir Trllin ir*>|i^ |,i 
nirinn i'll Inns m'IIn* Alnr?i, nnniniMni Ta <lil < | i k *Ii' < Inn > 
pllllirs (Inns l(♦^^|ll(‘ll('^ M‘ fllMhi’ linn mhlr pi nu' Jr In 

iiiinri’ (inn |inliiri’n'M*, It*?* itnuv pnnnirrnH* ti* (iin|ijprnnl ;isnt l,i njinnr 
vi((‘ssn, i^v Mi|H’r|»nriri‘niil Ji* m,n(ii*n‘ ii ii*i*h |iln * Im nmi (|ir\utr 'iriih*. 
(Ians lit(|(n'lln hi liiininrr sinn |inl;n(^<(‘i< |nn atlnlmirnif .ni jihin Jr I'MiiJr 
|irilniliv(S fainlis f|iin rlnm, la (iniMinni* hi Itinunm i.i prl un < n jiri ^ 
liriHliViih'iinniiriil ii in^phni. I)n piin*« la Ihm «tinnr miJr Ji p u jjim, n 
rh'sl Jans hi plan mmmih* ih* Ihindr priiiuli^t^ tjnr t\ni Jinpi <. h * Jrpla 
('(‘iiiiMils nl l(M vihralinm* riiili,ih*»» th* nnJri nh ». rl ahn t J \\\ .iiiu 
plus dr pnlarisaliniu On arri\t« a la iiiniir runrln mti. m aili nrhiaitl 
daiiH l(‘s npuiliniis ( “/i ) dn \\ II Iru \atrnp» di+ » . m ^ . iptr 

Innrnissriil Irs ri|naliniiH ( tii ), ( V; ) dn i III pniu \r i a , mu P, hr-o. iir 
dr rr(ln‘r ri*slr la mriin* dans Imis Ir ► hilln rixmn nl. a|iir's la 

siilii^liliilinn dnnl il s’ajdl, Irs Inninilr • r* n Jn ;j II > r u dm >■ iJ a 



tit 

i n 

[ v‘'i; 

tt ’^''i St ' 

1 * Il 

(0 

t)^u 

1 

(It , 

v'ds 


* u *M 


f dv; 

d/' 

MM 

! 

*r ‘ 

I r, o , 


Si main I mail I nii a jnuir irs tnnunh*s ( 1 1 apj rs a\ nir nnx ll ip hr Ji+m dm s 
niiniilirrs dr la prrinirrr par //, tU* la srriunir pai’ i, rl*-* la hMinrinr 
par O', (‘I si Tnii a ruanl a rrijiialinn 

I '0 //^ ] ! Il ^ i\ 

nil lrnnviM‘11 


(.1) 


rr/ I II*;) 


(^» I ^ vVJOn; 





•m 


NOUVEAUX EXERGICES 1)E MATHIiMATIQUliS. 

(^lelii pose, cn tenant coinptc dcs formulcs ( 26 ), ( 27 ) du § II, on de- 
dnira sans poinc do I’oquation (3) la valour gcnorale do 




])uis, apriis avoir substitno cetle valour dans chacuno dos Ibr- 
mnlos (r), on tircra do cos dornicrcs formulcs los valours des trois 
inoonnucs y), 'C. 

Lorsque los d 6 placcments et les vitcsses des m(dccules do I’etlior 
sont primitlvomonl parallolos an plan do Tondc lumineuse, los valours 
inilialoa dcs doiix quantiles 


+ 0 a -h IV?, 


^ 0-n (K 


s’ovanoiiisscnl, ct requation (3) donne genoralcrnciU 

(4) + va + (V? = O. 

Par suite, on posanl, pour abrogor, 

(5) .v“ = r)4-\‘^ 


on roduit los Ibrmules ( 1 ) a 


(«) 






fP-a 

'<)(- 


: — .v> 


■v'a, 






Or on (ire dcs Ibrinulos (0) 


(7) 


/ w ^ . y SillA7 

1 4 =. ^0 fiOS.vf + 4, —J~> 
sins/ 

•a - •aocoss/+-ai— ^ — 
? = ?o coss/ -H ?, - 


^0. Vjo, Co. Cl. Y),, Cl dcsignanl los valours 


C. n, 


j, ^ On 
Ot’ 0i 


D’aillcurs cos valcurs inilialcs quo dctei 
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‘iii« 

('f ('>,7) (In t; II, joinfcs ii r(''(|iiii(i(ii> 

(S) I ,IX 1 /<)' I 

(III, I’l' (|ni n'viinil iiii lui'-iiii', ii la l‘iii'imili' 

(\)) /i I II. I I I’) I n' 


ili'vriiiil vin'ilii'i' ilch ('(itnlilidiis h('iiili|alili"i, <.tit( ii In l■•l||(lll|llll 1 Hi, 
soil 11 la i‘i)iiililiiiM ((I'l) (III ^ Ii, si I'lin m>iiI nlilciiii' nMili iiii iil lies 
(iiiilns liiiiiiiiinKis iloiil la vili»<si' di' |ii’<i|ia;r.iliiiii nil ihi-i:;i i- p|,iii , |,- 
iiiniic Mills (|ui‘ la (Ifoilc OP, nn ilc', iinili«, liiinnii-ii a-', iImiiI t.i \iif..M‘ 
(!(' |ii'ii|ia|'alimi soil ilirini'n' dans li* m<iis n(t|n>si«. I.i ilrmh- op i i.mt 
(icillc (|ni liiriiic, av(’(‘ h’s dnni'avcs dc;, ciKiidiiiiiin' < posiiuf 1, Ir, 
iiii((l(is diinl li‘K I'lisiniis sniil ns|ii'i'li\i'Mi(‘ii( 


(i«0 


/. 




Dans ti> |iri!iiiii*i' cas, nn aura 

k 


( 11 ) 


1 * .. 




' tti ' 


tit 


la vili'ssc ill* |H’ii[)aKali(in d'niii' inidc ciaiil 


i‘(, ill's tdnnnli's ( 7 ), { in >, ( 1 1 ) jninii.., ;m\ (•iinaiinii , 






^1 » 


1,^ i i 

1. 


(lit) 



1 

' 'Od 



y < 4 

* » 





I Cl 


i », 

lu 

1. 


nn lii'i'i'a 










1’ 


l’US( A 1 

>0 ! 

li, 4 1 

Mi 

^ 1 1 

ilth 

0/|) 

T' 




siiit/* 1 


/ii 

i 1 jf i 




Klis( / i 


1*1 / » 

1^' 1 

fM 

iin. 

Dans lo simmukI 

1‘ilS, 

Il'H lliriiMlIl's 

( i/| ) ilfM'.iii'ni 

rtn* 

rriiijd, 



iN(niVK\U\ KXKHClCKS UK M ATI! KM \Tt <.>U US. U!»:i 
(■('lies i|ii iM) I'll (li‘(ltiil (>n siitisliliiaiil !iii\ liinoiiii's 


/♦I >/, X ii/ 

Irs hitiniiips 

Ai ! V/, X I 12^ 

Ajniiinns I ri|ii;ihoii ( ^( ) ilrviMil i'Iro vrrilUM' iudrjU'iuliiiiiiiMMil 

(It'S \nl(’urs jidrihiMMih ;i rl ii pur pnur drs valours ili* 


|'■■'llll■^ it /I'-rn Cl it \ (III Iroiivci-ii, i-iilrc Ics cdiisliiiilcs arliilriiiiTS 

•’ll. I’ll. 1 , 1 , tl„, 1 ||,, i,i, 


ilcf, rchiliniis c\,|(riitti'>i's |tar li". rdrimilcs 

(•■’) el’ll I ’■I'.l I ll'l|i dill, ' cl), I t ICl„ II 

dll, cc i|iii I'cxiciil an ln(•lllc, par Ics rnriinilcs 

U*') dll,, I /<<■„ ! cl,, i(, uu,, I /,||,| I c(„ <1, 

licKiticllcs dll lii'cia 

('7' d ^( , ) I /| y ( ) ) I ) II, 

Sdiciil iiiaiiilciiaiil 

ii', A', c’ cl It /( , (■ 


IcM I'dsiiiiiH ilds .iiii^lr,s ruriiic^ avci* Ic^ clciiii“a\cs ilcs cudi’ildiniccs 
|i(isili\cs par ilcii\ iidiivcllcs ili‘dilc;< (H,), l)H |ici'pciiiliciilairc.s ciilrc 
dies I'l ii la ilriiitc 01 ’. |’(i>,(iiim traillciir-^ 


(iH) 


n' I ! />' •/( .III' '{.(l) M(l ) 


cl 


{i'll 


It v(,) , /I'yli] I (•'•[/(j) ll(i|. 


l,cs ii'dis a\CN OP, 01 ,), on claiil rcclattKiilaircn ciilrc cii\, aiisM liicii 
ifiic Ich axes lies _y, s, mi aura, iimi mcuIciiiciU 


I d’ I A’ I c” , 1 , 

I ti’tt- ^ ,’r It, 


,(’» I ; C'» I* 




d’’ I AM <•"’ I, 
itit’ ! />/>' I I'c'; ,, II, 


d'd . ft'fi > rf 



MUlVK\>i\ I'AKIICICKS III. \t \ I'lll.M \ I I'M l>' 




iiiiiis ciicoi'i' 

1 f/’ 1 ((" 1 !»' ' 1 . 


A * (, 

< 1 1 

(■iM .... 



, / f ^ « * 

f hv \ r 1 n 1 * ‘ ' 

1 r ♦ 1 , 

(>l. iiiir siiilc. lies roiiiiiilf. ti', '* *'■ 

i U l 1 »| li' 

r|MA li\i MM iH htnll 

[iliri's pal' II, It', ii "II pill’ 

, /' . nn 

riiiin \ui\ « , 

• « « , MM h 1 la a 

1 'i' 1 • 1 

♦ /' f.M ♦ ’ 

M Hi ^ ^ 


1 

1 r> 1 > 1*1 

h fM* M 

/ n .. 


1.',., 

( M 1 V « 

. 11 - . 


Imi li'H I’nriinilr- 

1 1 1 j ) 1 III II in i iiiM 


1 II 

IM ^ 

m' h * 

. 

1 ii.l) U /' 

tin 

^'11 . 


f 1 ’ ui 1 1 

V,n 

- It- 


Olisrrvnns iraillnmvi qnr, ‘n 1 

‘tin tail* 

jHiin aln > , 

^ i . 

( m/| ) f/^ D, i /*' f , i ♦ ' f 


J u f h 

. s n, 

t'la) ( A V * 1 1 


4 ' ’ h 

r, 

"II l■"ll('llll’!l ill*!, (iiniiiilf. ( i.'l 

U » I‘| i J 

iitnH i iM\ 1 

i| n 1 1 iMM oil 

4 

:{ 1 H * ^ 

<'in 


> ll> 1 1 

i?' If-/. 

0 I-. 



UiHis li* ru'i pui'lirnlirr m\ h* plart tli+ TumiI** y aull» Ir 

i\ Yww ih'S V, rl nil la ilniih^ (Jl\ uMiU iinri' li m 1 *|n» ♦ uiMjai u 

nnn( I'liln* mix Im?» axt*** n t l tW ^ Immim -tii* * l» 

lirpliiicnlnm^ «li*mi-uxn‘MlM ;n^Mi |Mr i uK^ y n .* mh h 

(•^7) n h » 

Duns l(* inriiu* r;iH, v\\ taiNuiU rnun i*lrr la >lia*l» f MJ nu 4« nu miv* 
iin‘ni‘ ilans li‘ jilan rlt^n a% v |irr(irMitn tiLMrrhKMkt a la Ml*, la 

ilrnilr {)]\ uvnr In ilnn |*m aiur ^ r,< 

» 

( '*’hl ?, // iM’t*;', n 
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{ H)) ft' i», h c>, I , 

I’iir siiili', li's riir(iiiil('s ( ) (lonin'i'oiil 

{.in) rnsrM(> C IH » 

I'l, roiiiMM' (III lirci'ii di* rr'(|)ialiiii) (M) 

( .’ll ) ( ./-nisr I ) hi nr, 

Mil aiii'ii di'litiiliviMiicnl 


(.10 


hill r rii(,ri'(>hr I ,i siiir ill), 

II rnhvM(.< cnhr i ^Chiiir 12 /), 

.‘i III I I ’ lih : I 1 ' hiiir 12 /), 


li'i riHit'IniiiM ll('< ) I'liiiil liHijolirs (li'li’rniini'i'h par Irs I'lir- 

iiiiil(‘S ( di I, Mil, I'M ijiii ri'vii'iil ail iiiriiir, iMi I'^ai'il It r('>i|iialiMii < i ,• ). 

I -111 .j .I I iih| /. p riih ;• I rhiiir) </ 1 I tl hill) /. ( 1 ciHr i > siiir) W | j 

(.!;() • II riiht j .1 rii-i) /. ( I' nt'.r i I'hiiir) '/ 1 ' W hin | /, I’lisr I ,)'.siiiT) v/ 1 { 

( " y' I /, I 1 nihv I I'hiili'i '/ 1 I t.lhlii|/i(i CMhr I 1 hinr) ^/|. 

lli'tiiari(Uoiih I'lifiirr i|m‘ rr(|iiiiliuii ( i ) nil, I'li iraiilri“i li'rini'h, ri'i|iia- 
liiili (yH) till ill [ii'iil t’li'i* l'l•tll|)la^^l* |)in' la rnriiliili* (Hu ) ilii iiii'iiic 
jlal•a^nl|llll■ : I'l i)iii', ni fnii I'aif, |miii’ alii't'^^rr, 


ll'i) 


'riih’'!/ ,, , 

, ll/) 

1 . 1 .. 1 . , \ 11 


•I /I I 




i‘i'(li' lui'iiiiili* iliiiiiii'ra f<iiii|ilriiii‘iil 

(.ITi) a, /. ’ I iij/,* ! ll,/," 1 . . . . 


l)i* n*l(i' ilcriiii'ri' jiiiiilf ii la rnniiiilt ' (iv. ) mi lanirliii'a 

( illi I 12 ’ a, '■ a,/.’ 1 iij/.' 1 . . . , 


U'ailliMirs, IMI ili'hif^iiaiil par / rr>ptii.s«iMii* il'iiiif mnli* [ilaiir rl piir T la 



:>:in MiiVKVii\ i‘:\Kiu'n:i:s in. \f \nn si \ i mhi ^ 

ilurriMlrs (isrilliilitms iiMitrruialii* ' lid tlndh' illd i «'» 'di hmi.i* » mijmim- 

ilaiis IiN |ijira[(ia|ilidH |iri‘*rritiMi(N, 

{>;) /' 

(.IS) ' \ * 

II I'sl inipui'liihl il'dliMdM'r rn M ild »l» l.i hdiMdlx' i *M i, |j 

r|ll;dilild A’ tlr|Hdnl ddii(ddiiii‘dl dr Li dnnr dr u ,i ill.ilrdi - nrdi Mi 
lain‘S, r^rsl’ii-illrr dt* la da I dir dr la i idilrni , l.in dr- rjii* , tai \ » i Id di 
rr(|dalidd { Vi ) jdidir ad\ rnnimli-* i i m » f * ^ r It - i(du(;Mh U 
r( / drprndrdl rtiiddlladidindit dr la • mill m i I dr !.< n.ddu du iiulirn 
dans ln|Url Sr {dd|ia!;tdil lrr« dditr » tdiindru i i hi Md « V m ;li .. il 
drpidul ildiqilrldriil di* la durrhuM tlr^ jdair. piullrli tjiu h nh i 
idi'lll ri‘M idi'iddH iiiidr-t. 

\, Sur 4/ ft /ftif fioft *4 liH /.r d. K 

(auiMidrrnds driix iiulirdx siqian'^ pat |i^ |d ui dr > \ drnf « Um um 
S dil Irl (|dr I'rihrr V idlrr la idrinr rlii flii ilr > m Imu » rrM , i i dtaii I'lid 
drsipirls sr prdp;q;rdf dr*^* nidlrn IdMinird m < dndl |> pl.ui . MinM 
pandlidr'^ ii I'asr drr* : ♦ dr ir a Hiidt ^ qdr ur.ii u hmimhm i • 

inritlrnii'W iMiliaiitrra la rni-vi'ttrdrr j i iriiii u-r.iud \ luid d%»i)idi 
priqiii^i‘r.s ilidis Ir prrididr tinlirdi rl tjur l*idi iHMiiinr 
*V‘ d Ud l^di^4i^'rdr MahMiir d'diidr^ jfiHjn^d'r . dan i Ir Mud nnliiriii 
ol qur I'dd ddinnir /rV/niyrW, Tar, rn TanMnl ah liai ium d*^ » t Miidr . 
ndlt'idiii's i‘l rrlVat*|ri‘s, nti ni’ piuinail ■‘atiNiaiii’* aus iMiidiiMdi^^ tria 
livds II la siirlarr d** ‘^iqiaralidri dra d»*M\ inilitMix, 

Nulls avouM nidiitrr, ilaiis Ir Utilhun #A» iMiMduiil d?* la 

rriilarqdd [irdmlrnlr nu pdiil ilrdniris idui •^rdlriid mI U * Itn dr la 
ndlt'xidn i‘l di* la rrlraidiun dr la Innurir, inais r*iirH|r la d^i Crtidiiia 
lidd ilo hi ijuaiililr dr tiinih’M*r pdlari'^rr par rrlliAitni rl pat r* Iia» Iimm 
soiiH nnr inridiMirr dninirr, la hii dr Hrrwsh^r ^ur Taii^lr dr pMKar»a 
(inn roiiiplrir rl Irn Inrniulrrt iriM'rrrn par Frrstnr) dan^^ Ir ir' 17 »(r'^ 
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\iin<ili't t/c C/itnilt' n ill- l>/n\if/t/r. N(nih mitis Ihh-iutoiis riiisliml 

it <li'iliiir<‘ ilr 111 iiii'>nii‘ hi Ini dc la rrlVarljon, ni ailnM'llanl. 

('oiiutu' ri'N|M'‘iiriicc Ir |)r()ii\i>, <|iif la ri'llcNioii nc rliaiii'c pas la na 

liii'i' ih' la l■l)llll'lll■. I’l i|in' I'aiiplc irinriili'in-i' csl I'l^al ii I'ani'h' ilc 

l'l‘lll•\ilMl . 

I’niir tin m'IiI dr'. Iniis nvsliniirs d’oinlcs incidciilcs, t■('■ll(“(■lli^'s oit 
ri'Ci'tirli'i"., li". di'>|dacrmni|s (^, ■' dr la iiiolrriilr liiiiiinriisi' rnrrrs- 
piHidaiilr an pniiil ( .r, ,i . - ) sr li'<iii\ri‘airiil drlrriiiiiirs paf drs r(|iia- 
limi!. sriiililaldr', ati\ rnnniilrs ( 11) dn ^ h. Vjmiliiiis tjiir, dims Ir 

passapr dr i niidrs iiirnlrnli". aii\ niidrs rrllrrlii Irs (|itimli(r>« a rl T 

nr Viii’irnml ptnnl, ni iiirmr Irs i|M:mli(rs /, ii, /, pni'Wjnr Ir-, prr- 
lliil'i'r;'. drpriidrnl iiiiii|iirinriil dr la riMilriir, Irs an(n>-, dr la roiilrnr 
rl, dr !a inilmr dn tiiilim. (.liianl ii ranplr d'im'idriirr nn dr\i‘!i Ir 
n’liiplai'rr, Im '-(jn’ini pir-’-ri a drs midr-i iiindriilrs aiis midr.s crllr' 
rliir-i, par Mill -■npplriiirnf iiliii d'rxprMiirr <|nr Irs ili'nv aiij'lrs 

iriiiridrnir r( dr rrllrviiin Mini rpaii\ rnlrr rn\; r| par snilr on 
dr\ra dan > rr ras rliatiprr ‘.riilrntrnl Ir -^ij'iir dr la pirnili'ir drs drn\ 
lipnrs lripiiniinirli'ii|nr'. rits ., sin 
(Irhi piisr, ■ iiirnl 

" 7 |i I'l; 

ijiir drvirnnrni li nrllii'inits 

. 1 , i', U'. D 

i|nand mi pa->»r dn -ixslrnn* dr-, midrs inridrnlrs an s\s(i-nir drs mnirs 
rrllrrliirs, rl 

T'. li. /■. .r. »v. «;•, 0' 

rr i|nr drvirnnrni Irs i|i|;inlilrs 

s. I. 11. /. ,1. i'. Ill 

([Hand nil p:issr dn sv-.lmiir drs nndrs iiiridriilrs an\ oiidrs ri-IVarlrrs. 
Si I’nn rnitsidrlr :i la Inis Irs drn\ sv-li'liirs irmidrs prn|>iiprrs ilillis ir 
pPriiitrr iiiilirii, nn drviii, pniir rr inilirii, I'riiiplarrr Irs r(|lialions ( Tl; 

;i;t 


(ft ut </r' r 


S M. I \. 
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(Ill IV |)iii’ li'M loriimli's 

c •ci’O'iT I M'nri ■ •' I Ml.; ■ I , 111 ., ^/|j 

1 sill r j Cli tM)s| A ( \ i '♦inn >/) i i ns ' » ‘iHi.i w|j, 

d '('.osTp'l ro'i|/i( .rrns* ) i siim v/| , * niu, - \ 

1 ('osr j Cli i‘us|/ ( .i rns; ) >'nii,) N^j i mij/. ^ t np- . ' > .m,) s/|j, 

^ JM'OST I >*siiiv) s/ 1 i 0 i \u > 

i a:,{'tw|/i( j'vohx I ysjii;) \/( Oi'in|/ii ^mii. » i mu j n/||. 


On li’niivrra lui rnnlrniii', |miui’ In smoinl iiKlitni, 


t , 

' 

siliT'} 


Vns) //( V 

Till ; 

' i 1' •iio 1 iV 1 

n 

1 h 1 /« 1 r i H / 1 

Y XW 

I ,/i 

(■() ■. (( 

r.nst' I 



ros s 

' ! I ■•III. ) ' f 1 

n 

IM 1 V < < i'M 1 

1 ' in 

,'l vV| 

( : 



ros( //( t 


1 1 '.111 r'l N < 1 

1 n 1 

Hi 1 A ( t 1 II < , ' 

Y MM ! 

1 s'l\. 

D'liilli 

nU‘S 1 

a 

siirl'aiM' 

do < 

■idiniralimt do’. i 

Unix 

imIhMIX {'( 



Ii-nv 


iiiiisHi'S do (iiijii<> o|lit'’r(' (|iii ii'v IfniiNriil . i iinii idi-. (m ii|iii< 

Cl’S doiix iiiiissis Mini (hnis roliil naliirol, ,i\rr It- jd.ui d*- . \, , i i'jin-, 
Kt'hli’' jiiiv rc’ipiiiliiiii 

Cl) r 

(‘I, jiinir i|ii(' I'os (loii\ laa'^'M' i rf!.(cii) > ruju- ii r.ni))i- |jf(ulai(l 

III illiriM* dll iiioiivoiiii'iil, il (-‘.I |.i \,,lnu do ii-l.ili\c a 

till iiinIiUiI diiiiiio (^( {t III! jioiiit diiiiiio do III '.itililOo (lo 'I' |j.( ) ii [ ii I M , m* 
soil. iKiinI idh'iTc, (jiiiind mi do i.i jiioinion* in.c. -o .i |,t o. niido, 

Itllillli <'iiililili‘, ('ll |iioilllll ,1' II, nil lli'o do I.I |i|oiiiii 10 do . oi|iiii 
lions { I ) 

(^i) i; siiiTd^l i .1,)cn>i(/. r'tiiiy sn i lO i*, j .,m) , ,nl 

I'l, do III jiriMiiiiTO dort dijiinlimis i v t, 

(•’) i; sinr'l ,TriK(/.’>-Hiii>' /.S ■ m , ' , jij, 

III itniidllioii (jiio noils Monni.s (I'l'imuoor dnnnota 

sinrliC) I ,'l,)i‘os(/. I slur w? i <U , »,)..iih A > si„r »/i| 

slnr'j ,Vi‘os(/{’)'sint' \'t] . M'sui t/.' i miu^' ,'nj. 
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lnMl(^(nis rin ;iilni('l <|Mr Van pnissr. s;ims (M’riMir si‘nsihl(\ lu' pas 
h'liir i'nriiph’ dos lr»p'‘rMs jiiniliiiral iiins (\uv pnil ap|)ijrln' Ir vnisinai^i' 
(III srrniiil luiliiMi ii la \altMir dr !;♦ ilrlrriiiiiirc par )a pnMiiirri' dr>x 
r(|iiii(ioiis I I ), r\ li* \ ulsi iia;!:i‘ tin prrniiiM’ luiliril ii ta valriir (!(’ ilr- 
h'l intnrp par la prt'nniMa' drs ('M|iiaUnns ( ■* ). 

OhsfM'VoiiH MiaiiiiiMiaitI c|iit*, rr<)Uiil if»ii ((») drvanl siihsisIcM’ iinh'^- 
p(»iidaniiiMMil doM valruj's allriliiirfs \\\\\ vaidaldrs r rl /, l(*s riMdli- 
(•mmHs ilrs piii'tsaiHM'H MMiihlahli*s d<‘ y !♦! di* / drvroiil rlrc <‘}.![au\ dans 
Irs diMis d(' iM'llr ri|ualinit di’Vtdnppps rii srrii'S niiivrr- 

}.p'nh‘s» iirduii iHM^k ’>11 i \ an I Irs pinssaiirrs dnnl il s’ajp^- ri’llt* stndr 
roiisidiM'iil ion on drdniia iinnirdiaUniMnil It's riM'innli^s 

(7) < ’1 ! .1sln;‘, (0 i I'Siiir', 

(Hi Amiiv //‘'iij;', 

{[)) ^ s, 

an\i|iHdlos on parNiml rnrnro irrs ^dinplrninnl dn la inanii'rn siU” 
vanli^ : 

Si Tnii pn 74 i‘ ) M r\ i n ; i*' dam* l'ri|ualiim (tl); dans ta'lli* 
iiirinn in|nal ioiit dillprinilinn wur, drus nn (rniH Wur^ dc^ siiiln par rap- 

'‘ill t'‘*» 

^in y t 
^ ’ iiir\ 

N ^ Ky nil! . 

Dr la priMniri'i* dr^ rqnaliniis { in \ jninln a la *|uali irinn, rl la simmiihIp 
jiiinli* il la lrni^irnM\ tMilraiiinrnnl Irn rnrimilrs { *; ) r\ riMjnalinn 

dr hn|nidlo on rnindniMi nn nxlrayaul \r^ raiMiins rarr<M*h pnHiliYi‘s das 
dnn\ innnihrns 

Si Tnii piKail / n ilau^ IVqiMliini i(l), dillVrnntinn urns dniiv mi 


pnrl il /» nn rn (iiina MhM’nssivmMmil 

I a I a, } ‘in 
\ U I I '*ni , 

(ro) 

i /i a ? .1^1 'iln r 
i . t I M, I ’ inr 



Noi VKUA K\ in m m hi mm mi i 


:l (!0 


Inns Inis, linn plus pnr r,i|»|n)i‘( ;i /, iwm ^ |i.h' i .ippiu < ;i n\\ nhiii n 
<ll‘;nl IrnI'i iiniiNnlli'S lurniiilr'i, ijiii , jninl i* ■ jn * Ini iim !< i » < < j, r n( i .li 
iinriiiniil , luni srnlritinnl In . ri| n.il luu'- t m M <| i, umi mi< <> i ,* I'i ,j n.j 
linn i M ). L;i srcninln (In nns nnii\nllr'. InMiiiiir < i iH 


do 


/. nil . O' , 1 in / 


Ills, 


nl, ini l;i onnlnniiMl iivni* l.i sts'innln Mr. luomili i nn MlHjrinli.ul 
finnindi.ilriiinnl l'r(|n:i(iiMi i 

h!ii \nrli] ill' rr(|n.)liNi) i ij k l,i i|ii,Mi(i(r s. iis i|tiMi|(ii iin n( pii»|i{M < 
linniirlln j l;i iliirnn 1' nH ilLihnn > innli i nl.uM' du IlniMi i flirii', 

tin \';ii'in |ms ilnn^ li' sipn irnit nniinu i iin .nilo , if pn rnn r 
ijliniif hi rnIr.H linn lin rliaipn* p.i hi n ilnii' Mi l.i i onlnii llnin , { nn 
l’il\nn dr Iniriinrr J'nip'r , api r ^ .’r [ i r pi up r » dm I .u i . \\ i \ ( i ,r nn 
lM|nnln lid ipin I ran , 1 1 pa vail r.i i nii n* nn nn a n n idi m \ .ii < iii dmtl 
rndl snrail plnm^r dans rr Ihpudn. i Id ipnhun i n i, » ||r dun 

iH‘ra 


d d 


‘ In . 
Ml . 


|) aillriivSf 'Ml iiniiiiiiaii I U, Ins \ ilr < *r * dr pi up.r ,diun ih' | i iHnm vi 
dans Ir pnniiiiM* n( Ir srrmid inilirn, nii .nna, rn oiin dr la im 
iiilllr (I'd dll vj \\\ 

.M) .U 

id, par sniir, 

o i; 


/ 

if, 


Dnnn riMpiafinii ( o* ) pniivra nlrr vrdnilr a 
(i:o 


' Ml , 
‘M I U 


II 
I } 


Or lit iiiritiiilt' lit) liintiii'i' t|iii‘ Ii< r,i|i|iiiii ilu •.niii- iruii'iilnii'f iiii 

siim.s tie rcli'iirlitin csl t'iiii4aniiiii‘iil i'».tl uii i.i|i[iii) i .-iili r It- \ if 

(li‘ |tr(»|ta‘'ali(iii tic hi liiiiiiiTf .hms ||. |iriTin<T i l h* 1 iinh. a. ft tlt- 
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coiK'.lusioii se Lrouvc, coniine Ton suit, coiilii’ineo par rexperienoc ; 
car, ('ll faisant varior I’aiif^le tl'incitlonco pour im rayon d'nne eonhnir 
(!oiiiic(' qiii tonilic Kiir la surrac.o irun corps rcrringent, on olituMil 
loujoiirs !c nu'inc rapport eiiLrc les siims des deux angles d’incidoiu'e 
ct de rcCraclion. 

Le rapiioi’L (Mitre ie.s sinus d(' Tangle d’iiKMdiMice - et de Tangle de 
rerraelion V osl ee (jiTon noniiiie Vindice de refraction. Si Ton d('‘signe 
cel, indice jiar 0, on aura, on vertu de la Ibrnuilc (x 2 ), 

0 _ '’’•IT _ /.' 

sill”' ~ 4 

('I, par suite, 

(lO) h'-Ok. 


§ VI. — Applications nimerigties, 

Lors(jne, dans un niilii'ii transparent, Tidasticite de, Tether restn la 
in(*Mne en tons sens, la (linuio T d(!s ositillations moh'iculaires du flnide 
(itluM’e so trouve lieo ii Tc’paisseur /d’une onde plane, par Tiiquation 

n 

(i) .?«.-=:a|/.=-l- t\ik''+ aj/. . ■ 

I ooir la formule (3,‘i) du § IV], dans laqiielle on a 

('0 

(3) 

I)’ailleur,s, la vitessc do propagation O d’un rayon do luini6re etant 
donni'c par la formule 

(/.) = 

on aura encore 

( 5 ) = a I + a j /i* -I- Oj 4"* + . . . . 

Dans los seconds membres dcs equations (i) ct (5), comme dans les 


tN()iiVK\ii\ m: mviiiiimvihu i>, 

tii'i'ich (|ii(‘ n’lil'i'i'nii'n! Ii's ( <'i'i ), (<• > ). i ''<> i ilti ;i 1 1 1 . I r < < iM i 

lirirn(s 

\\\, 

ill's |Hliss;UH’i“; ;isiTinl;iiili‘s {li‘ 1 1 l :i piilrnuMiU rl |,i \ ^ 

liMir i^t'iin'iili' ill' ii^,, ilrluriiiiiH’r |i;ir la Inniinli' 

Ml ) ( i)^ ' *ii„ h , ll / i 1 i M t. , ' . 

r t , a . , • I w< I 

ohI iitK' (ri's dc I'unln' -n i. <l.iii < If i .1 . nii l.i i|j , 

liltli'i' r ill' ili'tiv iniili'i'illi'h. il'rllii'r, hs'iv i . ipin ti< tu f. |iiiiii ixmii i 

riiiH' sill' i'luiln' Hill' arlimi li. , jifiiii 

illl |il'riiiii'i' iH'ili't', Ajnllinns ijttc, st iiti I'iivioi tl'mif 1 mill iii 1 

sc I'cl'i'iiclc rii |i!issiiiil il'iin iirciiiicf iiiilicii il,iii‘ iin mil. l,i ii.ituir 

lie III ciilllniir, c( ))||I' sililc i liiii lliic dr-. i|ii;iii||l< . 1. I. ir.ln.i iii\.i 
I'iiddc, liiiidls (|iiii Ics i|iiiiiili(i"i 

/. , li, / 

sc cliiitij'cl'iiiil dims Ics slliviiiilcs 
( 7 ) /.'» 

IK^ «>• 

I'll / 

0 dcsiciuiiil I’indicc dc I'crnidmit. Alnr, mi f.i I,- 1, „( . 




(diliciidniiil lies Villen rs dill'crciilcs dait'. Ic |•rclllll•| m d.m |c .....ml 
iniliiMi, 

lilt Iri’s Itiihilc oliscrviilciii'. |■nll|c^lM,|'c, . , 1', . v, 

'>''*""‘'"'1' "in l.vi dc Id',.,, lim, ,,,. 11 , 

coi'i'cs|,nMd,u,(s ii ccHuincs r;,!,... |,. 

‘‘I 'I'diM'liiiiic Ics diverse, viileins cc. u..-im ■. ... 

(Iiees l(>i's,(ii’„n I'liil |.asser Ics se|.| r;.\mis dc |‘aii' d.iitn ,|c, ,|,. 
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vorrc. ou do c.i'isLal, ivinplis on cntiercmenl formes do divorses suli- 
stanccs liquidos ou solidos. Los subslancos omplojcos par Frauonliofer 
soul, il’oau, lino solution do polassc, riuiilo do tcrobcnthino, Irois 
ospbccs do orownglass, cl qiiatro ospeccs do fliniglass. AjouLons quo 
doux series d’cxpcrioncos soul relatives a I’ean, ol deux autres a la 
Iroisieino espeno do nintglass. Lc Tableau suivant oontient le resultat 
des ('xpdrioncos do Frauenhofer, relalivos aiix sopl rayons qu’il a de- 
signes ])ar los lollros B, C, D, E, F, Ci, 11, Pour plus do cominodile, 
nous reprosentcrons Ics valcurs do 0, correspondantes a ccs memos 
rayons, par 

^ 3 , 

Tari.i'au I. 

Indices da rcfracUon pour Ics rayons B, C, I), E, E, G, II dc Frauenhofer. 


HUnflTANllIIH Ki:FUINfll,NTl.a. 


0,. 

0,. 

o.. 


0. 

'j, 

I’un 1 ‘ 

'■'’86rio 

1 ,'no<):ir) 

1 ^33 171'; 

1 , 33:1577 

1 ,33585t 

1,337818 

i,3.{i9g'f 

1,341177 

* ( 

° 86rio * . 

i,:)3(>(I77 

I )33i70() 

I , i33577 

1 ,3358/ii) 

1,337788 

1,341961 


Sohilion do poLnsao 


1 

I ,4<>'-^3o5 

[ ,4o503? 

i ,408089 

1,419.579 

i,.fi 03 GS 

Uuilo do t6nMjoutliiiio 


I ,47I‘^>3o 

i,t 7 ‘ 1^34 

f,, 178353 

i ,4^17^6 

I ,488198 

', 4 !)'i 87 l 


l’■*’osplVo 

I , !)’?/\ 3 1 


I ,5>a798p 

1,531379 

1,534337 

[ , 539908 

i,554fi84 


lA® ORplVjO 


i,5tAr)84() 

t ^ 539^)87 

i,533oo5 

I ,530o59 

1 ,541657 

,t,5{65()G 


3*^ osjiiNoo 

I ,5'>/i774 

I ,/55')933 

I 

I , '‘)()3 1 5o 

I ,566711 

1,573535 

'>*79470 




I ,to.o4ii 

1 ,01)3 8 00 

1 ,60849.1 

i,6i453‘a 

1 ,69.0049 

I ,630772 

I ,640873 

Mini- 

1 V.® ospooo 

1 ,()y»,3'j70 

r jfi‘A!)il77 

r ,630^85 

1,637356 

r ,G|3466 

I ,655406 

r ,666079 



1 ,fiv»r)%4 

I 

I ,633666 

t ,64o)44 

t ,616780 

1 ,658849 

I ,669680 


1 “•">’'^“*1 •A»s6ri0, 

I ,fi 9 r) 59 fi 

i,rv;8^r)() 

I ,633667 

1,640495 

I ,646756 

I ,658848 

i ,669686 


4® osp6co 

1 ,r)‘>. 774 p 

r j 1 ) 3 . 968 1 

1 , 63^036 

I ,649094 

t ,048960 

1 ,660285 

1,671069 


D’aiUres experiences dc Frauenhofer dctcrminenl les valcurs do I 
ou les epaissours des ondcs dans Pair pour los sept rayons 

n, C, 1), E, F, G, If. 

Nous designerons par 

cos epaissours, qui, dans Ics experiences de Frauenhofer, sc Irouvonll 



^i)llVK\ll\ i:\i:iu:ii:r.s in: m \ i \ i lin 


2(i'i 

(‘\|U‘iiih'ns (Ml riMil-iiiill(niiii‘mr.v ilr |KHiri‘ Si 1‘nn Mnill][tlii< !t‘ hmmi 
l)r(N(|ii(MM' |ihyM'ci(Mi u (rniu rs |i;ii :i(in n'ilun.*li < uh in*' s 

(Ml (ll\-tiiilll(MliiMiirs dr niilli Mirl i r , rl i Vt^\\ (iir Ir 

(Milrul par lo;{;arilliMH''s mi ohiirmliM Ir l.tldr.ni ‘ mk.imI. iIim' li (pirt 
/ (lrsij{ii(‘ nil iimnlirr iMiliriM 


Tmii 1 u ( L 

f\lhu\\r{fr r/f'\ nnili'\ tiuns A ^ mmh, M, t M. I . I , (i, || 

(It I '/ ///m/i t 


ViiliMii lift v\\ ( I'ut mil ^ 

llmiii'iiitvi lit' |i(nit’r . ,[ 

■•■il 

' j * • 1 M • 


l.u;;aiillhm'‘i tlm imim\ tloj 
n^ommlMri i) 

n mo [ , 

lil , M - . * 1 


1 1 

1 » l 

1 1 * 1, 1 1 . T r ’ - 

1 ' ■ 1 


l i^m, 

1* 1 Mil (M 1 >1 t t ' 

' P 


f( m ill\ ili*' j 

inillimi'li'r ! ' Imm, 




( 


M I j 


M t * • 


II Silil (||‘ l;\ rui'iiiiilo ( >) I .'I, ml iti.im. , (', |, ,i , , ,ii / .,,i ( .|, 

tilidf’s (hiii!> I'nir |imii- I’nti ilf. imvoh it. » , ii. | | , i., ii_ 

nlptU'iiili'ii I i’|iiii iM'ur ili''. miilr'i / mi / , |c mi m, j |, ij j, 

|ijn rciiii mi |i:ir tim' :iiitn> mliM.iiK « , mi .hvi .mi ,, ,j,,, 

|);ir l^'iHlinmliM'iWV.irli.iii. (Hi I im . ,i. }.. m. . 

Iiil»!('iiit\ I cl II Im. il,-;. iim|,>'. .,,,x .>1)1 

r!iYtili!< cl jiii\ ilivci MS ‘.iili-|;im,. . , |,,,i I'i.hc iili<.|> i in 

II' •'iilfill l.;ii‘ 1 ..;miiI1ii,ic.. ct .1. ., J,,|,|. . ( ,}}, |, 

imolidciil (in rcHitliuiscmniiii. il.m , t,., j.,|,|,.,,i,v „n.mi 



NOUVEAUX EXERCICES DE MATIIJJMATIQUES. 2Gb 


Tableau III. 

D&terminalion dcs logarilhmes des indices de rd/raccion et de lews complements. 


VALI'UIIS DU l 

^ =: 1. 

/ 2. 

/ = 3. 

/=4. 

i = r . b . 

1=:6. 

1 = 7. 

d 1 

’n 1 

w ! 
2^ ( 

6 

CO 

0/ ■ 

fAO/) 

Compl.ou ’ 

[ ,33093^ 

1,331719 

i ,333577 

1, 33585 1 

1,337818 

1,341293 

1,344177 

vi / o.VA 

!)8 

iG 

33 

7 

1949930 

999 

93 

1957414 

1 63 

3 

1263912 

33 

2(3 

1574935 

293 

10 

i 98|3 i 6 

927 

23 


194 1 '^^4 

1950182 

1957580 

1263971 

rj75938 

[984566 

871843?. 

875^890 

87 {9818 

8742^20 

8736099 

8724 7C2 

8715434 


0 

1 ,330977 

1 ,331709 

1,333577 

1 ,335849 

I ,337788 

I ,3{ 1261 

1,344160 

d 


I'ii i/i5^ 


i?49g3o 

i? 574 i 4 

1963587 

1274935 

12813 16 

u 

VOJ 



9.9 

999 

i3o 

260 

195 

194 



t>3 


23 


26 

3 

7 

d' 

CO 

W 

MO/) 

1 9.4 1 

1944093 

1250182 

1997573 

19O3873 

1976133 

1284517 

ConipLou ♦ 

8758994 

8755907 

87.(9818 



8724867 

8715483 

6 

0, 

1 ,39!)Ga9 

r ,4<>^5 i 5 

I ,409805 





S 


1480089 

1469831 

1469958 

1478617 

148G027 

1499885 

i5n553 

o 

a , 


r>9 

3i 

16 

93 

3,(7 

216 

t84 

o i 


98 

16 


6 

6 

28 

25 

d 

o 

MO,) 

I ■fGoiv9 

1469878 

1469574 

1478716 

1486980 

i 5 oot 99 

1511769 

9 

*0 

in 

Coinpl.ouL ' 

8.539871 

8537192 

8530026 

8521984 

85 i 3790 

8499871 

8488238 

d 

p 

[. 

1,470(98 

I ,47*53 o 

1,47443.4 

t, 478353 

1,(81736 

1,488198 

1,493874 

\ 

ai 

1 

IG74355 

1677603 

I686I53 


1707603 


1 ^ 

0) 

Xi 

1 

967 

89 

89 

mm 

88 


WEm 

vu 

( 

18 


la 

mm 

18 


mm 

o 

MO,) 

1674640 

167769?. 

1686254 

1697782 

1707709 

1726608 

1 1743*4^ 

53 

Compl.ouL^^ j ' 

83a536o 

83993 o 8 

83 i 3746 

8302218 

8292291 

8273r 



OEuvrct de C. - S. II. 1. X. 
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'I'illl VVf III I ''llili' I. 



Y.^l IJiItti hi, /'. 

1 t. 

f 


1 

I 1 1 ) u * 

1 M • 1 •‘J',1 




'/* 

It 

1 

til 

III i ; 4h.'i 


1 

’*) 

4 4 

'/* 

/ 

h 

ill 

MJ 

(\ 

j:.('in 

It! 1.. Mji 

III 1) Ml 

1 . 

f ^^III1|iLiIM 1. ij^J )• 

liliH) Jitl 

tl ill'll 1 |l| j 

f 


Hi 

1 , M Vtl 1 * 

1 

n 


1 J • ihH |i ( 

f” 

V 


III i;., Hi 


u 

r* 



ni 

t! 

i> 

1 

in 

tit 

’f ! 

|l,<l}^1 

III ruthii 

UHi jt) 1 i 

ii>l;*il4 1 

Hill III \u 

n 

K 

L . 

’J 

(llMUpI.IU] |,|^^| j. 

i| 

Hi 

' i'*'''i.;i 

1 ) 

1 < 'M ll| M 1 


'/J 1 

j 


(•lll'iMi 


uT J 


t<)<i 




1 1 

h 


1 


''•Ij 

U 

ll.('l(» 

h)MUr; \ 

l»i»*i'»*i'i 

? 

<4hiii)il.mi j. 



Vi 

HhlUlili 


. 

Hf 

1 llJlliil 1 

1 ,liti ij^/itii 1 

o 


♦ 1 * M • ^ 

s. 

c/j 


1 

**< »l IM 1 

M 


nil) 


«/*"■ 1 


1 


'2 1 

l.(0<) 

''»i*vl‘) 


? 1 

/ 1 V 



*5 ( 

>4^ 1 


7;/'< hi'n 

r'lJXi'iK •, 


I \ 


I." 'I'l' , I . 'U l . I . . I I , . , , , , 


1 ' 1 X'll I *1 I h |t»t X I ' M| I ) V ► , 

■ I fi ' n^.ii » . 

’ u tM 


* ♦ It'' I ' 

I ' Ml, I 

I ,, I 


• ! I’*!!*'’' iF< |i ,'i j'' Ml *• Im ‘ ' 

Ji| j Sm '.Mu., ' 



I , IM j I , ' I I , I i i ,1 , I M 1’ ^ ‘ i<.'» 

I I • ‘ I 

* j < I j > I ' I I ,i ' M»| 

} I U i ' I 

*v k * 1 * ' * ‘4 **' I I 4 T' M U I H, u.u , I 

j ^ I 

'it'’,,* 'M *1 » ' ' 

j . . I . 

1 ' 

1 1 » "r* ' • I I , »i- 4| I ,« 1. p I , w > / I M -I j •• ' 

f'i 1**1 ^ ni»M ' * ' I'liu J • ' i| I 

I O-n ill ‘ ^ ' i»|; ' 

' i * 1 i ' » /, 

‘ ' ' ‘‘‘t I ♦'M'i'ii 4 M I < 




^ ? MMJt ,.H|i’3“<i i 


; I , I uj t , J , I, J,, , ’ , I I 

1 ’ I 

'••I'l'ni i ...h...'',. ! 4...,., u, ; ,m ,, _ .,i.,.ii i 


■ 1 1 

•• I 

i 


h| 


'* S 






J , , t 



N0UVJ5A1JX EXERCICKS DE MATHEMATIQUES. 


267 


TAiujmi III (suite). 


\AlJ.UUft DU i. 

t. 

/ 2 , 


( ^ 4 . 

/ 5 . 

/ =: 6 . 

/ 7 . 

o 

o 

c« 

ffl 

o 

> 

Tf 

0 , 

L( 0 ,) 

1 ,09:1570 

1 ,(W 5(77 

i, 6 ’jo 58 i 

1 ,f) 373 '’iG 

1,013400 

I ,0554^16 

I , 6 C> 6 o 7 '> 

9 Io 4 ^JV» 1 
IH8 

i88 

1 9 

9 u »*)8 lo 

9 193908 
9 T 4 
i:i 

9 14 19.83 
i 33 
lO 

91 57 (33 
i 5 () 
16 

2i8yo3o 

16 

991 (>750 

1 83 

5 

'A [0 1*7 1 1 

9 1^34 J 5 

91(1439 

9157O0H 

9189046 

99 1 6938 

Compl.oii 


78^5*9 8 (J 

78(^0 I (JO 

7 8 76 565 

7858508 

7849392 

7810954 

7783069 

0 
'C 

r/J 

1 

a 

m ; 

.““I 

tA 1 

U) 

rtj 

To 
.9 1 

0, 

1 ,690 

I , 0 ’j 845 i 

1,633066 

1 ,()jo 544 

I ,040780 

1 , 0588(9 

1 ,6(19680 

l-(0,) 

Coinpl.ouL^^I^^* 

9 . 1 1 9 5 /j 1 
)0i 

I r 

9117(111 

iV, 

:) 

•U1774H 

ai 3 i/i ')7 

lOo 

lO 

91497O9 

loO 

1 1 

9 1 (iO 1 4 5 

a. 5 

9 i 97 (jio 

io 5 

94 

9296 1 2 ( 

209 

V.l 19713 

9, 1 3 1 (> 3 1 

.. . . 

V 1^9879 

9 1 063 17 

9,198069 

2996333 

78879H7 

788‘»959 

7 «() 83(»7 

785(1191 

7833643 

7801931 

7773667 

■i 

6 

u 

‘9 

T 1 

CJ ' 
u 

VJ 

7; 

fl 

s 

0/ 

1 , 09 () 5 p 6 

9 J 195 1 [ 
'i4 i 
l(> 

91 i*>7pH 

1 ,698 |0(j 

9 M 7(>1 1 

I On 
a1 

•;ill77()) 

I ,03:1067 

i, 04 oj 9 ^ 

1 ,040756 

T, 6588(8 

I, 669686 

1 

1 

1.(0/) 

9 ,i 3 ( 4'‘»7 

160 

JO 1 

9,39 
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II cst imporlanl d’obscrvcr que, cn appliquanl ii I’equalion (i) Ic 
llicoi’omo do Lagrange sur Ic rotour dos suites, on cn tire la valcur do 
/t* dcYcloppco cn lino seric do la forme 

(9) A-’— bji' + bj.v'’ -H . . .. 

D’aillcurs, pour dclermincr Ics cooflicienls ]),, bn, bj, . . ., il stifTira do 
substiUier dans [’equation (9) les valours dc.y-,^’, j“, ... dcdiiitcs do 
rdquation (i), savoir 

~ a, /i^ -H {ij A* -h 5)3 A'** -t- . . . , 

.v' = a; A*-h 3aia2A'' + . . 


Alors requation (9) deviondra 

ail)i A'-i- (ajb| -1- a® bjlA^-l- (aj b, 4 - a aiajl)2-t- aj 1)3 ) A® - 
ct Ton on conclura 

a,b,=:i, 

Oa b| “H a^ ba — 0, 

aab,-!- aajaaba-h i>{b3=::o, 


par consdquent 


b,~-, 

Hi 


ajbi 


t1 a 


(10) 


I U3 11 j H - 1 1^2 

J)a — “-3 




u 


Cola pos6, la formiilo (()) donnera 
(rO 

Or, puisque dans Ic cas ou la distance /’ de deux molecules asiy)z rap- 


,X,A -i - s 



:27:a ^UllVI■;Vll\ KVKUClCKh MK M \TII K M M H H l,s. 

prni‘lirM^h |ii)nr rvrrrrr uih‘ V\u\v Mir I'uiitu* 

hidpi’ot' rdiiiinn (rrs dii |in'iiii«'r ncilrr, Ir ^ i|ii;iiilili ' * 

(1 1 1 ‘Ni 

soul ill's <1 lllllllill’‘^' Iri’s [irlllrM tin priduliM', ilii liMi .dMiir, dii l in 

. . , iMtlri', iE I'tiiir i|Mt\ tlan * h* fiirim’ U' » 

ih m 



r(, pai' siiilr, tt‘s rnpnirinil'* ih* n', v”* .. . Ii* m i'iiiiiI ih-i miImi* ilr 
Ui I'MniiMlr ill), M'ronI ilr^ i|MaMli(r’« ni^lHr' *ln |up'HMi‘r, iln ’-r 
idinil iM’dri', dh\ Dniu* rrs iairllini-nU ilnntilMMii fir* i a|iip|idririi( 
aiissi liirn iiiii*' curfliriiMit'^ ili* \ s', . i|aii'‘ li» mhl mi nilu i* 

lie III rnriiiult' ( 

Si, dans Ip si’idiml inriiihri' ili^ riM|tialiHM * 1 1, un I 'tn ‘i iilmiii’nl 
Id piM'iiiiiM*, IdH <liMi\ pri'iiiims, Ip* Irup* [npniim ^^ lt*iiiii ph ., mi nli 
limulni ilivprsi's viilmiis ujiprnidirrH i|p > , -Mi\u\r 


(1 <) 

a,/.’. 

(l.l) 

*’ II,/.’ 1 il,/,*. 

(1 1) 

n’ »,/.’ , il,/,' 1 

l‘l , si I'llil StllHtillll' 1 

la prdllMrrd iln \aldlH * apiuorlird^ dan * Id*^ till 


rprpiils IrnuPH qui l•nln|mM-Ml Ir MTiiml imMuiiid dp la IihiiimIp i i m. 
dps (iniV'rdnfs Idrim's tli^vidiiilrnnl 

*1-0 (»i * 

<h’ Ids dindlii’idnls dis |un>saMi-ds middd*i^ivd^ tid idaut dii ludiud 
<nilrd tlaiis la sdrid ( i i) dl ilaim pdlld qin* rdiirdrnid rdi|Maiimi i m, tl 
dsL nuUiTd! il dll diMH'hird i|Imhi uitiipnl Id nidirid tl\i|i|irdviina" 

1 iiiii l<)rs(|Ud, duns Ids sddninln iiiPiidirdH ddj^ di|tiultmiH ( n d( t u n, mi 
dunsiirvd In iiidnin iMiniitrn ild IdinidH* l*ji t‘MiKd{|MdMdd. au\ rm* 
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nuilcs (12), (i3), (r/|), etc. doivent correspoiulre Ics suivanteb 


273 


(Ki) 

(>7) 

(.8) 






-a2- 

><1 




/.2z 


±,v2_ 

a. aj' 


(lii’on pout encore ocriro cnminc il suit 


(M)) 

A^=3b,.V». 

(2(1) 

A“--^I),.*=4-I)2.d, 

(21) 

A2- b,,vs -1- ba.v‘ 


(’/(^st, au resto, (M' qii’il cst lacilo do vcriflcr a posteriori. !i)n cH'cl, la 
foriuulo (rt) oulraiue iininediatomcut la formule (iG). Parciilouieiit, 
la (‘oniuilo (i ii) s’accordo avec la fbriuulc (17), do laquollc on tiro 


( 'tu ) -- 1 /( i. ill j''- ill s 

» ih V \a Us 

on, (!0 qui roviontau memo, 


(.,3) .v’-.-.a?-- 


\/ 


r„/,il.V,: 


UUj 


(il, par consoquonl, 
on noffligeant los ternics 


- a, 2 II2 /.“-i- 5 ll^ AM- 

Ui af 


s’^zr. aiA’4- aj/d, 


2^a», r,;^A», .... 

ill a. 


Or 008 dorniers aont respoctivcinent comparables pour lour peti tease 
aux termos 

Os A**, a^ A*, . * • , 


([uc Ton a negliges dans lo second mombre de requation (1) pour 

OlUtvrcs lie C, — S. U, 1. X. 35 



m N(Kivf‘:ufv f* \i‘:(u:i(:r:s \i m if i:u \ i i(,u is, 

riMluin^ roKn iliM'inrro ii \\\ tnriuulr ( \ {nii Ir i iju.hiI tfr . 


u ! ! 

‘I , ,1 . 

♦< j f 

soul i'i',s|)(iclivt‘liH'iil illl i'itu|nii‘iiii', <lii •.I'lihi inr Miilir. > 1 . , ui , >i Im i, 
(|Ili' li‘s i|li;n)l ill's 

.lu . 1 ,. 

Oil |M'(iilvrrail> liar <t<"> l'lli'•lllll|l•lul<l|t < ti'nilil.tlilr , i|iu‘ l.i leu iniili- i i '| ) 
s'iii'.i’nnlr avrr lii li>niiiil<' ii'll, I .Ihm < . in itnli-ii.uil |ii i|ii'iiii 

ii's ill' IVaiii'iilniti'i' iinnii'lfi nl .If ii ni . .i 1 . .I. Mf tr.iji 

]irn\iliialii)ii, r'l'sl-ii iliri' t iniiliii'ii ilf in nif . . « vpi m. n- < j.. i nn'l 

(i'll! ill' iionsi'i'Vi't' ilaii'i ri'-ipialiim i i i, mi, •> .jm i. vnnf ,iii lunni', 
(Ians la i'oniiiili' (it). 

i.(U'si|ili' ilails la rnrinnli' 1 1 1 1 mi n i il i , • i .< .m In n i(|. v . i X . m 
I'll lii'i' 

('•'i) li.'’, li.i' Im 

imis, I'll jiiisuiil s»i'rfM.,i\i'iiinil f/ i.», „ j, 

/•( ii.i; 1 .-.; i< ; 

I - 1 K') li..; I'... 

I />: ii.'l I-..., 


Or si, ilaiis In snrntiil int'))i|ii i* iff l.t liiUiMiif i 1 1 . mi • ■ | ■m • . m n i m> 
Si'ull’llii'iil (III, i|i'ii\ , Irni !», . , , If I iin* <<ii |imii 1 1 .< f n , 1 1 in mi> i !•* > nr I ■ 
(ii'ii'Uf li,, 1)11 ifi dftis fiifllifinil.. Ii,, ti , i.M l< . |»..i , ill, i, 1,1 I,,. 

>• I'l'i'li’ lit* l.i lU'i'iiiiftf, MU df , d. MS pi, Mm, |, . ,,m 

(I'liis iMViniiM'i's, I'lf. ,{f.. rmiiiillfi (, • • t. H r,.t, i,mu. t.,, ,l,m I,- j.i,-. 
mil')' t'iis, 


(uC.) 

ilaiiH li' si'i'imil fa.^, 
('»/) 






i’, 

S’ 'I *; 
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liiiiis Ic (roisiomc cas, 

f-iS) LI l') •!«/,= .,. .V?, ,, , (.s'-.Ni)(.s?,-.?) ,1, 


II (?sL 1)011 (I’ohsorvtn- qu’ou pout dediiiro diroclement los equations 
(aC), (27), (28) de la formulc do Lagrange pour rinlerpolalion, en 
considcrant 

•s' 

onmmo uuc fonclion entievo do s-, dont Ic degre soil run dcs noni- 
bres o, 1 , 2, — Ajoulons quo la formulc (26), si Ton y pose n = 2, 
la formulc (27), si Ton y pose « = 3 , la formulc (28), si I’on y pose 
II = /|, . . ., pourront s’cerire comme il suit : 


h9) 


s-f -.s-j] 

A] 

I ' .Vs 


(Ho) — - 



. . ... , 





-•'Dt.Vj —.vl) .vl(4i — 

•vr)(.'i--v[) 

( 





1 



-Hi) •1K--.vl!)(.'1- 

-■vi)(.v^-.vO 

/>?, 


/>? 





-.Vi) ' .v1(.v^-.v?)W- 

■«I)(4i-s‘j) 


(icncralcmont, si Ton conscrvaltn — 1 termes dans le second membre 
do I’cquation (2/1), 011 tircrait do cetto equation, ou, cc qui revient an 
lucmo, dcs equations ( 25 ), 

I ^ 



, .v{(.vi-.vO(.v?-.vn- 



I 4'^ 


(32) 

' .v‘i(.vi-.v;)(.vi--.vi).. 

-I- 





I ’ .v,u.vr-.vi)(.v,i-.vi).. 

■ •(•'2 — •V/Vl) 


CO quo Ton pout demontrer dircctcmcnt comme il suit. 
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liln (lesigiiant par i uii nombro cntior inforicur a «, on tiro do. la (or- 
mulc d’interpolation, ou bion encore do la forinulo relative a la de- 
composition dcs fractions vationncllcs, 


tr.) 






si) 

,,2f 


-•' 2 ) {*5 


..(*{- 

si) 


(.s=- 


— v=). 


si) 

.It 

(.«!- 


-si).. 

■■{si- 

si) 


(S- 

-•«[) t *® 

-si).. 


si- 

1 ) - 2 / 



-si). 

■■{si- 

si- 

o'" 


puis, on cgalant entre ciix Ics coGlficicnts do dans les doux 

membres do requation (33), on en conclut : 
i" Pour /< n — • 1 , 


cl' 


o = 




(3/i) 




(4 — s I ) (4 - ) . . . (.vj - I ) ’ 


2 " Pour i— n — \, 


(35) 


yS(n-l) 


(^1- 

~sl){sl 

~sl).. 

■{si 

-si) 



e2(«-U 

*2 



{si- 


-si).. 

■ {si 

-si) 

c2in-ii 

{si- 


-si).. 

■{si 

-sl-i) 


Or, si I’on a egard aux formulcs (34), (35), les n promidres dcs for- 
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\n\ W'WW in- m vimikm vnoii i: s. 


ltlllll'‘> < ■’ ' ). >' 

1 * tpri 1 n riiu*n( iiinlli p)i 

. jiiir Ir'i rm 


1 

• ;i', 'IM',' ‘ii 

■\'l 'nl' 


1 

' ! t ’ I M ' , \ 1 ) . 



'i * 1 ' , 



pUi^^ I onihiUi^MH riilri* p;ir Mtir il\n|tli(inM« (Idiiihm nii I 

( \ { \ \ i 

rf \\ V'A < litn i\iU‘ I'l I '^ 1 * rntinr.i sinipliMnrnf ii lit 

InTflltllr ( 1 * K ‘I I iliHt > ‘ 'Hhl nh’inhl lit Inn nil It* { '* ] K pur rnii- 

m*iph'ul lit' t liut’Mur til > iiMMinlt* i •*}% I’mi aM‘Vt' 'uMili'ini'nl lr^ 
// 1 pri'lrlMM ♦ h i lilt' 1, * I* l|MI \ r\ HMll A pM'«t*r 


( u; I 


\ ' I 


- , « I V ^ I 

A : 

. , M , ' , k 




A M, I ^ *** ' * 

|,nr"n|u'i»n pj * ir tin r^n u im .mlrn iiiiiiiMi, tu tjiianhlf / tlni( rirr 
ri'niplui ft* p*ir 

A -A 


tlun * riMpiuhtin ( hi u tpii rhahfti^ iiltH'r^ nil uuh‘i’ hirrnnlt^ 

^ ' A’’ 


i 

1 

i * 

1 



I *' 1 

v ; 



»' t 


-r * 



♦'1 


tl 




iilmSi iiii Iii‘(l lie III ('(iriiiiili* | '1 1 1, on ulilii'iniKi iin 'iv 'tl» nti' trrt|ii.itM'ii'» 
ilo III I’nriiin 



K,w, 1 

lv,H. 

1 li.w, * 

^ h,«. •>. 

(Vi) 

K,«; , 

K.«; 

' Iv.H, . , , 

k.,M', ... 



iv,«; 

' Iv.H. 

■ h .H' *<. 


i*nii jniHC 





«. 0 !, 

«; 

'V. h; 

* * 
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NOUVEAUX EXERCICES DE MATIIliMATI Q UES. 
c’ost-a-dii'C [)ourvn quo Ton dcsignc par 

(/,6) &„ ... 

los cai'i’os dos indices do refraction rclatifs aux divers milieux dont il 
s’agil. On no saurait, dans los formnlcs ( 40 ' ( 43 ). ( 44 ). supposer 
/I — 2, car alors los formnlcs (40> ( 43 ). reduitos ii 


K,4-K.j— (>, K,0,+ 1002—0, 

donneraient siinplcmonl 0, — @5, ot par suite la dispersion ccsscrail 
d’avoir lien. On aura done an moins n = 3 . Ajoulons qu’il suffira d’eli- 
ininer los qnantites 

ICj, E2, K-j, * * *. E,|, 


oil plulot les ra])ports 


K, 

IC,,’ K„’ 


K„-, 
” 10. 


cnlre requation (42) et n — i des equations ( 44 ). pour obtonir, entre 
les valeurs de 

01 . 0»» • • • . 

relatives ii /i — i substances diverscs, unc equation de condition qni 
devra etre sonsiblcmcnt vcriftec, lorsqu’on pourra, sans errenr sen- 
sible, rcdiiiro a sos — i premiers termos la scric comprise dans le 

second luenibre do la formulc (9) on (24). 

Ocla pose, on attribnant succcssivcment a n les valours cnticres et 
croissanles 3, 4, .... on pourrait cliorchor la premiere dc cos valeurs 
pour laquclle so veriflent, sans erreur sensible, les 6quations do con- 
dition du genre do cellos que nous venous dc mentionnor, et decider 
ainsi Jusqu’ofi los cxi)6ricncos dc Krauenbofer permettont de pousser 
Ic degre d’approximation. Mais on arrivera plus promptoment au 
memo but a I’aido dcs con8id6rations suivantes. 

La formula (43) ddtorminc @„ on fonction lineairc die&sculcs quan- 

I'f^OS ^ ^ a 

0„ 0j, o«-i’ 



iHO NOtIVMMIX FAI'.IU'.IIIKS DK M \ rilKM MK.X'IA 

l)(ih I'tH'iiiiili'H m'iiiltlultl(“S ilrlcriuiiK'i'iiii'iil ''n 

lini'iiii'fS (li's mrincrt (|iiaiiri(rs. •■( !'nit'ialrinrnl I.‘ . mim. i(n.|ii<' 

(I’tiiii! valciir ill' n as^v, (•im'iiilriiil)li‘ M”'"" I''" '"'- 

si'iisiltlc. i'i’‘(liiiri‘ 111 si'i'ii' (i)) mi " ' |^l■|“ml*‘l"' li'rmi’’. 

I'.’iisl (|U(i // ili"i (|iliiiif ili'M 

Oi. (•>., I).. 

>ii‘i‘nii(. Iniijimr'i lii'i'"! rilin' I'llfi [Hii' iiiii' iMiualU'ii liitiMtn' ' <iii * In im* 
riiiislillilt I'l ililli'i laijiii’lli' li'-t riH'liirii‘iil’> n‘'.lnuiil llllll•|lnl^l.^^tl•l ili’ 
la nailin' ilii iiiilirn n‘>ri'iii;;i'iil. 

(ailiri'Viiiis iiiiiiiilniiUil (|iii'. |iai' If' iHilalimi ' 


I 17) 


Sl».. ^’U., S'M,. 


nil ili’'si( 5 lii' [ililsinii'a |iiil_Viiiiliif* l•lllllnlll'. il.iin l.i Iniiniilr ;!nn 
rail' 

(liK) ' M, ' I'lj <■>, •. , 

i''('sl-a-iliii' aiilaiil lir ainiiini''' ilfS i|iiiiiilili“i 

0 ,. (i,„ ii„. . 

|)i’is('s (anil'll iivi'i’ In !iij;iii' i , (aiiinl a^n’ Ir ; iln niii' i|iit’. 


I •'(!») 


rainil ans 
|iar i‘M'iii|tli 

i'\in’’i'ini 

1' 

t ilr 

i'l.nn 

Mihiil 

\rV Lul 

S (■», 

<•>1 

1 M, 1 

H, 

H. 1 




S'«, 

<•>, 

: <», , 

H. ' 


0, 


fi.. 


Ml 

n, 1 

M, . 

<•'» . 



H;. 

S'l'), 


1 ^ 

: 

W| 

H, 


M,. 


,lli'|)i'i'S()iilit!is, an I'.nnlrairi', |iai‘ li"! nnlalitnts 
(ini) j;n„ iw;, 

|ilnsit'iiVH (Ics |ii)lyiii‘niii'a i’iuii|inN ilaiia la runnttli* 
('Vi) 1 W4 ' h; I .... 



N0UVJ5AUX EXIiUClCES DE MATIIEMATIQUES. :>8l 
<'.’('st-n-(liri' autaiU do soiumcs forinocs avoc los divorscs valcMirs do 


oorrospondantes ii une iiiomo valour do i, mais rolalivi's aiix divorsob 
siilistanc.es, oL ooncovoiis, par oxoniple, quo 

l&u .... 

rcproseiUont los soninios dos valours do 

0j, ©j, . , 0, 


rolativos ii lonlos los subslancos, (|uo 

i'0„ X'©,. X'0, 

rc'prosoutont oo quo dovionnont los procodentos soinmos quaiid on y 
chango los sigiio.s dos lornios relatifs aux divorsos ospocos do (lint- 
glass, etc. Hu (in, decoraposons ©, on divorses parlies roprosonloos par 

,,,, 

vi\ sorLn (\\\\)n ail 

(5a) 0 fTZZ ^ f ^ f . , , , 


I5n adrnottant quo Ics loLtros caracterisliquos S, S' X, X', ... 

appliquocs soparoniont. ou simultanoniont a cos divorsos parties gar- 
dent los inoincs significations quo lorsqu’on les applique ii 0,, ot 
iudiquont toujoiirs dos soinmo.s formocs do la infnno manioro, on 
aura encore 


(•«) 




( S 0/ “8 9^; H- S S/ -h 8 9/ -H ■ . • , 

S'©/ =:S'9, +s'9; -i-s'9'; -h..., 


X ©, 3=X 9, -1-X9; -1-X9; 

X'0/ =X'9, -i-X'9} ■I-X'9; 4-.,., 


(S5) 


( XS0,= X89/-i-X89;-i-XS9:4-..., 

I 


OlUwosde Ct — • Si Hi 1»X. 
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NOIIV K\li\ 


i;\Kiu:it:i> I'l: \i \riii m \ i h.m i v. 


r.i’lii l’(‘\ t’ltiiii'* II 111 lin'iiiiili' • ( *• ' I 

,M,itsn|m’iii-rsini:i'ii"iil im ili''liiii'- 'l>- !■" "">!•• ■ 

111;, 1.1,-;. ^’il t'lil I'l'* in-niii- 'I’.v " •. I' ■ 

,1,- l’,'>i|iiii!i,iit ( 'r.), iTilitilf ;• 


il'.llx-l >1 ilDi III- 
I lit t .(III 1 1 ■ 'I'll, 

I < III- li\ liiill.i' .(•, 


(.Ill) 


' u l». 


nil iilii'ilil till' 

II, K. 

II, U 

|iilis, ,-ii 11 - 111111 . 11:11111 li' |ll•|■nMi■|• -If - iniliiMi ^ I • li !"' >• • • 

II, K 

II, K 

t-f, |iiii’ riiiist-i|in'ii( , 

0, II 

11, II, 

Dll, I’l' i|iii rinii'iii nil iiii'iiii*. 

It, I't 

II, o. 

On iiMi'iiil li’iinvr ih- In nii’iiii' niiuiifri’ 

11 , II. 

H, H.' 

H, H, 

«•/ 


r( liiiiiit-ini'iil 

H, w, Ht O. M, M, H, 

' ' ' h; H, H, 0 . M. M, H 

Or iilnsii-iii'N riiirlittii-' i’hiiIdh chIid i-IId-, (mddid i .1 < 

r|ii'nit iililii'iil I'll ili\i‘«iiitl ill 'ttiiimift ,lt> li-tii" iilMiin.il«*m < .ijmmIi ■' 1*'“' 
nils mix iiii(i’i‘s nil (irih li--, im-i ;i\i'i' li* ■.ij5i,i’ , I*”' miti« '« .i'*’' 

si}(lli' , [nil* III 'tiiliitiii' ill* li'ni'ft ili‘liniuilltil>'.ir.t .Ijmilt -. jMrs illi’lin'iO 
Ics nils mix milri'h mi jiris um'i' 1i"» ini-nii-s t» 4 'iii*T. i|»i)- 1,*-, itiiini iDli'iir^- 



NOUVEAUX liXERCICES DE MATIIEM ATIQUES. 
Done la formnlc (58) cnlraincrait la suivanlc 


i>8:j 


(5!)) 


O'. 


so;’ 


([u'on poiil ocriro coinmo 11 suit 


(Go) 


A ~ 

SO, ~ so;’ 


el dans laqucllc il osL ponnis dc romplacer la caracterislique S par 

I’une dcs earactcristiqiu's S', S" Obsorvons d’uillcurs quo, si Ton 

ponvait considercr comino ogaiix ins rapporls conipris dans la for- 
iiiule (58), ct aLlril)uor Ics ditfert'ncos d(! lours valours roduilos on 


nonibros aux crrciirs d’observation, lo inoyon d’atlonuor I’intUionco 
probable do cos orreurs sur la determination do la valcnr conimuno 
dos rapports dont il s’agiL scrait dc faire concourir egalomont ii cotto 
dclo.rininalion les carros dcs sept indices de refraction, et par oonso- 
qiicnl de siihslilncr le nouveau rapport 


SO/ ^ 0| ~1- 0 2 - 1- Oa + 0, + O5 -h Oo -V- O2 

SO’, o; + o'a -1 - o;To';-i-o'j-i- o; + o': 


a tons los aulrns, alUuulu quo les deux tonnes do cc nouveau rapport 
soraient sept (bis plus grands (jue les moyennos aritlimeliques entre 
los termos corrospoiulants do.s premiers, ct quo, scion toute appa- 
ronce, les orreurs d’cxj)crieneo dans 


t'bt ®2> ®6> ®0) 


etant, los unos positives, les autros negatives, produiraiont dans lo 
polyudmo 

Oi-h 02 4-Oa+0j-l-0j+0a-+ 0, 


line errour dc bcancoup infcricure a la soinme de leurs valeurs ninne- 
riques 011 , co qui revient au mcme, a sept fois la moyenne aritbine- 
tique entre cos valeurs. 

Si Ic second dos milieux refringents etait rcmplacc successivenient 
par lo troisieinc, par lo qiiatribmc, etc., alors, au lieu dc la for- 



N(M'\r.\l'\ I'AI'.IH.H'O IH \l \ I ill M \ I I >.'l I “0 
mull' ( lie* ). "II tililii’iitli'iiil Ii"i ‘ill h .mil' ■ : 


(1, It. 

(1, i», 


On (iiMMif iloin* ;n'nrr;ilr*iM r*iil •l»ii) - riu|Milti* .v jilnu » 

o, u, 0, n; 

^ ^ so, >11 so sii 

Or li* iinivnii ir,illriMii‘r rMilIniMiri* ih , tiunu 4 iiv.* 

I lull |jt <ilr( rriiuloiiOH} iiiiiin'i 4i’ Lt v.ihnn > »4}ionitn» 4i' > t.ip 

Ll liOlllHh’ <<»») mM.IIC »|r .rili lOKhl |i MriuV».ni 

I a|i|HM'( 

iH, O, IK IK II 

(iiiO V I i \ 

iso, Ml, Mi, Ml, SKII 

ii Inns U**^ iHitrr'i, n* (|Mi< Tnii proinr par \r-\ on «>♦ r m nh o .ilK 
OihM's jmiir la '•iilisiiliiliMii ilii iijm .m\ i • tin 

lii'i' I'lli'rltVi'iiii'fll t|i* la i’Mntiiili' I li • 1 


I (> ) I 


nil 


t». i.H, 


I (Ti } 




o 


sH . 


On iilifiiMhlriiil 4 k la jiirnii* iMiniiriK Ik » i jin|iii 1^*01 ^ 



NOUVli.UJX KXKliniCliS Dli .\I ATli li\l 'kTiQlIi:^;. -iSH 
([111 |)t'uvont (‘Iro ronipliiciu's par la soiihj (brnuilo 

{(\n\ 

*' ’ ' io, V 0 , ~ IB] ~ :n-h, “■ 2)05 ‘ 20 „ ~ 20 , “ 2 S 0 , ■ 

si ran pouvail, (mi riiiiliLo, ronsidrrcr commc cgaiix los rapporls coni- 
prls (Ians !a formiilo (iiS) cL allribiier Ics difiorcncos d(* l(nirs valciirs 
l•(idui(('s ('ll noinhn's anx ornnirs d’ol)s(>rvation, alors Ii's vab'iirs d(' 


0 „ 0 ,, 03 . 0 .„ 0 „ 0 ,„ 0 „ 


(l(il.('rniiiu;('s par li's rorimili's (GO), im'iriloraiontplus dc conliam'o (pu' 
l(>s vali'tirs oI)s(irv(>('s. Alais il n’rn ost pas ainsi, car nous avons vii 
(ju’il nVilail pas possililc dc siipposor « = 2 dans l’(iquation ('p) cl 
dc la ri'idnirc ainsi ii I’lbfiialion (aO), Kn consccpicncc, Ics seconds 
Micmlirc's dcs Corninlcs (OG) doivonl (Hre consicUunss conimc rcprc'- 
scnlanl, non Ics valcnrs oxaclcs, niais sculcmcnl dcs valours appro- 
(‘luics d(> 

0 „ (■)., ('> 7 . 


Diisignons cos valours approcluics ])ar 

Sfj, & 3 , wfi, 3 ^ 5 . 3^0 ^ 7 < 

on sorto (pi’on ail. 

( OH ) 3 r, - S 0 „ S 0 ^ ^ 0 -. 

('1 par A0,' la valour do la dilTcironco 

do sorto qii'on ait encore 

((if)) 0,=.&,-i-A0„ 0,=&,+ A02. 0,:=2r,+ A0,. 


On tirera dos (i(]uations ( 08 ) 

(jQ) 3f,-l-3f,-l-. . . + 3^7 - S0/=0 i4-02-I'. • • + 07. 

('ties formulos (Gc)), coinbincos entro olios par voic d'addition, don- 
ncront 

(71) A01 + A0.J-I- AOj-l- A©t + A 05 + A0c4- A©, — 0 ou SA0, — 0. 
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hi 
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ht 
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l|t‘* i*i| ^ ^ < H j 

< t ^U^ 1 / 1 1 ^ 1 

- ^ . 
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J. 

J 1 ri ' 1 

i.i ) i, . 1 

til iiiivutiti' 

1*1 

iv AM, h 

h 




i|lll ill h’l iHini l.ilt 

J X M hM*! )! : ifi 

1 , J 1 ^ 

IAS f' 

. 1 . , . ,( , 

;•■ VI,, 

j . 1 liu 

. mil! ,I 4 > , i 


1 . 

J V ‘‘ 

.V <, V'l ' ’< 

Imiu (inh rli inrno 

> ^ m i 1 



r ' ' < d » ■* [ [* 

'1 *’ 
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t « 




A\U'*\ itrli 1 iMMii « 

‘LiM 1 1 A 

' t ^ 

pa. 

’Urn It? 1 , , 

i 1 t N^ . 


uih’* ^ jijn lisfUNiiji 

, 3,4 

i' 

,.i . ^ i. 


t’lK'MIt* llltl) {(I'lltl.illt < >ji- I I J-S (.1 Id . > ',< Hji 

limit', t‘li M'jIii (If « r'llr MjM.ilSMai , t » » ,1'!. S ^ \M t . 

I| ill * 1 1 1' III l| M.illtl Mlt |<'i ' ) lltl |t| d Imt f ItJi 14 I >1 , ic ■ jsi 4 , 

.'M Aa 

AH, 4«, 

>111. n* qin .in iui-hm-, 

AH, .\M. 

AM, Ah, 



NOtIVliAUX liXliHOiniSS Dli MATirKMATlQUlCS. ‘287 
On (roiivi'rail do la tiioino inanioro 


¥^1 

AO; AO',’ 

AO, _ AO^ 
AW, "AO,’ 


ol iiiiiilonuMil 


(77) 


^ _ AO, 

Ao; “ Ao; " Ao;, “ ao; “ aw: “ ao’ ao; 


Snpposons maiiiLoiiaiU quo Ton dcsigno par S'0,- I’lin dos polynoinos 
(‘oinpris dans la fornuilc (^8), ol par S'©, I’un dcs polyiiomos oompris 
dans la I’orimilo ((h), on choisissant los signos do nianioro quo 

S' AO, 


I'oprosi'iilo, an moiiis pour I'liuodos substances, la somme dosvaloui’h 
iininori([U(*s do 


(>l ([110 


A(-)„ AO,, AOj, A0„ A0.„ A0O, AO,, 
A'S'AO, 


rop’rc'.sonto la somuK! dcs valours iunn(:!riqiios de 
S'A0„ S'A0'„ S'AO;, .... 

liln np(iran!. (iomnu'- on I’a fail, lorsqiio d(! ri'iquatioii ( 58 ) on a sne- 
oossivoinoiU d(’!duil los forinnios (op), ((>2), (6/|), ((>7)’ doduirait 
do la loriunlo (77) o-cllos ([ui suivont : 

A0, _ S'A0, 

AO'i^S'^AO;’ , 

A0, _ A0', _ Ao; _^0'L- 

s^aw; ■ ■ S' aw; ~ s'Ao; s'ao'; ’ 

A0, _ 2'A0, 

S'AO/ ~ 2' S' AO,’ 

AO, __ A03_ _ AOa _ AO, 
i'AO; ■“ i' AOj ” A' AO, ' i'AO, 

AOr, _ AOii __ AO, __ S'AO, 

" 2*Ao; A'AOo “ 2' AO, S' S' AO/' 


(7«) 

(70) 

(80) 

(81) 
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ill':' Villi' M I '< >1 lijil tit III 1'.. 'If 
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i‘ii 'tiiili' iin'iiit .III 


mil 


i Ml 
i .\IU 

JIM. 

i, '•* .Ml 

i JlM 
i AM 

A»H 


H AM . 
AM . 

H AH 


AH. 


I'l jiiir 

III Miltuir ill* la •iitl'ci'i. Ill'll' 
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NOUVEAUX EXERCICES DE MATIlfiM ATIQ UES. 
do sorlc qu’on ail encovo 
( 8 /|) a 0 , = &;h-a’ 0 „ A 0 «— aOizz:&',-i-a“ 0 ,. 

On l.ii'ora dos otjualions ( 83 ), en ayant egard a requation (71), 

on, CO (|ui rovieiil an tncmc, 

< 80 ) S 2 r)=o, 

ol do plus 

(87) S'&:=S'A 0 ,. 

D’ailloni's Ics equations (8/|) sont tonics compinsos dans la fbrnuilo 
gcnoralo 

( 88 ) A 0 , = &)-i-A’‘ 0 „ 

ol do cello dornicro joinlc uux fortnulcs (71). ( 80 ), (87) on coiiLdiira 

( 89 ) SA» 0 ,=:o, 

Oela pose, chcrohons co. qni arrivorait si, dans la (brniiile (/i'i) et 
anlres scinblabics, on poiwait, sans oiTOur sonsibic, supposor n = /|. 
Alors cotte foriniilo, sc rodnisant a 

( 90 ) K 1 0 ] ” 1 " Xj H*" X 3 03 " 1 “ ©7 — o, 

oldcvant snbsistcr quel quo fut ie milieu oefringent, onlrainorait la 
suivantc 

(91) K, X0, + KjXOj -H K, 20J + K4 20, == o, 

dc laquollo on tirerait, on la combi nant avec Ics quatre premieres des 
formnlos ( 08 ), 

( 92 ) Ki&i •-(- KjSfj-H KsSs-i- 

D’aillcurs, ,cn subslituant dans la formulo (90) les valours do 


QEuvrende C, — S. fl > t* X« 


01 , 02 , 03 > 0 ^, 
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\nl \ I' \> \ I M IH I' I « 't U II f I IM ) ( , 




il 

I*'t rijll.il liMI ? < ^ 

1 V 

^ 1 ' . i 1 I 1 It 1. 

f ' 

- "'i il 

ill itii U 

illlS Jllfr* 





(«M • 

K U 


h h 



rl. n-ll 

V t 1 t|i‘\ *thl 1 li' **i *' 


till i- ' ! I, M' 

il ) 

' » , ^ IH i l(u 

liillltMl 

t|M»‘ 1 *'11 » 1*11 i4» 1 ♦ , 

a ^ 

\ , 



f »fi 1 

lv,J. \H fv >. 

\U 

h K," 



]n\\'^, r‘| 

tl a\ali( HU ijH 

4U 1 

jH. 1 II, 'I i M,. ■! 

a 1 1 

' h , 


\ ii M K , h . K , , Iv , 

l'!itliii. I'll 'lilt ttilu.iiil >( I'l • I I ( r, 1-, 

All . AM, AM, 1“ 


1 1 

H j 11 rii’l * ' ► Il >S s i » l^ 1 1 

1 . Ifh {iHOI 

Vl't'ilil 



K.A'M, 

K K, VH, K. vn. 


I’lti M'tlil ill' la iMtiiiiil) . 

Y 4 1* J 'j i ^ 

L'l Hll^ 

ill'-. Il 111-, qii.iiilili' i 

.\’M, VM,, VM, 


lli''< riiriiiiilt' . I'liilil.iiili ' 

^ >U I* ruHlUiH t iltJl ^ J \ . 1 ' 

, \ M II u 

linli" liiHMii'i' i|r'< ini'tii* 

1 ii|h tifitiiv j < t ^ i • 

,l| U HI 4: 

A'M. A'M, A'M 


ili‘li'rmtiit i"i, 

Il 1 i|ii.ih>aa f.. 

i 4!(^ { ,1 Js , 

ijiiaiitili'H 

A’W,* A‘M AW. 



lll'UV l*ljilt|liil||’'i IMilIV i|tll joint I' > i t I ' 

A'H, A'M, 

A*h. a*m, 

lll'UV valoirH r|r b 4ii imlai a ri IruM,;' III »»» 

niirail llltlll*, t»ll VITJh |«l|U# 4 h«IH IlnMUi'yir ', « | « a iS.' J'lll 
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0,' CO quo doviciiL A‘'0/ quand on passe du premier milieu au second, 

A"0, _ A^ _ A"'©; 

A’- ©j “■ A’ ©’, ’ A* ©, ~ A^ 

oil, CO qui rcvionl au meine, 

A^!©, _ A“02 _ A=0, 

A»0', “ A^0', - a^g; ■ 

On U'ouvorait plus gonoralcinont 


(97) 


A20, _ A50S _ A=0, _ A’©, _ A«05 _ A»0„ _ A=07. 
AH-)'" ■ A’©; A^^©;, ~ A*©; “ A’©; “ a^©; “ a^©;,’ 


puis, en dcsignanl par 


S^A,©, 


la sonuno dos valours numoriquos do 

A=©„ An-).,, A^0 „ A^©.,, A^©„ A=0o, A-0„ 
au moins pour rune dcs substances, par 

^''S^A'*©, 

la somme dcs valours miinoriquos do 

©"A*©,, s"A=“0;, s"as0';, .... 


ol raisounant sur la lormulo (97) commo sur la I'ormulc (77), on 
obliondrait, non plus Toqualion (8j), mais la suivaule 


(9«) 


A*©, _ A^©, _ A’Qs _ A»0, 

i''A“0,' “ ~ ^'A'^Qj “ 2"A’0^ 

AH'), _ A»0c _ A=0, _ S''A^©/ 
~ A"A»©b “ 2"A=0, ~ 2"A20, ” 2"8''A'0/ 


do laquollc on tirorait 


V// 


2"A«© 




5 "A !'0 


( 99 ) 



a!l;i NOllVHAllX 1>K M \ III I’. \1 V I'l «n 

Si run |i(nii, nil rniililn, l■.(msitln■('|■ l■(lmlnl' I’i'anv li-' raiiiinrl . ^•nlll|)l■i^ 
duns lit I'nriniili* ( 77 )» •'! ullrilnii'r !•■'> dillri’i'iin'-' dn li'iiv. miIimii'- 
rt'diiili’s I’ll nmuln'i's iinx I'rri’iirh d'(d)si’r\!iliiiii, .iloi'!* h". \idriir'> ilf 


AM-),, AM-),, AM),. AMI,. AMI,. A'O,, AM) 


di’li'rinini’i'S piir Ins roninilfs (i)*)) im’nh’i'onl |dn '• dn « mili.nirt' i|ii(> 
Ics viili’iii's iiiiini'diiili’iiU’nl dndnili’;- dri- i'\|ir) ii'in-r'.. 

On imiin'iiil |i»nssi'i’ |d(i'i loin nr', l•lllt■lll■>, cl. ’.'il iiirts.nl t|Ui‘. |iiiiir 
I'ciidi’n fii'iisildi'iiM'iil I’xacli’’. la r(iriiiii!i’ ( (•' I 1'“’ aiiln-. '.i-mlil.ildr'., 
(Ml ill'll y siiinmsiT// idiii'N on riiisiinl, jinnr .iliii-}!:i‘r, 

' ' (•) 


( inn) 


r , i. AM), 


N I.), 

.-“...vam,,, 

I’l (Hisiinl d’iiilli’m's 

(lot) AM-i, :j; 1 AM-),. AM-), , A‘H,. . A’l). AMI,, 

on lii'i'i'iiil di’M riii'iiiiili’H ( mil ), < mi ), jiMitln-t mix ri|iiiiltt«ii'. i Hij ). 


(nil) 

|io:i) 


S*J, 0| ^ 

S”!}, S A'H. 


I'l, |i:ir suiln, 

(i< 4 ) HAM-)( S'A’H, o. kA^W. m. 


jiiiis, dll In roi’iiiiiln ( ,V.'. ), l•l>dnill• ii 

Iv.H, I K,W, , K,M,.| K.M. .. 

I'l, jiiiiili' mix i''i|iiiiliiiiis (liH ), (Im)), (H'I). (H'| i, i inm. i uti i, 

(i«.<l) K,A‘«, 1 h,AM-l, , K,AM-), , K,A‘H, < h.AM-li ... 

Knliii, (III ncllc di’rnli'ri* ('(jiiutinii nl di**. niilri'i* '»i<iiil)l,ildi‘>i iiMinti**. 
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mix. nirimihis (ro/]), on conclurait quc les quaiitites 

A’(->„ A»0„ A»0t, A’03, A’0„, A'^0, 

consiM’vtint oiUrc olios dos rapports indopeiulants do la nature do 
milieu rdfringont oL vcrifionl, par consequent, la iorinulc 


_ A'0, _ A’0v _ AH-)s _ A»0„ _ A»0, 

t ' “7 ) — ^3^, 5 

puis, on ildsignaut iiar 

8'’A»0; 

la smnuie ill's valours numeriques do 

AH-)„ AH-),, A303, A»©4, A»05, A''0„ A»0„ 

au inoiiis pour rune dos substances, par 

i"S"A*0. 

la soniine <ios valours nuineriijues do 

S'^AH-),, S^A’©;, 8" A’©?, .... 

ot raisonuant sur la (drniule (107) comme sur les forimiics (77) et 
(c)7), on obliondrait, non jilus los equations (81) cl (98), inais la sui- 
vanto 

/ AH-), _ A»©i_ _ _A»0, _ A^0^ 

2;'"'A”H-), “ X"'AH-)j 2"A»©3 ^"A^©* 

I AH\ A »03 _ A’0, __ S"A’0, 

~ X^'A^©; ” FWs — 2 ® AH'), “ 2®S'"A’0,’ 

do laqucllo on tircrail 


A3 0. 


A*0,=r rr 




S"A’ 0 „ 


• . 




(^09) 



m NouvKAUx dk mm iii:m\ihu l ''^ 

si Ton ptMiI ('ll iTiililr iTilniiv hi rnrimilr ( V' > 1-^ liumnir < lo i i. » mt 
|Kir siiili' <mhiiiih' !<“' impimhI'' r(MH|nis l.i lur 

iniih‘(()7) ri nllribih'r li‘s ililVrnMirMs i\v liMir» x.Jruf, ir.liidrs rn 
iU)iiihri'S ;iii\ (MTiMirs (robsrrNiiliiHi, iilnis Irs \ ^ tlr 


A'Oi, A'0„ AM), \M),. AMI,, AM),. AMI 
<l(^h'riii i iii’i*?' |)«ii' Inriiiiilr*^ ( iimj) iiM*rili*iMni plti - <lr i niiii.iiM r ipir 

Ips iniim'iliiiliMnnii ili*iliiil(‘ r\|M'Mr(n i‘ ;t*i, m jin aid 


din) 



VAM), ^ 
AM), ' 

- AM). ^ 
AM), ^ 


AM)^. 

AM),. 



.V AM) 

.\ S AMI, ^ 


A II,. 


jiiiis (lrsi|'iiiiiil I'ntn'iili'iMciil |t:ii' 


lit (linV'i'i'iirr 

•Ml sui'h' (lu'dii I'lil 


AMI, 

ami, M, . 


(Ml) A'H, 1 AMI,, AM), , AMI.. 


A n AMI . 


on iniiiYcniil [loiir viiloni^ iii< . (Iillfi i'itcc . 

AMI,. AMI Y‘m 

ill's <niiiiil ill's ilii iiii'iiii' linin' i|iii' li"> I'lnMii' > il'oli ri \.iliiiii 

Kll rosniiil', si I'liii vi'lll 'tuvnii' jii 'inrm'i Irs i Hin i ii'iii i‘ - |ii'l liii lli iit 
till |)iiiissi'i' rii|i|ini\iiiisiliiiii, on, i-o ipii rrsti>nl mi tin nii‘. < iiioliii ii ili* 
It'i'iiii's ilnivi’iil n'liri'i'itii'i' !i‘s n|iialioii‘. hin'siii r . i|iii, iiiiiniii' I’rtin.i 
lion ( ''r-'). siiltsisli'iil I'liln* li's i[ii!Uililc'"> 

M„ M.. 1 ),,. M.. . . 

iinlfijii'nihiinnu'iii (1(1 (a niilun'ilu milii'ii ii'l'i inh'iMil. mi i-alfiili'i,i. |»mti* 



\nl 

\ 1 \i \ r\i 

lu h: 

1 I'K M Vnil’M \TI(.M 1 | 

'.S, 

'i!):> 

t» i lll\ k 1 .i V MN * rl jltHli ! 

It' , iii\ 

l‘l -!• . '.Illl il.llll l's, 

Ii's vain 

11 rs 


I.\f 1 >ll' 







III) 


\ t» . 

A’H,. 




1 r.iitii' ii<‘ > » 

||ll.liMin < 






'», 

, \ H , 

n 

, A «*.. 

(•), 

1 

i A <•),, 


* \ H . 

\ H 

AMI 

A 0, 

f ^ > 
" 1 

, t AM-),, 

t 1 W A ' H . 

1 

, ,\n. 

A i* 

ami . 

AM), 

V,' 

! am-),. 

1 

. \'i». 

A H 

am.. 

AM-), 

j 

' I AM-),. 


|nllllt- ■ .|U\ I't. IliuU 


>.M. 

' -iH . 

>,n 

J. ’H 1 1 

A A»), 

' A *1 NU ^ ’ 

' A'»- ..,, 

. . S AH., 

t ** AH, 

"-'.I' 

* >. •> \ M 

1 AM, 

A H 

^ ^ \'0 

• S VH 

1,'H A M 

' V H 

^ A H 

^ y ^ A fi 



llrtH ^ |jl Mli 4^ ]| n 

AH H A’t» , S' \ tK. 

I*'<^ NMMtUfi^ * A* ' ut 4» 

M, AH, A’M, » 

^ ‘Sill* K ' ^ liUltMl lt‘ t 4 (illlltll 

aVi'4' Ir , Ay niuo^!l« a '’h* r(i'»|Hitf*» tlli hmMiis |itinr ri’l'hUIM‘s 

« r, ,0l\ .mMiMo . kh ■ V ,4n M IIIUrlril| IU* h, t‘| [KIT 

iHH , X . i'S'A'H. ir'>''A*H,, 


Sh 4 nI» i \ Hit V i < Ar 

hH, ^ AH,„ 



N'oiiv i: \»i \ I'A I'l; m \ i iii.m \ i I'.o i> 

rcliilivcs !III\ tlivt’i'srri H '!'• ' <inliiiii>'i Ir . .il- ill 

(iidV'riMirrs p;n* 

A()„ AM),, AM),, AM),. 

jils<|irii CP I’lHi |);irvn‘iiiu' i) <lr*i il iUVrcncc*. • <nn|MP ,iii \ n i rui s 

irohsi'cvaliofi. On |hmiI iraillciir'^ ui •cniM)l l.i ii.ihiM* 

(M's (M’i‘(‘li)'s (*l s(‘ loriiHM' line hire ilc Icnr m i ntn ji.d.inl 

(Milri' clh"^ ilclix ii (IciiN Ir^ n.iIcih i dc (')j i|in' Inuini nil »lrn\ i iir* 
(rt'\|)n‘i(’iici's liiili''* Mir la incnie ‘'iili’<(.Mh'r, pat esniiplr Ic ■ ili*u\ 
series ire\|ieri('n(M's lailP^ par tMMiK ntmt'n mu I'imu i»ti nr la hui 
sieiiit' espi'tM' ile llml^lass. II \ a pin ‘ : cmiiiiM’ nii aui ail pi'un ali-iunit 

par iMiiiMMpieiil 

Al^ IS 

si rim pniivail sans errnir snisililr rnlnMe li* aMiMiil nn inlin* i|(‘ l.i 
foriiiiili' ( () ) ii snii premier (eiine; 

AO, Mi. 

par iMMiseijiieiil 

AM), n. 

si I'oH pmivait sans (MMi'iir sennilde rediiHr le .etfuid nMlnhit' ile la 
InriiMlIi' ( () ) ;i srs ilni\ premiers lermes, iMc. , tl e l etao i|nr le . ilil 
leri'iils (ermes de la snife 

AM),, AM),. AM),, 

snroul re^pi'clivi'ineiil iMunparaldes ;m\ emdlieinil ^ 

l*jl l*>» l'«» l*rl 

des (|naliaeiiii‘» sixiiMiie, hnillenie. diMeiiie, piii.'Mun e * de ^ dan** 
If' siMMmd iiMMiihre (le l’(M|na(ii)ii (;))» el ijirei) i‘iiii**iM|neni’e AH, aaa 
du nienie nialia* ipie Ii.j» AMd^ du nieiiie mdre ijiie li,, A'H, dii meinc 
ordre ((in* h^i AMd^dii meine i)rdrtM[ne l),»ele. Or„ si la d)sijjiee di* 
(l(M)K moliamles irellieri asse/. rappiaieheiM pmir exeroM* TiaH* su/- 
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I'iiuli'o uiK? action sensible, csL considcrcc comme une quantite (res 
|)(!lilo du premier ordre, 

U[])2, Oi l)^, bi, a|b|i, ... 

seronf, on vortii des rcniarqiios failes siirla formuic (ii), des quan- 
tiles (res pelitos du premier, du second, du Iroisifune, du qua(ri6nio, ... 
ordre. ISn conse(|uenco, non seuleuient les coetficienls 

1*2, ba, l)j, bj, ..., 

mais anssi les din'erences des divers ordros, savoir 
tifO At-b, A’0„ A»0,, A‘0„ ... 

et lours valours approchees, on les quantites 

f \ iKx OrfV 

detoi'uiinees par les equations (ii/|), fornicront gcneralcinoiU des 
suil<5s dccroissantes jusqu’au moment oil les din’erences dcviendront 
do memo ordre quo les erreurs d’ob.servation. Remarquons encore qui' 
ehacune des quantites (i i5) obtiendra pour les divers rayons des va- 
lours divorses (pii, on vertii des equations (i i/|), dcvroiit tonics garder 
les meines sigues, on toutes a la I’ois changer do signes, lorsqu’on 
pa.ssera d’une substance ii une aulro. Or il est clair que les dilTercuces 

A0„ A»0,- AH-)„ A'0/, ..., 

ilont les (juantitbs dont il s’agit representent des valeurs approchees, 
dovront generalenient satisfaire a la mcine condition, tant qu’clles no 
soront pus devenuos assez politcs pour 6trc du memo ordre que les 
erreurs d’observation. Enlin les formulcs (ii3) ot (ir4) entraincronl, 
comme on I’a dejii remarque, les equations do condition 


1 =S0/, 



1 S&;=:n, 

s'&: = s'A0, 


o 

Ii 

S'S,"=o, 

S"&; = S"A“0/, 

sar=o, 

^ 

S'&7=:0, 

s''&;=o, s”s7 = s"'A»0„ 

f/ff Ct — s. ir, 

t. X. 

38 


38 



:illK \(M1VKU1\ K\KU( 
('( 


SA H, 11, 


SA'U, .1, 

S' AMI, 

SA'O, ,1. 

S'AMi, 

SA‘H, <1, 

S' AMI, 


ICI'S UK \l \ ini,M Mini l,'^, 






N A’<l, ... 



^'A'ti, ... 

s AM) 


;iits(|in'lti's (in imurni jniiiiln' li*') >.iu\.tn !(•••. ipn' I’lui hti mi- ilr l,i 




ii'j/ A(-)„ 






W'u 

A';j; A'.VL 



(U«) 



A-:;. .1. A 

A A n , 




pv; <•. 

A";; ... A 

‘S *> 

> AO. 



AAH, ... 







A'.\'<), ... 



n ii|) 

i 

iiA'l), .1, 

A'A'U, ... >, 

Ah, 




|iA'U, 

► > * » t , , ) 

A'Ami, i. 

AMI. 

A'AMI 

Si Ton jiii.siiii, |i(i(i)' :i))n-.(t% 




'^1 

i(‘), 

AO. 


AO 


i.su/ 

A. so,' 

* r 1 

A'^o,' 

(I Ml.) i 


A 'AH, 
i'S'AM.’ 

A' AO. 

■*’ A>'.U>,’ 

< . r 

A .lo 

A ^ .\o 

'/1 

i'A’U, 
i'S AM-1,’ 

A A’o, 
A.'.A'm.* 


A VO 
' A " f 



AA'H, 

A 'AMI. 

'' A .H’A'O.' 


A AM) 
A" in ' A 1 


lUl'llIC 




AW„ AM'),, rt;„ % ...i «„ (3„ y„ ... 

(l(uluil,('s d(i I’cxjx'irit'iKJO li I’aidc cics equations (it3), (h 4), ('^n)i 

VcMions muinteiiant aux applieaUons numoriqucs ties diverscs for- 
mulas ei-desstiH elahlies, el d’ahord calculons par logarillimos les 
('urres des indie-es do refraction ou Ics valours do Q, pour Ics rayons 

n, 1), E, F. 0, II 

dc Fraueiihofor ot pour Ics diverscs substances employees par cel 
liabilft obscrvalciii*. Cos valours scront fournics par Ic Tableau sui- 


vant. 







^nll\ ^,ul\ k\kh(;h;i:s i>k \i m ih.m m mh i 


:ui'i 

ICii cDinjiiiraitl I'lih'i' I'lli". di’iix ii If, Milritr. i!'- d, >jMi. il.m h 

Tiililtditi rt''|)(»inlt'iil aiis ilrn\ d • \|m 1 1 , n, <• I iii< 

hiir r(‘aii cl Mir la (I'tiihii'iiH' dt‘ tlml’da nii KltiM'iil I, . 
linns siiivimli’S ; 

Tmh I m \ 1 1 

\ ili‘ 0^ dfun /r J fltn t mi . \ ' 


.. i"’ 

M,. V.iiii 1 . 

( ► .'iriK', 1 . 

r 1 . 

1 , ^ ; 1 HIM 

ViH ijilKmn ill' 0 ,. , , 

1 ) i 

\ riinpila'ii. ^ 

^ ( V' I'Hjn'ci', 1 *A‘’ M*nii 

I'l 

-. 1 ,; .liii,; 

1 

N’ui’IdlU'll'i ill' M, . 

o, HUH Ml 1 1 

1 1 


J , ; ' 1 I » , 1 I rij 

I , , h juj 1 I 

i 

) I I t II H II M ll , I 4 I I 1 11 1 , r IE I 

1 

I Jt I I :< ) J ' I ' i> \ 

I li I I , f*'' ' I 

II , liMiid >!' I* I I 


t , ' I i<l 
• . ' I i-l ‘ 


• ijl I . . 




1 f * 

' ^ I 



1 ' 1 t I , 

t . T, 4 

H 


\insl |i‘rt VullMIl'** il<‘ I tlrihlilt'i ili’ ■ Mi*H» i‘ < tlr I i,m»i ulmh i , 

iidliH'llnil (li^s r(Mn|i;triililrs ;ni\ mkimIh I ’ » M , I M >< ( ( ] \ ^ t I , M I H I I M I 

dilll^ li*ji (| tlill ririiu* rl ^ir|>llrliir Iinn/Mitijlt i ilu 

Talilriiii Vil; I'l. d r;i|i|)lit‘a( (hi) di*i tiunink m t i m i | ^ mu i|miI 

i‘ni|liniUM* Ic nilflll jlhiipr» n* ipir Yaw ' dillt u ih » • mMi 

p 5 U'ii()l(*s ii civi niii*MM‘s ir;iilliMu <, ni\ dtdnu.i rju |m um* iIu 

I’iihli'ini VI Irs sMiiiiiir I l i'prrii’uh r ^ ^ W » tni nnilr m i 1 1 ji.u ’''N . 

i^W, l‘l iiSWyp l(»S VilliMM ^ iIh IMplMU( 

SO, 

ridil(i\M‘S Ull\ divciSi'S sulislinh*t‘yt pl Irs ln|>Ml ttitnir < »lr rrs s.ilrm 1 , 

liil dr rrs i I r»ii ) tdijrt du ItddiMti ifns.iul tpu 

douiH'p rii i)nlr(‘, pnnr idi.ii|ui* la iMnviMiur ai Mpir 

rnlrn los iliviMsrs Vidruis di' c'v^\ a aluvla \alriii dr ta »|UaMlilr n 

d('d(Miiiiiin(‘ \m rnpiatinii 

{\%\) (.) s I * H/, 1 H 



TABLEAU VIIL 




















iNoiiVKAUX iAKin:M:i > hi m \ i ii i.\i \ i un i 




l)i\(‘rs(‘s cnndilions, i|ur rnnpli rnnuiM' nn dt \,ii( 'v\ .(ih-inlu', 
Irs ikuiiIh'cs ol)(riin^ r(’ Tal>l<Mii, ‘-ri’Ni-nJ |ii(M)\ri lV\,ii 
(la nus ntlniU. (Ins sp hoinrnt <rink|Hiir. il.ni « |r hui, 

Innimlrs 




HJ’’ 


S I ) 

> 




I u'' I ■ I ■ 1 ^ ' 


\U. 


On IK* doll pas '/iiHiindor dr la ddli'inii r • « ntir< ,, , nod 

MMMlilirr 1 dr (a driiMriiir loutHifr t>t ir tMoolur |d o t 1,^ 

1 1 II df* la llj*)ir hnri/finialr <|lli I'f'iil'ri inr |r < n dmu . dr ^ . rmni . atm 

dr la srplii'iiii' drrinialr ilaii ^ rlia* mn' dr « t . \ah th nlh tiii piMii 
prudnirr dans Irtir soiniiir iiiir rirmi r''dr a || did* m in* di*iil il 
s'ajpl. I‘;il pariaill dll TaldfMlI \lll. (MI pnuna id h MtHHM ptJ layA 
ri I h inrs li's \ a Ir n ra ap pi or hrra dr I ) , , ( i , , (| o > ' n ♦« n ^ ( s mi t rpi i 

MMilrrs par ♦ dan * Ir . lononlr . m i 1 >, i m / f> d^ ..jn. li. . mm 

lirr [pMirialriiirnl, rii ayani rpaid a la honnilr m ; 


O ‘ I ) 




Ml, 


on . I'r ipii n'viriil an inrior, 


1 1 M I 


ii 

'' AO 


0| , la dillrriMiri* )j) rlaid 1*I Ot I.druirul |m mi* imp phj , pHMi 

(lllf il _V iillnt .|i|rli| lie ;n;,nl.i-r i, . . 1, Ihu.miI. , i , , , |, ,1 

In Idi’iiiiili' ( !•' I ) I'l il fiili'iili'i'. nil lit ‘11 itii |ll•l<||||( 


M a> I 

li‘ pniiiiiii pills jiciil 

( I a; I 


u 




io 


i i.n, A <1 


H.lruspimlinl., 

«, si-p( rliinVoi, si|-tiilin, Ill’s, H !.• m-, ..i,.l . iiuj . |•„,.|.H.H, 

iinilwii riniil pmiss.V rlull'n* . spu.M.- 

iiii’iiK's. O'uiKfiii’s, (Inns lt< piiMlmt 1 1 -it 1, |«- r,„ (, m 
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);(, soil loi'iil’iduiie son(. iinmcdiatoniont doiines pour chaqiiu siibstaiico 
[)iir 1(1 Tablfiau VIII, o(, quant au facteiir S0, — S0, on (’ll delenninorii 
satis |)('in(‘ I('s divorstis valours avoo lours logarilliines, aTaidede ce 
iiuuno Taiil('aii, on ()|utraiil coninio il suit. 

Taiu.iuii IX. 

Dialer mi nation das valeurs de — 20. 


vvt.l Jilts llli /. 

I- 1. 


/ - 3 . 

i i. 


/ - G, 

1 7 . 

hOMMl 'I 

I’O, 

1 MB 

'?87 3 orK){i{} 

L>7 j 03 

y 8 , 3 oCo 0 (i 

,‘>3'i |03 
!> 8 /S (){)(►()() 

j 8, 391965 
98 , 3 o 6 oG 6 

28 , G9!i09'i. 
98 ^HoGoGG 

i«, 9587 ,i-.< 
').8 , 3 o(')oG() 

198, ip/jGu 

198, 1 j‘i J(j » 

>1 

1 

-r^ 


~t) , 379 (u )3 

-o,y i mO; 

-DjOyuGo'i 

0 5085899 

0 j 38 () 0 'iG 

O5G59I17G 

- 0,01)000 2 


03 v(ujoi 


l)ai)n 9 ‘> 

(•/') 

8488/V; 

9339881 

58GG098 

G8 

814693; 

4 i> 


u,| 1 (i;ii,~ SO)!.... 

(> 3 y(W)(>i 



K/|li8viu 

9339881 

08 (H) i()() 

8 i,j(H )77 


r.(i;c)) 


4 '>’l 87 ()'i 

4^)18795 

.pnSrg') 

■ 1 ) 1879 ') 

4018795 

4518795 


Oijioroiioo. . 



937 ') 8 ->() 

a/'ul't; 

/jSaioSfi 

13.17371 

3 G'^ 8 i 8 ‘^ 


XIV . 

xo 

-o , 0 1 T l (> j 

1 

1 1 

■ 

“ 0 ,{m 4 ui 

OjOo 3 o 35 

0 , 01 3 G 38 

o,o? 3 o 58 

0,00000 1 

SHy 

SH 

(>,t) 8 /iH 30 


<)i 99 ‘'''i 9 

o^ 9975 oG 

1 ,oo 3 o 35 

1 5 (>i 3 G 38 

I j 023 o 58 

7,000001 

1 y.O/ SO/ 

*' ■ 7 y,o ' aiuf/' 

0, 1 itiOt)! 

0, 1 11)9.11 

<1, 1 4 1 8.^0 

0,1 

0,1.139,91 

0, i 448 o 5 

u, 140151 

i ,000000 


Aux (livorsos viiloiirs do 210/ — 20 nous avons joint ici cellos ties 
vupiHUls ol qui servciU a prouver la justesse do nos 

(jahnils, aUendu qirollcs doivoiU vorilicr cl verifient, en effet, aveo 
lino oxactilud(‘; siiHlsanlo> Ics deux conditions 



cl 



oil Sa/ — 


Obsei’Yoiis d’aillouvs qii’il suIRrait dc multiplier loa diverses valours 
(III rapport ^ prises dans le Tableau IX par les diverses valours do 

S©f prises dans lo Tableau VIII pour oblenir los quantites 5, . • • • • 

liu tUHcrminant ccs memos quantiles a I’aide dc la formule (laS). 

on obtiendra les rdisul tats quo renfer me Ic Tableau suivant. 

3o 

OEuures (Ic C, ^ S. U* t. X» 



Tabled 
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Los noiubi'os coinpris dans la dcrnierc colonno verlicale dii Ta- 
l)l('au XI sorvont ii proiivor la jiistesso do nos calciils; car cos noni- 
hros, ([ui roprosonlonl Ics divorscs valours do 

XSr„ 20„ XA0„ 

Yorilii'iil avoo uno oxaolitudo sullisantc los equations 

XSf, 23, :=20„ 

2A(-),.:.o, 2AOa = o, 2A0,=:o, 

(juo Ton (lodniL iinmodialomi'nt des fornuilos (i i 4 ) ot (i i 3 ). 

IjOs valours do A(")/, quo rournit lo Tableau XI, ctant, abstraction 
I'aitu des si{pios, bioii snpori(uiros aux variations do 0 , renferinecs 
dans los ()uatrioino oL soptiome, lignes borizontalos du Tableau VII, il 
on rdsulto, ({u’on no pout, sans erreur sensible, roduirc los seconds 
nionibros dos (orimihw (i) cl (9) a lours premiers tormes et la 1‘or- 
miih' (42) a la rornnilo (.'> 0 ). An nssle, nous avions doja prossenti co 
rosullat, on nous I'ondanl snr ccltc seiilo consideration quo, s’il on 
i’lail autroinonf, la dispersion so trouverait aneantie. 

lin parlantdu Tableau XI, on dolorminora sans peine, ii I’aidc des 
Idriuiilos (1 Jio), (' <livorscs valours do p,, Pai • • •* p7> 

a; ; A' 0 , , A'e^, . . A'©,. Alors S'A©,- designera la sommo 

dos vabiurs nnniori({nos do A 0 , relatives aux divers rayons, mais sou* 
leinonl ii rune dos sulislanoes, ii I’oau par oxcinplc, do sortc qu’on 
aura 

( 1 3() ) R' A0, - A('), -■(- A02 ■+- AOs + AO, - AOs — AO^ - A0„ 

Ot il'S'A©, roprosentora la sonimc dos valours niunoriqucs do S'A 0 „ 
o’csl-a-diro ovidemniont la somme dos valours do A©,- prises avee le 
signn - lorsqu’cllcs sc rapportcnl h I’une des cspbccs do flintglass, 
cl avee lo signe -t- dans Ic cas contrairc. Cola pose, on dcduiia des 
formulos (120), (121) ct(ii 3 ) los resullats compris dans Ics Tableaux 

suivants. 
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Cointac on dovait s’y atlcndre, Ics noinbi-cs ohtcnus dans le Ta- 
bli'au XII voi’iticnl rigoiu'ouscmcnt Ics deux conditions 

SXAO,::2::2iSA0„ S'X' A0, = 2'S' A0„ 

oL, avoc line, oxactiliido, suffisantc, cellos quo comprenncnt los I'or- 
iiiiilcs 

SAC-),~o, XA(>)/ — o, S'XAO, =:2S'A©,r=o, S|3, — o, S'(3,”i, 

<!ti ([ui |ti‘ouve la jiislcsso do, nos calculs. 























































:)l'f NUHVI-hUIK IIX KitCICKS 1>K M ATI) liM \ iHM J'>, 

Dims 'riilult'im Nil I, Ics valriu-' 

:j;. A<L. A'(I. 

Mill! I'H Illilllnuil’IHl’'*. AillMl, |llll (“M'llljllt', <lt‘ •lllli ' 

111 fdloiiiH' Vi'i'lii'ult’ vali'iii'- ilr 

Alt., AM), 

SI' Inmvi’iif ji.ir Irs iimuililr*, 

( 'I 1 1 1 , I n 'I. I 'I), 

on (Ifiil I'll coiii’lui'i' i|iii‘ roil 11 pour I'tMii 1 1 ” ■ ciu' * 

(1,11) I'l'l 1 , .Sl')| 11,1(1 II 'I. .V'll, I 'I 

oil, I'll ijiti 1‘f'vii’iil iiii tni'iui', 

M10O oiior;’, 1 DtHi iiiiii A(l| 11 I, t < •■•1 1,,.,! A’d, I 

D'liillinii’s 1 ‘tiiiiuii', linns Ir TnliliMii, jiliv>it'iii'. iloi \,iU'iii > ilr A'li,. 
pnvrn'ilUi'i'i'ltii'iiI ri'lli'i i|lii son! ri'lnlnci ii rimilc il<* It n lo'iitlimf 

iiilisi ijii'u 111 pv(‘mii'i'i' rt ii 111 t|iiiil|'ii‘'im' I'.io- Is lliii(;*l.i . otil, 

illlHlrnollOll I'nill* lloS Siplics, II0||||)||||||I'||| M1 (ii-MI‘ 1III' > .iu\ v.o i.iIimu < 

(!<• (■), I’cnrmiiiM's (Inns los i{tiiili'ii>iiii’ •'< 'll•|llo■'lto■ li^'in'* loni/oiii.ili' > 
till Tiiiiii'iiu Vil, on tioil t'li riiiit’liiii< ipiNni iiii lu-iit, ,.*)i'. I'ljfia' co 
silili', rnlniri" li* si'niinl mi'mlni' di* l.i r»niioilc 1 1 1 on («|i n .r . 
jit'ciJiii'i'rf liM'dii's, I'j ill roriiiiili* ( 'I'lj 11 ill rtiiiimlii i ■ •), 

(Nini'i'viiits iiiiiinli'iitini i|iif run [ini' 

Ill .suiitnm (li*« viiliMii's (li‘ A-'W, rrlului'H aii\ immuih, .nl.' 

Iiii'lif ii I'liiic lies snliHitiiii’t's, ptii' iivoiiiiilii n In s)i)Mt)n)i i|»’ pol.i .-di, i|iic 
iimis rltoisii-tuis ti'i ilo pr»‘IVn'm‘c. ;i((ii((i|ii ipm .-rtti* ,• r a 

iniltr poiii' tiii{ni’l(ii In plus priiUi i|i«s miIimu'*. niuiiciiipii''^ ili- A n. >l 
111 plus }<i'nnilr ptissiliii', lU ijiiP jit'Jii'i'.iliimrnI on ilod tiioms t uuinlir 
fli' voir lilt {•ltiniK‘‘tm'ui di- si^m* |iniiiiiii pni'los il'olisi-n dhoti 

iliuis 111 viili'iir ill- AW;, Iiu'sijiii' ofUi' vulotir 'I't'ijoijfjn. tljii.iui;t}ir /rift 



TABLEAU XIV. 

Valeur, de i^S'A'0,. 








K\ll\ KNKUl.lCKS HI'; \l \ I' II I'. \1 \ I 1 1 > I Is, 


ills 
(In iiiii'U 

(i.io) A'O, A'H, 1 AM), 1 A'O^ , A'd A'(t, \ n , 

(■(, ('ll (It'sij'iiaiil (till' 

i S'A'd, 

la sninmi' dis vnli'iirs iiiiMiri'i))tii", tin >> A (1, icl.iluc. ,mi\ iIim'i .!• 
slilislaiii'i'S, tin ili'li'i'inint'ia sans |n'ini', u I'aiili' tics IimiimiIi'. i i i | i f 
(i I'l), It'S valfiii's ill' 

/i. /i' • ■ . \’d,. A’l) . , \ (I . 

|l>lll■^^ {|in' ti's ]M'r"-.i'nli'nl Ifi iIi’iin 'I'alili'aiis \!\ d W , 

(iDinini' nil ilcvail s v alli'iiili'i', li's nniiiliii"' ('MMi|iri < ilan • Ic la 
lili’ini M\ vi'i'ilit'iil I'ij'iiiu'i'iist'innil It". iIimu I'niiiliiinn . 

S"iA'(-), AS A'H,. S,VAil, An AM, 

I'l , avi'i’ mil' I’Xarllliiilr siillisaiiti', I'l'lli's i|iii' i'(iiii|ii fiiiii'iii Ii> i liu in iili' 

n, AA''t-), II, S’AAMl, AS'A'M,, S'", N s . , 

I'l' i|iii iininvi' la jiisli'ssi' iln mi', fali'iils, 

Dans li' 'raltli'aii W, Ifi. vaii'iin. iln 


AM-i„ Ami, 

Mini i'\|ii'iim‘i('Si'ii inillinnit'iiii'';. Aim.i. |iai' 
la ili'i'iiii'i'C riilntini' vcrlirali', It';. \a|i'in's tin 


t'l j, 

soul i'i'|ii'i''si'nli'i's par Ics i|uai)lili''s 


I'l. I'l. 

nil iltiil I'll riini'lni'c ijiti' run a |iniir I’l'aii ( i'" M'rii ' ) 

M.MH.fhi,', 

nil, III' qni vi'vii'iil aii mi'ini', 


1 un(i j 

Piirini li's Yitltuirs ili* AM-)/, 


• 'U , \ 1U1I1 ^ (, J, 

qiii' rniiniil In ralilnuii 


XV. inn* si'iiln. 
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0,000171, rclalivo au troisifcmc vayon ct a la prcmibre cspbcc de 
flinlglass, surpassc lo noinl)rc o,oooi 5 () qiii rcprcsentc la plus graiulo 
tics valcui’s numcriques do 0, comprises dans la so.ptiemc lignoliori* 
zoiUate (lu Tableau Vlf, ot no la surpassc pas asscz notableniont pour 
t[u’on no puisso a la rigiiour Tattribuer ello-mcmc aux crrours d’ob- 
scrvation. Nous pourrioiis done nous regarder commo suflisammoiil 
auloi'isc a no, pas pousscr plus loin Ics calculs, ct adincUro qiTon 
pout, sans erroAir sensible, roduirc Ic second meinbro do la f{)rniulc(i) 
nil (9) 11 SOS Irois proinicrs termos, ot la forinulc (/I'i) a la formulc (q'i). 
dependant un cxanicn attenlir des valours de A 0 ,, donnecs par Ic 
Tableau XV, nous conduit a supposor quo dans chacuno de cos valours 
il cxistc une paiTic independante des crrours d’obscrvation, ordinai- 
rcmontplus grande quo cos crrours, ot qu’il cst bon de no pas ndgllgcr. 
Eirectivcmcnl, si cetto supposition cst ennrorme a la voritc, la plupart 
des differences 

AH’)„ AH-lj, .... A’O, 

dovronl conserver Ics ineincs slgnes quo lours valours ajiprocluies, 
rcprbscutccs par 

* J I , 2 , . • . y ^ j 

ct, comiue cos dcrniercs qnautites, cn vertu lies forinules (^1 1'l), con- 
serventtoutos los memos signes, ou tonics ii la fois changont de signes, 
lorsqu’ou passe d’uuc substance a luic autre, los tUITcrcnces 

AH-)„ AH), A“0, 

dcvronl, sauf quelqucs exceptions pen nombroiises, rcmplir la inbnic 
condition. Or, a Tinapection du Tableau XV, on rcconnait sans peine : 
!" quo cetto condition cat rigourcusoincnt rcmplic lorsqu’on passe 
de la 4 ® especo de llintglaas a la 3 “ e.spccc (i‘'® seric) ou ii Tluiile 
do tcrcbcntliinc; 2° qua, si pour cbaeuuo de cos trois substances on 
nomme S*A'' 0 ,- la somme des valours nutneriques do A'’ 0 , rciativob 
aux divers rayons, cl prises on signes contraires, e’est-a-dire, cn d’an- 
tres tcrnies, si Ton pose 


(i3r) S"'A*0i=z-A3 0i-hA3 0,-i-A’0,~ A»0,-A’0J-+ A»Oo+ A^O,, 




Nt)l \ !• \ ( \ I \ 1 'IU It T.S III'. M \'l'llr,M,\’riOUKS. Iliil 

I 'I (I' ' n siilisl'uili' diiiis It- 

|i;i • • d’ lilt l.iiM f .1 tint' ailin', ami' i|i- |(''ni‘ri"i cM-t-plimis ri'lii- 

li\i ■ t nil li*’ > nmiil'if '!i‘ i.iviiiia I'l :i tics di' ..VH, iirdi- 

liaii <'iiiiiil if' I iji|MM<lii f ' ilf /I'ici. S( d’iiilli'iii'.s mi di’‘M;;lli' pill' 

\ ^ A O. 

la .miiiuf tit . \ai> III iiuiiifi |I|||I' . lit' .\ '(')( I'l'liil I Vi's jm\ divi'l'M'i' still 
.tan* , "II 'It III tuiii' la at < int ill , a raidf lii"* Inriiiuli's ( | •.*n ), ( I I ) 
I I « 1 1 1 I, It' s all III *1' 

. ■ ; .. . . A'O,. .VMt, ... AM-),. 

It'llt ijtit' It’ I'l* ‘ III* 'll li ' t •ildi'.iii'i \\ I I'l \\ 11 . 

«>n lit \ III - v .iiti ii>lii-. If. iimidil't's I'miipi'is dtills li* Tii 

l•ll'.lll W I f 1 lilt III I i/.iini n- 1 iiH’iil If . iifn\ i midilimis 



> 1 A'O . 

-.'AA'd, Ji'SA'H,. 

r'i * U « ♦ % n 1 tt tl*li 

i tiMi nitu 

, t fill"' i|ii'r\pi'lliiriil It's rnriiilllrs 

‘'A n 

\ A O 

^ i,AMI, A.S'A'I-)*. 


s' > 

Mu ^ U, 1 ♦ 

i 1* ijiM \a (U t' 

r 1 M** “ < 

I .dt III >. 


I'll 




it. « \ 


















































:!;»'( iN(UlV|%\ll\ K\ KUCICKS IH', M VTIll’.M \ I'l ill 1 
Ujuts !(■ 'r;il)lr;iu \\ II. It'-; VJitrtil i <lt’ 

A'O.. A ‘0 

'iniil cxiiriim'-r'. ni niilliiiiii<'tiit‘ . Ain ,t, |i.n r\. tii|ili'. lir . . .jii,-, il.di , 

\ri’li«Mlr, l.i x.il.-iir ilt- \'(l, ,■ tw.iin' i. | I, , 

P!<l' nil ililil |•^ll|^'lll^l‘ (jllr I'mi .1 |H1|II |j ,• pi • ^ tir 

lliiili'iiis*! ( •>’' ( 

A *■ iM < 1 1 I , 

I) ii|ii'i-i If TiililiMii \\ II, hi jiln , ;-i.inili> .h ^ m , mti,,. n.j,,, , ,|, 

A'l),, n‘|)rr>ii'Mtf f [Mf Ir niiinliif 


I »',P <M "M , 


il'iitifilil ini’un* )p;i>i hi iiniilii' ilu imiitliM' 


t-;, 


p|tii n«|)(vsnili‘ In jiliis |!imii,|,. . \,,|,.ni , i..ui„ 1 i.|ii. .h •, unh.u, 

'll- (■>,■ nini|irisiN ilunH |,i lij'iii. i|,- .hi l.hhni \|| li..a, h 

(livi’i'M'ii Viili'iU'-i ilf 

AMI, 

'iiiiil ••(i|ii|iitriiiilc'i iiti\ l'|•|■l'M|•.. trii|i..,.( Viilnni. il'i.it il I. till ,i.,„ 

l’u|i|ili*’;i!iim i|<> ii.m I'., mini,... ;„is | 

ImmU. mm,. ..i.|,.|,r .ini.mlilf, h- , 

li'iii ( I ) (Ml ( ()) il i|ii:iii«> pr,.f,iii i , I, I,,,. I , j , I , 

llll’lim|«l( Kill ), 11 y ;| jllll;,, »|MI il 1 It All , , j,,.,. ..jj,. 

I(>^ viilciiiN (If A'O, iimiifili.,i,.|,j,.„i ,h.,!ii,|, , 



I intis ( i<i()) I'l ri'jiri’.Hi‘ti(i'*i'i> ji.u’ 

Ami. a*h , 

'■II.-' 'I'"- .I. -. , 

-S'H, « 

'" ""7 r.'l'nii.-. .|:.,„ I,. 

I"' . 1 .. M, , 1 ,.,, 
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('iquiUions (i i3) (in y pomplii^.iinl gcncriilemciit A^0, pai- zito. D’ail- 
l(Mirs, doiniiK', (Ml vc.rlii (l(>s forimilds (i r3), on aura 

( 1 3a ) (•)/ " 2f, -1- s; -h sr -H A'0„ 

!(>s valours oorrigons do 0,, on ccillos (jii’on obticndra on r(Miii)la(;aiit, 
(Ians lo siMiond mi'inbro do I’liquation (i32), A'0, par zim’o, s(M‘(nU(ivi- 
([(Miiiuonl. los divorsos valours du polytKuno 

( 1 3:5 ) &, -I- y, + 3r? -H X— 0, — A*0,. 

C.ola pos(s on (irora sans pi'ini' dos Tabloaux XI, XIII, XVi'lXVII Ic 
Taliloaii snivanl., (fiii olVro, non sonloinont los valours do 0, iinnKidia- 
(oiiionl (l<i(ltiiU's do roxpi'irionoo, niais aussi los valours oorrigoos do 
0/ oil, on d’aiilros (crinos, los valours do 

(■),-A'0„ 

ol inontro (ioinnnMit (ios dornioros vabiurs so Irouvont fornioes par I'ad- 
dilion dos quanlilds 

' Oj Cj' 



: i ; 

























;UK ,\()l'\ VAV\ ] \\ in M l s IH M \l Ml M \l MM I s 

Dulls Ir ralilr,)!! \\lll,alii‘>i <|n'iin ‘1. \ rnti-lii | 

drs ijn.iftr (jihiiilih' < 

... 

riM'liiriif ;^riiri nm' fiih< iIiiimi ,nt/ I. >. i,\. tJ, 

|MHir trs((lirllf-» <‘rjh fnmlMinji nt .-M |. > l.. tun tiinj.in 

rinillf ill' (rl'f'lirnl In nr. I.t |MiMihir • j M MpM i I 

^irmr r ,jir( (‘ ili* lliM["l.t . ■ i i '' f i n I ir >m ^ I • I'l I n !' I 
iliMl I ll s a*;l ( , Ir , r\» I'll! {nil .puM « I h » u I* nr J < I ( < . > i i i ' 
IHIllM'l H|ll<' llr j I(m tliMrnl (l|>r|iinip, jp-ilii t..{ \ii 
vali'llt’ niliiMM h|iir 

Di*'-^ ralrifl'* ri iM s ai >li s« h^|i|»i • J* ! , f , , iit < . 

'■'Mil I i in |MH I ailt I' 1 1 Hr ||’ ► <1 1 il r l r m » .Mm »| i i 1 ( t t • lu . 1 I ; 1 , ; . j « I , . 
par I'l ilrliMiiHJh <*'> |hn I* iimv, n ipMiunf* ^ i . . l-.tidp 

I'Umillrs ( I'M K r lairnl. puMi Ir , Mis 4 » ii\, j M ^ ,p, , 
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* I'l* 1 alil< Mil 1 unihM' <1^ 
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S''AMI, 

AMI, - A 11 . 

A tl, 
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A‘ ri 
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l)an^ h* iniMiiP lalilraii, la plu'> ^ mnur i iijiir i tli^ 

ri‘pri*MMtlrj* |uir \r niuntMi' M.nn.u * k t mi* m nn' an u>«ttilMt‘ 

n.tinurni tpti ri*pn**ii*iil»* la plii^. iMaml* il* mh in umnn (|i ‘» 

vjirialiiins iIm P), nmipri »** * ilau . la ' lipi*** Inn i* Att I iM*' m \ II, 

l‘l par CtMISrillMMlI (^I|p i tMMp>Mahlr aU\ t U-* Ml . *Vti\» ^ ih'Ml 
II (s| Imhi irnlnaMViM* i(Mi’ h \al*’in Ar 

n AMI 

InnrnirN pai Ir Talilran Will, rn ^rtuhr. hiHn u It^' 

valt'ilis ili» (•W‘alriiln<^ piMir h' < .ulnlaM** . ll» ' i <ppH( li*iiI 

Irs axpcruMiia^s cIm hrath‘iiliMliM\ i il apa* ' !♦ i pMM» ip* ^ 

l"\p(lStW, ri’pl »|j\ iM ViiliMm . li'tlMr 11(1 tin* |n|M'I mn 

linrairt’ iIcssimiIis (|iiatititr^ 

SH,, S II,, s H . 

(pii^ tli'»snriiiaiH iitui?^ putir uhh^^rr, pai 


V. \ \ \ \ \ \ 



NOUVKAUX EXEUCICKS l)E MATIIEMATIQU ES. 
h[](U’(ivcinonL, si Ton poso 




/ II r-rS ®l-l' 02 + 054-0^^0.^ 

j U' r:= S' 0 , rr- 0 , h- 0 , + 0, + 0^ _ 0^ _ 0^ _ 

U" ZZ-. S" 0, - 0, _ 0, 0, + 0^ 0. + 0„ _ 0„ 
1 lI"'-.rS"'0,..-0.-,-0,^. 0,-0,-0,^0,+ Q,, 

nil tiivi'ii sudciissivcinont d<>s foi'inulos (i i3) oL ( 121 ) 

^ I ™ U > 

A0,= 0,-r:J,=::0,_U«'„ 

S' A 0 , = S' ( 0 , ~ U «, ) S' 0 , - US' ec, =r U’~ US' C 7 , J 

|mls 


331 


si; = '(U'— us'tzjp,, 

A-’(-),--- A0r -Sr;~0, ~ l]a,~ (U'-US'«,)P„ 

S-AM-),^ S"|0,- U«,--(U'-US'«,)p,-] = S''0,- US'a,-(U'-US'«,)S"(3, 
~U" - US"o!,-~(U'-US'a,)S''(5,; 

puis <‘ll(!0|‘t> 

r^;' 1 U"- US"«, - (U'~ US'a,)S"|3,ly„ 

A'H, iA«0, 

-(•),- Ua, -(ir-US'a,)|3,~|-U''- US^a^-CU'- US'<y,)S"(3,ly„ 
S'* A''(-),t~ S'*©/ - US'"(y, - (U'- US'c^,)S"(3/ 

- - [U*- US"a,- (U'- US'o!,)S"p,]8'’y, 
rr- U"'- US'a,- (U'- U8'«,)S'*(3, 

- l U''-US''a,_(U'- US'o!,)S"|3,]S'''y,i 

(*l (Mllill 

} ir- us'"«,- (U'- us'«,)S'*j3, 

- I U"- US'ct,- (U'- US'«,)S''(3,lS'*y, j a,. 

Or, (Ml subsliLuanL los valcurs pi’iiccdcnles do 


V, cv" V" 



MH'\ I', \i \ i,\ l ii' I' I ^ '1 \ Ml I M \ I nil !,-> 


:i;hi 


iliiiis It' |in'inii'i' im'iiiliii’ tli' ri tiii.tin'ii i i 


. >, • <!l ( 1 1 <• t I <ii' I flic ri| I|,| 


IllHl 


ll.'tti) 
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A'U 


I , I I < i I • 
;l Is. .1 1 ' • 

j| Is ;l I . 


Ti'lli' t'sl la rui’iiiiili' i|iii ’•'•I'l It il>'i''i iinii' i I ' ' H'SM' til- I ) , nil, 

I'l' i| iti ri'\ It'll I an iiifiiif, l.i \ .ilfin tint) A ‘ ii . t u Ikui i i.m Inn ,ii i <■ i||. 


I . I , I . 1 


irailti'lir*! nil |•l•l•^lllllai^l a •,in>|iiiii' tj'i' . t I* •.nn.i nnnilin ilr l,i 

rin'iiiilli' 1 1 ill ) t'sl '>iil>'.liliii' it It I'l i> > > 1 '' ** ‘Itii ii . 'jii.ilii' 

(|iiiiiilili''s 

S(H, A'lM. S'tll A*'!.', "Ml ,\'I| , <1 A'li , 

I'i's ((lialii* ijiiaiililfs, ri’plnili '< a I' lii > "-ii I > |.iu iiiij'li' a I .iiilr 

tit's i'i|ua(iiiiis 1 1 ' I, ili'\ii’)iiii"iil, ' ni«i(in' "It *!' I !'• *< .tii'‘ii'li' , 

I Sil(, ( n , l '' n , t '' i< . 

Dans la rtinmili' 1 1 !<i i, It's ^tili Mi • >l> 

I . I , I I 

vat'ii'iil lainli'i t|iit* I’fin |^a■.ll' trnii'’ mI« i.tii- '■ .< ttm- .tnln ; iii.n • I' - 
\ali'in''< lit' 

S|' s' , s',, 

aiissi Itit'ii (jiic I'l'lli'r. lit' V,, A,, .iNtui iitil) |n Ml-! iitl>' «!'• la 'ill' 

slaill'l* i|llt‘ I'nll nill'iiilrli* I'l tlrli i iilllM t' . |t.ti !> . « 'jii.'lt'Mi 
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NOUVRAUX KXERCICRS DR MATIIEMATIOURS. 
!('s valcurs do 


saa 


p,, y„ o, 

lif(!(>s (l(;s Tiihloanx IX, XU, XIV ol XVI sonl los suivantos. 


Tauuhu XX. 
Valcurs de c/„ y„ S/. 


\\ 

' 

\. 


8. 


5. 

G. 

7, 

SOMMF 

il0S 

valours 1 
immGii- j 
nut's. 


0,1 ioOijl 

1 


0, !/ll(V>0 


i>,il32gt 

0,! i18o5 

0, 14O1 5i 

1 ,00001)0 


n, 



0 , iT) 

(1, 1 

0 , 03904 H 

-o,oy9io'i' 

-0, i 09559 

~o , 3o ri { 1 ' 


7/ - • 



-0, n i()() 

0,18789 

0,18587 

0,01504 

-0, VO 090 

1 ,000000 

0/ . . * 


-0^ i ! iy3 

(),2ioH7 

-0, iy.i 10 

-o,ii7l() 

0,01^75*^ 

0, 1 19O3 

1 ,000000 


(luld \)()sd, on trouvora 

- o,5(i57.')3 — ^ o, i 3 i 5 o 6 , 

SV< " o,.‘>72«i7 — 0,^27783 = 0, i/)/|^i 3 /|, 

- 0,573017 — o,/i 2()/|83 0, i47o34, 

S" p, - 0 , 54700 1 + o , .452998 = — 0 , 094003, 

=: — o,() 94 »i 5 ' 0,300987 = — 0, 388025, 

S'" y, = — 0 , 65846 -H o , 34 1 54 ~ 0 , 3 1 C92. 

Aux valours corrigdcs do fournics par IclableauXLV, ou, co qui 
rnvionl an inoino, par la formulc (i36) el rcprescntccs pai 

corrcspoiidront dcs valours corrigces do Oy, quo nous rcprcsenlorons 
par 






Mil \ I. \J \ I M 111 II ! " I'l M \ 1 111 \l \ I Inl 1 H 
fl i[iii iHi'iiml ilrli'Miiini’i' iK'ii li!'i I'" I'IhimIi > (•■(. m.ii |..ii 
ri'ijllMlinii 

III., I (» A'ti \ 

ill> hlljlli'lli' nil III'*' 

\ M AH 

11 'i.. I ■/, A*", \n A lt \ . A «t 

|);ir niihww|M 4 Mi( 

\ u n 

1 1 i I) A • 

1*01 •a(|IU', H |\l|i|r ill* 1,1 ’ I IM ^ *\ 'i * |1« 1 K ^ I ii Ml 4»' A ‘ 

M oil ji* Jil iiitni JtiMt t < M- .1 

AMI 

fl^} ^ -M ^ VR* 

Mil I'lh’l, I’nKUlM', ill' » HiMuMppo iS‘ |Ml lit’ 

Talili'un \\|[, la |jIm* /i hoM * imhi \ <i> *«m 

nniiiliri' MiImmii o! iImhim * w « no i »ph ^ y u 

AMI, , 

.1 plii't liu’lo riirain |mmu \*th Mi - Af 

» I 


< 4, cMaiil |i|ii^ i|th' f ihiili nl* ■ mmii 1 ii va * 




I I’rri'in' |irnill|ili’ iliili", ir ’•l-l’ll|)•| Itit-iutiit 4,* l, iMHinila ni |it j«.n 

ritiiii^siiiii till ii‘uiii’ 

' A'H 


111' S I'll’Vl'l'i! |i!ih ,1 (HI (*ral llllllliium-iiir , il ii ,* jitil'' ' <in J*» l«l • I* ♦hr*' 

iiiiliiiil lie I'l'iTiMii’ |iriMlh({i< ]i.ir ilit |rr<ii»- «! ^ »'l 'I*- 



NOUVhAUX EXEUCICIJS DE MATlIEMATIOUEi!,. 
(ous c(iux qui lo snivenl, car on Lire do I’equaiion 


‘A\V6 


A' 0. 0, ~ \/0f - AH-),.= 0. (i - 
oil, CO qui rovionlan memo, 


A‘0, 




(•43) 


A'O,: 


A»0, 

■iOt' 


V.0, I 


V' 


0 } 


Or. pour Liror hi rormule (i U) do la rormulc(r/,3), il sullira d’omctlrc 
dans oolto dornioro hi terino 


A'(-), 

'-■lo; 



dvidonimont inlorioiirau prodnil 

A'(-), f a 

\ I -t- A'0, 


■) 


•'t, a plus Idrto raison, au prodnil 


<> ,000 I 

f>. 



0 , 000 I 


0,0001 / •>, 



0,0001 OtOOOOJ 

3 I >99995 


0,00000000.> 

< 0 . OOOOQOO I . 

3.9999 


Si inainlcnanl on substituo dans la formule (i4^) valours dc 0, ot 
do, A‘0, quo fniirnissciU Ics Tableaux III ct XVII, alors, on eircctuant 
In ealcul p.ar lojifarithmos, on obliondra les valeiirs do 


<d. do 


O,-'A*0, 


A‘0, 


((uo ronlcrme lo Tableau suivant. 



\\I. 
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KS l)H M VTinUlATlOUKS. ; 

t:w 

i.’t'S 

ai’liluilr til' * 

vjiii iirs «|i< am 

(*n 
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iliiii.s li' Tjilili'ini XXI 

sr 

IhUis*' 

riMiiiriin^r p 

.ir Ins 

nlisiTvaliniis 

fiiiiviinli 

s. 


l.r> 

( 1 

7 ) iliiniiiMil 






1 S A'O, 


AM), 1 

AM), 

1 AM-), 1 

AM-)„ ) AM-)„ ) AM-), 


11 'll) 

\ >'A‘0, 

.VO, 

A-O, 

' AM), i 

AM). 1 

AM)., 

1 AM), 

AM-),,, AM-)„ AM-), 


1 

AM), 

1 AM), 1 

AM-),, 1 AM-)„ AM-), 

(I) 


^ S 

A'U, 

! AM), , 

AM-), 

AM), 

AM-),, 1 AM-),| 1 AM-), 


D'liiih 

r p»n 1 1 t 1 

(Ml tlnliilih^ 

t;i imiyi'iim* 

;ii'iihtii('lii|iii' <‘t)(ri' 

Il'S 

Villi-lll 

r\h i’lKi' * 1 

Ir ; . 

r*r *1 ;m 

Itn* 1 

•Hire 

I'l ' 1 ill' .sill’ll' llll’oll 

ail 

( 1 r> » 



t 

1 


'O' 



1)1 iiiii 

I'UMM'i* rnhr 

1 rl 

u iM' ^iurpu’^si 

■I'ii jiiiiiin^ 




1 

S 

1 1 

1 

fi. 




pur la tlillri 

riirr 

A* 

t-). 


I'l li* tii'oiliiil 


■«ui|l,| 

'*MMa jr<hKM^‘ 

1.1 ijtitiiilili' 





( 1 V** 



'ii; 

ti 
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NOUVJiAUX EXEllCICES DE iVATHEMATlO UE ;}.;?> 

I>’apr(!s 1(5 ’ral)l(>,'ui f{«i preciklc, la plus grando tlos valclll■s»llIl((■l'l(|U('■^ 
tiii l’(•^)t■(5S(5nt(JC par le nombro 


o,oooio 3 , 

(‘ul. (1(5 l)('aii«i()iip iur('ri(5ur(5 an nombre 

0,000109 


(((li j'c jitVisonlu ia plus graml (5 dcs valours nuniericjut's dcs varut/iuu- 
(1(5 (-),• i;oiiipris(5s dans la 7®ligno horizonlalo du Tabl(?au Vfl dii t; Vi. 

II i'(‘stil(,(5 (5iu!or(5 quo, dans rappUcalioa dc nos forini)l(5S au\ 
(’\)H'ri('.u(5(5S (la KranonliolVr, on pout, sans orrcur scnsililo, ivilnin- 
l(* s(u!()nd in(5ini)r(5 do. r6(iuation (i) ou (9) (§ VI) it .so.s ([ualro pro- 
micrs l('.rin(is. Ilya plus : on raisonnant commc dans !(» § VI, on pi'nii- 
vuffi <((10 les valours do 0/ d(5duilcs do rexpcrieucc meritoni nnuns 
il(5 c.onllaiK'o ((U(' loa valours corrigccs do 0, £ju on lire)*ail^d(•^ ('<p>ii- 
liuiiH (i) (511 y roinpia(, 5 aut, g('5u6i'aiom(5nl A’ 0 i par 7 . 6 ro. D’aillrur'', 
ctHuuio. (in vorU) d('s I'ormulcs (i) on aura 


.j ) (-); L-.: (>) -1- -t- Sr," -h 2r”' -h A’’ &/, 

I(!s valours (sorriguu's do 0,-, ou colics ([u’on obtiendra en rcnipla(,‘anl, 
,laiis 1.5 second momhrti do I'dciualion (7), A0,- par zdro, scrnnl .•vi- 
(lomiiKsnt l(’s (livorsos valours du polynomo 

r.olu „„ j.oine dos Tableaux I, in. V 

auivanl <(«i on-ro, ,w« sariomcnt lax valears da B, 

,U,cluiU« da l'oxp6rionc6, maU ausai loa valours comgocs do 0, o», o 

d’aulj’os lernics, Ics valeurs de 

,a montro commonl oos dornikes valours so trouvent formios par I'ad- 
dition (les quantiles 
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NOUVEAUX EXEUGICES DE M ATIIEMATIQUES. UPm 

I’our lirdi- do lii s(uilo lonnulc (ii) Ics valcurs corrigdc's dc 0, rchi- 
(iv('s aiix (liv(‘.i’s rayons oL aux di verses substances, il suiFirait il’v enli- 
st i( nor iuix ([Handles 0, U' - 0, .... p„ o,- les valeurs dr 

(■), lU-S'AO,, W=:S'''A’0, 

cl dr 

(it, 7 /. 


I'ou ruins par l(>,s Tal)leaux I, II, III, IV, V, 'VI, YItou, cc (]ui revinilau 
nietnn, pai' Ins 'I'abd'aux IX el X. 

Alurs !rs vulnurs ( 1 (‘ 

S"(3„ S-p,, S^y,, 

drdnilns dns rormnles (d), on, ec ([ui revient an memo, d(‘s I'or- 
mult’s (137) (lu VI, cleviendront respectivennent 

( rt" P/ o , /'|3 o573 — 0 , 569/1 37 = — o , 1 3883/i , 

(I'.t) I 0,315965 — o,G8/io35~ — 0,368070, 

( — o,?,775i —0,72250 o,44/i99- 

Anx valtuirs lairrij^ees (l(i 0 ,, lournies par leTablcau VIII, ou, cc (|ui 
rrvir.iil iui infime, par la rorimile (i i), et repvcscntccs par 

0 ,- A*Q,-, 


r.(irr(>sp(»ndr()nldns valours corrigccis do 0 ^, que nous represonterons 

0 ,-A‘ 0 ,. 

Vi (|ui snronl deKirininnos par la formule (iSg) du § VI, a laqucllo on 
•ra subsliliKir ciumre la formule (i 4 a) du mcme paragraphe. sa- 


j)(ui rra 
voir 

(i3) 




Or, d('. lUsLtn d.u'niere formule, combineo avee le Tal)leau III du § Yl el 
In 'rablnau VU du g VII, on lirera, cu effecluanl le caleul par oga- 
I’ilkuuss, Ins valours suivaules do 


07' A' 0; elde A‘ 0 ,. 




Les valeurs precMentes de ^‘0/ doivent satisfaire aux memos conditions que les valeurs cie continues 
dans le Tableau XXII du § VI, et fournir, pour ies quantiles ( ijo > on (^i 5 i) da meme paragraphe, des valeurs 
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884 NOUVEAUX EXERCICES l)E M ATFfEMATlOUES. 

r,ottG expression acquerra, eu egard an 'ral)loan XIX, les (orniossui- 
vanios : 


j 0/171^3 A*0, + o, 73863A*03 — o, 971587 A‘0t-i- 0,03739 A'0„ 
(/jn) I 0,09913 A*0, + o,i(3o66 A‘0j -I- o,8a/|/i8 A'0 b — 0, 08997 A* 0„ 

( — o,!5o93 A* 0| +- o,o858/| A*03 -I- o,09 1«6 AH-)-. -I- 1 3 A' 0,. 


(-omme (les valeurs numcriques do A‘0,-, oxpriinefis on inillioniemcs 
et foiirnios par Ic Tableau VII, la plus grande tt)3 osl sonic eoniposcc 
dp trois cbifTrcs, eliaciine dcs aiUros renfernie deux ehiH'roH au plus, 
il pst clair quo, dans rcvahialion cn nornbres dcs polync'imes (/i5), on 
pourra, sans erreur sensible, redniro eliaquc eoenieionl a ses deux 
premiers cliiffros decimaiix ot, par suite, cos polyndincs oux-nieinos 
aiix frois suivanls : 

I 0,47 A* 0,-r- 0,7/1 A' ©3 — 0,25 A*0, -t- o,o/j AK"),, 

(/|G) I o,ioA‘0,4-o,i7 A*03 -i-o,82A'^©8— 0,09 AM“),, 

( ~o,i5A*0, + o,o9A‘03-i-o,Ga A^Q^-t- 0,4/1 

Kn substituant dans ces derniers polynoines les valours de A*0|, 
A'0.,, A* 05 , A^0j tiroes du Tableau VII, ot retraiichaiil des resultuls 
ainsi ealcules les valours do A'0/, on obtioiulra 1(5S corrections quo 
doivent subir les valeurs do 0,- fournios par rexperieucc pour so 
(raiisfortncr en cellos quo donneraiont les rormulos (3f)). Les (!or* 
rections dont il s’agit sc trouvent dtitcrminces, pour cliacmi des trois 
rayons G, F, G do Frauenhofer, dans Ic Tableau quo nous aliens traeor. 
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(liK* sa I’liiisliliiittiii iiiiliirnlln n’nsi pas iiiitililici< par |a pi r ilr . 
corps piiiiilcnililcs, a In prnprinln iln (riiii‘<iiinMrn iiM-c la nicinc \iln..'.c 
It’S riiyoiis ilivi'i'M’inniil l■(l|nrcs, par n\nni|tln In^ laMiiK itnii^n^ m In-, 
rayons violnlH, II y a plus : I cllinr parail i’iiiisnr\i*r ciinnro rclin pm 
pririn lor.si|iin sns inoicrulcs sn (rimvi'iil nti prosniinn tin rnllnn il’nn 



wn \ I \ \ \ \ wm n mk m \ i nvM vi ini Ks. hm 

HU i|u\ tu |nni un u’;i pn (tiMuiivnr <!iuis l(‘s 

1^' i.' <U' ’P<« ii‘ Is *h 'j»M u*H »li' I’nnliMU's, SfUl^ iMM*(jlilU'S 

. I f wh . ‘1 ijMlinu \.i liiinii ru. nil t;i i)H;inrilr 

' 1*1, 'l‘n .llnli'. Ill vuul I, ilnit ilr\ uiiir in(lr|MMi- 
^ i i ' 'Ui’i* liiiMMiru Imi iraufri’s (rniu's* Irs 

|mi , < S' ^ ^ » ■ la 111 , IS ‘Ul 

, \\\ / 


s 1 

; t* 

i < « » 

I, . rt . n>i!h..ii..tounnr|iiini l.i(lniT(‘ r(l(''iviltr!i> 

, Is" ui'> M ' >iii< \ il' 'u junji.iUi«»itm llr a /, I'l [I'Hir l:i i|ii!tiilili'' 


nu* s hK 

1 


« \ i nU 

I. 5 


ituM t 

•T 



* 

n 4. 

ijy* 

in 

• 1 1 1 <i « 

1* Ti H fl. 

n 




, > < t, n 

‘i* 

'i ’n 



s ( r. .|' 

KU' 

l» 

p> U 


, , -j 

I-* 

In* L« 




iUll 


,o, .imU, u ..u IMa.h.U.- .!.• I’HImt ivslf lit iiirim' 

5. ijtnjilii' » >t < I'lxut Itri-s fiilif t'llt's jiiir lit 


, 1 ij s - •* > f 


♦ 1 1 -t ’ y I - 


^ ; 


4 

i i ^ 




i ^ <r,0 *4^ ti4 Ik' 


«Ji U » ^ 



NoliVKVtix i: m; m \ riii.\i \i nu i>. 


MW 
on IroitM'i'ii 


. Sj/H/-'' ’li/'il ’ ( I /' I n'o,> ■ I'li'i ,1 ■ III I 

M , " " , "I 


‘ I 1 M . II',' 



|Miis Oil (MOirlnni ilr rn|ti;i(ioii i y ) rMiTiluiM i* ;ivr> Lt innuiilr < mi ) tin 

fi III 

> , * . , ^ I ' I . . .1 I ' I ; , IV I ) 

‘ ' ! 


(S) S I ////''' ‘h / 1| 

1 * y 




l)’;iill(‘nrs, ni p;ii‘ \» n. / tli** vonotilr. ijiirli niM|ur'., nii 

aura, ni vi*rlii il'uiio (oiinulr iMMinnr, 


\(\ I 1 )...( \ 1 < ) yiy t I'l . \ ! I / • - 1 1 j 


( . 


» . » I 


f \ I V ' m \ I v’ « / ' n i\ \ / ft I 

I . ( ^1 , .ft 



|)nis (III (iiTi'ii (l<> ci'flc i'<<|ii.ihoii, i-n s |tir,.iiil 


s 


I'l iiiul(i|iliiiitl li';( <tiMi\ iiiriiilin-s jnii- 



Uniit'. Ill riiriiinlc i M ) i|oiiiii>i-it 


^ i tl It fti M 

1.1 1 I , /* 


Mwi) ( i« , i)S|i»i/‘' ' I, » M-,(< • ' « ! 


I't, jiar Miilc, 

('") H|hi/’'' M I / h‘tiM’'i jt j '/(If} 



NMTM’MA KXKHClCKS llK M A'lll KM VIM Ol) KS. fm 
|»:in illrnii-nl, tin lirnr;i tin la Inrinult' (1) jniiiU^ a rn(|nalinn («u) du 

li III 

' \/i \ i ^ ' ’ 


{ i ll la \alniir tit* (|r(t*rininpit par l'ri|iialinn (So) tin iiinnr 

p.u.i:'ia|i|iiM tli’\ HMiilra 


/ 1 . 1 ! 

|iu. . 

A's' 

> 1 ^ ^ ^ 

> l./W) 

7 1 

'• "'ll. 

111/. 

. .. 1 

t| \\ 




ir.inli n pari , t nnnnt* la liirinnln t I 'l ) tin 1 iltinnn 

. i » f \ f ^ / K ( M 1 1 / u 


..II .ini.i |iiiur mu* viilciir (|ni-lc.i)iuni(' ilu ntiiiiliiT on- 

ftl-l fi, 

■ i '"' 1 '•'■'1 

, -r./ . ■ 'ifM I 

i ( •/! i .I) o' 


. I. .11 . ..n .rijiii-iirt-, I'l.ipialinu If) |iiiiii’Cii Hit rHluilc ii 



, , , . ; I / - ./» i 7 I . <• ^- i-.' * t ' 

, A' .»i 

' I , t, 1 1. ; ' i / ’ ' 


Kiiltn M» a I'Mili’iimioiil 


Ml ^ 

1 A * / " 

t 


» ♦ 

* t i 1 

1, 1,1, i. i..*.r».7 




A'/” 

A"/" 

n 

1 

1 . t \ » 

1 I..), (..i.ii.; I. '..! 


9 , 

- 'i 

j 

»/# 

>h 

I / 

' - ‘ ^ j ^ciisA/' 

MiiAr 

1.1 ) } 



\{\[ \\]\\ \ I \i:iH It.l III, M M 11 I M \ i I rill " 


'ill'r 

llinir lii Inrimilr m i i jHinn.i • t r iiir' < nmnir’ il ' mf 


fill 




I 




Ui ' j 
t 


All rr’slt*. I:i IomhiiIi i \ » i. < niinin* Kmii Ir i t . il.,n - tm .hiIm* 

.MriniMr4\ |44M)ii.nl I'UMiir <r rlntinir niiiui 4i.ih <l» Ij jiir 

liiiilr* { *;rj ) ilii ‘ill! 

1,1'^ ImJ lllllli* « f <1 i 1*1 i iIh i ilu \ III, iit\ Li Lm uniL' r « , i I ii|(M ||r 
nil |H'lll L' * l iMliHi r , | I ml jti i i . nn, U » * Minis! mu , j.l t, , 

( ni ), i 1 1 > i]\ III i u' ii I , \a |m Mjf I < , I ton L* Injnnn ■* 

ilr In nirlnn hLuin n* tn (nu « <« ii ; * \ > «I<\h)i j|i»ufi i 

r|m' i'v |il|tMinriirtir'» t|iii j i i-nuti i ti *1 inml In it iIau Ir \tA> , niL i h* 
;ip|irn\iiJiiih\innini( Aaw nnlu ik. ptM ,tjUM Jnt L . 

ilnllr;^ ili^ Itirlinilili' I t'h\ti'tio|i , tn ilrlti i rnn > » nin Ir > \i(« < i|i^ jun 

piij^ilinii i|r^ rawnr» ni (liMHM r' r I r /InuiM r " I lull 

ptMlIn, Or lr^‘ I'niiililinU'. ipir iimm . >riiMu inpprLn \» uli^ nl ftni 
jniir^*, I’niiiinn il i*4 Ln ilr tin */rj| Ln •! tH L > .nininn^ 

iuili{[lln‘s pill II- ‘npiir nl r|iM i*m( tl*' rniir fU . Lo hm 

S| //If M i M t’lF/ * t'H' 1 ti (, f,u ' ' f , 1 . M ^ 
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mations d<)ul)los volativoa aux angles p, q en integrations doubles, on 
nicitu! loH soninuitions triples relatives aux variables/;,!/, r eu inlegra- 
(.inus tt’i[)lcs. Alors, en rlesignant par p la dcusite de Tether an point 
avec le(|ii(d coineide la niolecub! ni; par m uuo secondc molecule dnnt 
lf(n (ioordoiiiioos polaires soienl/;, q, r; par F(/‘) unc fonction durajon 
vticLour r <|iii s’evanouissc pour/’=:=^, ct par it Ic rapport de la circoti- 
(creiKU! uu <Iiaiiioti’e, on le uombre on trouvera 

(17) Sj’m Ft/-)! — / / f sin pelf (((/(//>, 

In sigiK! S s'etcuiilanl, dans le premier niembrc de Tcc^uatioii (18), a 
loiilOH los imdeciiles distinclcs do in, et 


^’111 ^’oc 


ri'iiresonUiiit deux valours de r, dont la premiere soil niillc on bien 
d(|uivaloiiUi ii la plus petite distance (jui soparo deux molecules voi- 
sluos d’dtiior, In socondc inlinio ou du inoins assez grande pour qiie, 
dans Toxnrossiun 

Sj in F(r)|, 


la soinino dcs toriucs correspondants 11 dcs valeurs plus considferables 
do rpuisso elrts uegligeo sans errour sensible. Commo on aura (Tail- 
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(M NOUVEAUX EXERCICES T)E MATIIliMATf OUES. 

4 \r) etant une fonclion <Ic r qni so rodiiiso ii If ))niip r - : o, sans 
(leVenir infinic pour Cost co (pii aiTivorail, on partionliori si 

I'on posait 

i‘(r) oil f(r) 


ct, par suite, 

{ 3 i) on 




* t « I 


a, h (lesignant ties constantes r6ollcs ilnnt la pniiuiiu'o sovuit posi- 
tive, etc. 

Do (a formule (27), comhineo avoe la (brniiilo (2), on tiro 


( 32 ) 






En vertu dc cette clcrniore, la vitesse de propa^jalicMi ii (U^s vibrnlions 
moicculaires devienf independanto do la dut’do vibralioos. On 
pout done consideror la formulo ('^7) cornnio propro a ropodscuiLov la 
loi do propagation do la lumi6rc dans lo vide on jnmiu^ dans h^s gaz; (d 
alors 1 action mutuelle do deux molecules (Pethei* doit prendre riini'- 
dos formes qui repondent h roquation (27), do le)lr» sor/e <;/no, tltfns 
Ic toisuutge du contact y cetle action soil rdpulshc H rdciprotinontwnl pro*^ 
portionnelle an bicarre de la distance. 

Rmmcr et Cassini ont remarque, los premiers, qiie, les eclipses dc^s 
satellites clc Jupiter, calculecs d\aprbs les observi'dions faites poor une 
distance ilonnce de cetto planotc a la Terre, cossaiont d’etm iiporvuns 
aux epof/uesdetermineespar Ic calcul lorsque ccUe distanen vonail a 
cioitic ou h diminuer. En comparant I’avancc ou lo retard qtii aviiit 
l«eu dans (’observation do chaque cclipso avee la dirniniilion ou I’ac- 
cioissement de la distance des deux planblcs, ils on ont eoneJn ifuo la 
umieie cniploie 8 i 3 ® ou 493 sccondcs soxagcsimalos do temps pour 
parcairir un cspace egal au rayon moyon de I’orbilc lorrostro, c'asl- 
a-c lie 9329000 lieues do 2000 toiscs chacuno ou do 889 807 3 18"'. 11 
on resultcque lavitessede propagation do lalumiirc csldi 7975^ Jiouos 
nviron 10 177 5 oo>". Done, en prenant lo metro pour unil6 do Ion- 
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{•la) rt 

il rrsullr Hmilmnmil. ipns [intir tdilmiir la niillimiiiMiir parlir dr p, 

6‘, • - 3S. II , !« X - 



',((( ,Ni)it vr.vliv r-’ ill \i \ i him \ i n.u i 

, ’,ui(,;,.,|i|V I.- HMIllhn’ ,|r .r. Itl- I I , mi 

,vi)r(,.r null.' imllixn .!.■ •.nliiMi. . .i. |. 

.i.ln.il.l.- .|,n . -x 


|iriiiii’’ II • 

Si t'liii iiiiiniiic TJ la •In ; l.ii< fi«. . * iln. r 

nu\U\\rn^\ri\ryi \\u i Mrrif J** li ^ .!« ur nn»* 

< 1 II ihilll Ih'i* rnnli'»’ U lr . < 1 ** In ,i I H' h* |m umI » i -♦I*!* • # ' ‘Tin. > » 

jvIuIm Milnhii* *lf T'* . » f ^ ‘f* 

»)ii'i'V(‘rn'Nl riiiti' ’ m •!» » < . in <h ' m!* * pi »* » » ^ * »1« 

\r rappHil 


n*pri*sriiU’ri( Tin (I*hi *tr • > i(h»h’* nl»^ * pi (» » * . i la Krn ♦ / ; > f 

iNiiuMM’, I'li ihHiirnaiil X\ i ut<*y u »I^ la l» u* . ' a 

linnr iln aM< hirul a 

i 

l'in|i'ii!^i(i*' ;* tir la pi’*Mnil'*Mj’ a Ki vUiKn r it«^ la li auia p«MU ni*' an » 
Ip pniiliiif i|pa lnii*„ hn lpin * 

Cl, . ‘ ' »(’, 

U' 

dll iuii'ii iliiiti' 

, li») t^' Oftli, 


Dt* rt'lh' fli'i'iiirit' riii'iiMiit*, ,,\p f l^’l|lt.|ll••|| , (, Mil 


n'liillMiiris, I'll |in'iii(iil If iiii'li'r |(>iiir iiiiilf tl«- luii^'iifiir •■{ Ki f ' "ifl' 
st‘\‘at{L‘>iiiiiuli< iiiiilc ill' Ii'iinii, nil :i jrinuf. u rnlisi-rvul'iirf 'li 

I'jiriii, 


A* 



NOUVEAUX EXERCICES DE MATIIEMATIQUES. Mi 
cf lo rayon nioyen dc la Terre, exprime en mblres, est environ 

= 6 366 745. 

Par suite on tirera de [’equation (36) 

tJG := 0,0000008678 

et, de I’equation (3^), environ 

pll — 63448 (io)'®OG, 

Comme le nonibro I) des molecules dii globe comprises sous le volume 
d nil metre cube no pout etre suppose que Irbs considerable, il resnlto 
do 1 equation (38) quo I’intensite G de !a force qui represente I’at- 
traction dc deux de ces molecules placees u un mbtre do distance doit 
etre fort petite et de bcaucoup infbrieurc a 



c ost'a-diro a un millionieme. Quant b I’equation (Sq), die donnora 

6^448 (ro)'®^. 

et I’on en deduira une trbs grande valour du rapport h moins toiiLe- 
fois de suppose!’, ce qui n’est guere probable, que la repulsion H de 
deux molecules d'bther transportocs a un meti'c dc distance, sans quo 
la loi do repulsion sc trouve alterec, surpassc extraordinairement 
I’altraction G dc deux moUculcs pondbrablcs plac6es a la mbmo 
distance. En rejetant cette derniere hypothbse ct supposant au con- 
Iraire le nombre H comparable au nombre G, on conclura dc la Ibr- 
mulc (4o) quo, dans un espace qui renferme seulement quolques 
molecules do matierc ponderable, Ics molecules d’ether se comptent 
par mille millions de millions. On peut dire en ce sens quo la den- 
site dc I’ether est considerablement supericurc a cello des guz, des 
liquides ou memo des solidcs. Mats cette proposition cesserait d’etre 
exacte, ct I’on pourrait memo soutenir la proposition contraire si Ton 
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NOUVEAUX EXERCIGES DE SVLVTIIEMATIQUES. M'i 

(le volume, cst ])lus considoral)le dans Ic vide que dans tout aulrc 
milieu. Au resLc, on vertu de la foi'inule ( 43 ), la diminution de den- 
site de I’ether, quand on passera du vide dans un gaz quclconquc, 
flevra 6trc gonopalemenl Tort petite, attendu que, pour tons les gaz, 
I’iudicc de refraction 0 dilTerc tres pen do runite, et quo pour chacun 
d’eux la valour de 0 — i fournie par robservation ne s’csl jamais 
clovcc ii i6 dix-milliemes. 

L’indico do refraction de I’air atmospherique pout ctre determine 
dircctcmciit pour une temperature donnee ct sous unc pression 
donnec. C’est ce qu’ont fait MM. Riot ct Arago, qui out trouvo cot 
indico egal ii 1,00029/1 pour la tcnip6raturc zero ct sous la pression 
I’cpresontec par unti colonne de mcreurc do 76 centimbtres de hau- 
teur. On pout aiissi deduirc Ic memo indice des observations astrono- 
iniqucs, cl Ton trouvo alors pour sa valour moyenne le nombre 

1,000276, 

lilu multipliant pai’ cc dernier nombre les diversos valours do I,- quo 
fournit lo Tableau II du § VI, e’est-h-dire Ics epaisscurs des ondcs 
lumiuouscs mosurecs dans I’air et correspondantes aux rayons 

li, C, 1), E, E, (i, II 

do Frauenhofer, on obtiendra les epaisscurs do cos ondcs dans le vide, 
telles que les presonte le Tableau suivanl. 


Tableau I. 

lipaisseuv des ondes dans le vide, en diea-millioni&ines de niillini&tre. 



1 = 1 . 

f = 2. 



1 = 5 . 


1 = 7 . 

Valours flo li flans Tair. , 

6878 
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Valours do // dans lo vido . 
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NOUVEAUX EXERCICES 1)E MATIII^MATIQUES. 


'tlS 


Tarlkau II. 

Valeurs dc />, T, jM, .v. 


iNniGATION DLa llAYONH. 

B. 

C. 

B. 

E. 

F. 

a. 

IL 


837(U>p8 
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7210809 
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03?6374 

5 f) 4 '>. 7 ') 1 

■•G) 



LoRanthnio do 4*— 

1 

7 ‘.)*^' 7 '.l!l 
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Logarillimo do T = ~ • 
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7895 

I 
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2833 

9(jG8 

3309 

3704 

402,3 

4541 

4<j(5r) 


Ell cgalanL Ics nombros quo rcnfcrmenl, clans Ic Tableau JI, Ics cjiiati’e 
cloi’nicvcs Ugnes hoi'ixonlalcs aux procluits places on avant do ces 
mcmcs ligncs, on on conclut imm6diatcment les vaicurs do It , T, N, .v 
I’claLivcs aux clivers rayons. Ainsi, par oxcmplc, do cc quo pour lo 
rayon IJ lo produit 

12 — N 

(JOOOOOO)^ 

osl scnsibloment 6gal a /poS, il resulte quo lo nombre dos vibrations 
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l.cs vali'lirs |ii’n’r*tl('iil(*s (l<i I, iiii'sun’M's duns I'aii', nn si'rniil pas 
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sap[<‘, I'll li'H laisanl varii'i' dans In ra|)|nn'l di* i ii i .mni'i^Ct, n'ajmili'ra 
|ias incinn a cliaciini' d’l'llcs In linrs dii sa inillii'ini' (larlic. Mn Irs divi" 
Mini [lar la vilrssn il dn la Inniii'i'n dans In vidn, on olilinndra, jioiir Ins 
noiilnurs iirinnipalns nl jionr Innrs liinilns, Ins diirnns dns viliralions dn 
I’nlhni'. (Ins dnidns snroni noinparatdns ii riiilnrvalln dn (ninps insnn- 
sililn (jiii rnsiilln di' la division d’lmn snnondn snxa}<nsiiiialn nn inilln 
inillinns dn millions dn parlins n}<alns, n( Inins ra|i|ioils avnn n.n nininn 
iiilnrvallo so (ronvnroni nx|ininins pur Ins nonilirns ipin rnnl'ni'inn In Tii" 
lilnun i|iin nous allons irannr, 
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NOUVEAUX EXERCICES I)E MATIIIJMATIQUES. VI!) 

Aiiisi, clans le rayon rouge clu spectre solairo, los molecules cle I’elher 
effectuent environ ciiuj cents millions do millions do vibrations par 
secondc. A co nomhro prodigieux, il Taut ajoulcr presque sa moiiio 
pour obtenir Ic nombro dos vibrations par seeondc dans le rayon 
violet. All roste, on pout determiner approximativcinent le nombre 
des vibrations quo presentent Ics rayons places vers le milieu du 
spectre solairc, on operant cominc il suit. 

fin unc secondc scxagcsimalc, les vibrations dos molecules d’elhcr 
renfermees dans uno ontlc plane so transincltcnt aux molecules qne 
renferincnt d’autres ondcs comprises entre des plans parallelcs ju.s- 
([u’a uno distance d’onviron 80000 liouos, do tcllc sortc quo les vibra- 
tions oommoncont dans la deuxibino. ondo quand dies s’aclievonl 
clans la promibre, qu’ollos commeneent dans la Iroisieme quand ellos 
s’aclievent dans la deuxieme, et ainsi dt< suite. Or les cliversos ondcs 
etant coiitigues los lines aux autres, il suit do cc qu’on vient cle dire 
quo, pour obtenir la clureo do la vibration des molecules ctlicrees 
clans line sculo ondo, il buulra divisor uno sccoiulo sexagesimale on 
autant do parlies qii’il y a d’epaisscurs d’oiulcs dans uno distance do 
80000 lionos. D’ailleurs cliaouno dos licucs quo Ton coiisidbre ici ost 
do aooo toisos ou environ /|C)oo’"; cliac|ue metre sc compose cle 1000""”, 
et il rosulto clu Tableau III quo rcjpaissuiir d’une ondo, pour les rayons 
places vers le milieu du spectre, ost d’environ un elemi-millieme do 
millimfitre, ot qu’en consequence cliaijiio milliinetrc rpnfcrme en- 
viron 3000 epaisscurs semblablc.s. Done Ic iiombrc dos vibrations 
cxeciitdos par Ics molecules d’othor clans uno sculo ondo plane et 
on unc sccoiulo do temps, pour les rayons situes vers lo milieu du 
spectre, sera scnsibicmcnt egal aii procluil dos fucteurs 


c’ost-a-cliro ii 


80 000, /|0oo, 1000 ot aooo, 

640 000 000 000 ooo, 


ou il 6/|0 millions cle millions. 11 rosulto des Tableaux II el V quo cc 
clornior nombro represento cn’cctivcmcnt le nombro des vibrations pal’ 
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srriiiHit* ilan^ ii* raNnii K <l<^ l’iMni*iilhi|iM\ <|UI r< l nn ia\iMi lilrii alin 
1 1 alls 1 1 * spiM’irr hnlairo \ iT'* la tiiinli* itii t'l <Im \ n I 

liiN iHiMihrrs rniii|H I'Miairi li' rahlraii \ i|«‘ i iii\ ipir Wiw 

IriiiiviMlaiis Ir IVailr Hr M. Ilri iihrl air la luMUrii’ l!ii 11 1 Ir H haul 
la raiisr Hr laHtr Hiiln j'ai i r* finnl) i|iFtHlr ih \ aU » U < |n nn i|>a 
irntiMlI alllUHIt'r ii rr <|iir Ir i r|Kii*«‘aaii • irMiiili' mi . H‘miiHii 

lalinn aHi)|)(rr>i pai* i iH anliMir, rl i rlaiiM’ « aii\ H| \ « i •> ^ i umIi tn < mi a 
li'iU'M liniifrs, Hidrrriit a^av rititalHt inrui H* v \ Hi hi > H*^ / niMiiti' 
Hans Ir ralilraii IN rt tlminri^^ pai I'lranH 

Mm Irriniiianl i v |Mia;'r.t|Hii*, iiHn * {umm^ mIi mvii i Han i Ir 
iniliriiv ijiii nn HiS|nM'irtjt pa > lr<i iaMijrih . ti <\,Hrni '. H« n hti^i 
ii ilrn\ ravniiH Hillri'riiis rtana’iviMil mli'i* *llr». m uiiii Hr h Im 
MHlIi^ ( 7 ). In nimir rii|i|MJrl i|nr tr i Hnu vat< ui i mi » imnHaiilr i Hi i 
Mr rapinirl rsl Hnnr, uiiisi ijur !rs \airiu ^ Hr uiHr \u nHaiH Hr la na 
Itlh^ Hu niilirii (|i]r rnii rniiHiHiMis puMi vn ijUr 1 1 Ht jn i a«Mi mHli : 
rn snrliMjinl ii*str li* lurnns par lArinpIr. Han ^ tr viHr it Han^ lau 
iiluiusplirriipir. Un piuil rn Hirr aiiliitil Hu lappnii « nhr Hi lu *1. HmM'^ 
Hivrrsrs Hr /» i[ni r^l (iiujum'i I'iuiiri^i^ Hu lappml mitir li < ^ahni - 
rnrrrspnnHanlrf^ Hr Si, pmir ll\rr Ir* iHn ^ mu Ht'^i *! an « » .ur 
UHMil la valrur ilr /, i|Mi rrpMuH au ia>mi tl Ht^ 1 raumlnHi i , ir l« * 
vahuirs Hr / riHall\ rs aiiv autrr i I a Vhu s I’r'H.a Hu r |ru M » ijtiaulUr 

A* i, 


nn Irniivrra pnur i|tin(irji}(s Ir^ ihuiiiu Hunf Ir r iilimr » iMiit 

ri 7 l MiiHijtif, mUi.Iim, iii'Min « mm; M 

r'rsl-a-Hirr Irs nnrtihrrH 
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‘'t'llll'IlKMil Its VulcillS tits tM|l||tir(H 
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NOUVIi/VUX liXEIlClCBS 1)15 MATH15MATIQUES. 
mais oncorc colics dos rapports 

A 5 A 3 Ay Ag Ag Ar^ 




A,’ 7f,’ 7fV A-,’ A/ A-, 


oil memo, (les suivanls 

(r,.) 


.S'2 . 9*1 5 v .95 , 9 ^ .97 

— > — } — J — j 

, 9 1 . 9 , . 9 , Si Si Si 


^ X. — Coiisidemlions nouvelles siir la refraction de la lumiere. 

f^os lois do la n'dVaclioTi siinjilo, tollos quo roxpcrience ios (lonnc, 
so trouvont comprises dans los formulcs (8) oL (9) du § V. Or il cst 
important (rohsorver quo la melliode ii I’aidc do laqucllo nous avons 
dtahli COS formiilos Ios roproduira cncoro si Ton suppose quo les va- 
lours lies doiilaeomonts V|, 'C relatives soit au premier, soit an second 
milieu, ot tiroes on consdquonco soit dos Equations (i), soit des equa- 
tions (2), fournissoni, pour los points situds sur la surface do separa- 
tion, des valours dj'ales d’uno fonction lincairo quclconque de ces 
memos ddplaooments ot do lours derivees prises par rapport aux va- 
riables indopondantes ju, /, l. liln effet, designons para la fonction 
linoairo dont il s’agit. Si Ton y suhstituo Ics valours do •/], qui 
roprdsontout los ddplacomonts itioldcidairos dans le rayon incident, 
c’ost-ii-diro les valours do Y), 'C donneos par les equations ( 3 d) 
dll IV, a doviondra uno fonction linoairo des sinus ot cosinus de 
I’arc 

A {w COST -1-7 sinr) — -il, 
on sorto qu’on aura, par excmple, 

(i) H = (It cosf A'(a? COST -l-y sinT) — -h ^ sin [A:(® cost -h/sinr — 
les cooirioionts ©, J (Hunt uniquoment fonctions des quantites 

(-^) 31, 33, ffl, f, -v, A-, COST, sinT. 

Soiont maintonant „ 

Iff,, i, ou ®', -* 
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NOtIVE/VaX EXEECICES l)E MATIIEMATIOUES. m 

auxqnolh's on parvionL oncoro (ros siinplcniciil do la manioro siii- 
vaiUo. 

Si (Ians rinjnalion (7) on poso, pour al)rog(3r, 

(jo) /./siOT — ^(V— XjsiriT), 

on oldiondra la roriniih'. 



(di-l- 

) C'OS Y H- h ^ 

l^).si^Y 


('0 

- 

(C'cos 


'siiu'— 

- A SUIT 1 y 



t -f'sio 

;'v+(< 

' sinr'— 



(|(ii (l('vt’a siilisisttM' ii s(m (our, (jiudlos quo soiciU los valours tlo Y cl 
(loJ^ Or, I(i [iromitu' nnunhi’C' (Haul indcipondanl do^y, l(isc(!ond dc’vra 
r(Hro paroill(nniMi(, (U' qiii (tniratno In r.nndilion 

S*^ 

(l ‘0 /i'sIiIt'--- ~ /. SillT. 

(](da ])osii, la rornuilo (i 1) dc'viondra 

(i3) (ili 1 (fi,)«osY-i (J? i-^,)sinY 6'cos(^'^Y^ -I- J?'siu^jY^, 

(!l, (ioinino, (ill rninplagatU Y [uir — Y, on 011 lirora 

(i.i) (€ H- (E,)c,osY — (Jf l-i|) sill Y:~ €'cos^^ Y^ — 

on aura oinsoro 

(r3) ((S-i-(C,)<*-0-sV. --«('cos(^~y), (Jf-h-i,)sinY---:4''sin(|i Y^. 

Si inaintonanl on riiduR Y a zi'sro dans la promibiT, dcs formulos (i 5 ), 
nllo don n ora 

( 16 ) (Ii + 

Done cotto formulo donnera gcncralcmcsiU 
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<ltiil(‘ |)!ir lii i'f'‘ll(*\t(iii (o(!il(> on jiiii’lii l'('■ll(■\ioll oporoo ii la siirCiic.od’nii 
corpH (tpa(|no of, oti pat'l iciilior, (I’titi niolal. D’ailh'iirs, los divers 

iTSiilfalsdo alyso hO (roiivoiif d’aooord avot; los lois dojit r.oii- 

iiiios, parfioiilii'i'oiiioiil avi’o los roriiiiilos pi'ojxtsoos par l''rosii('l 
of Urowsfor, ainsi (|ii’avoo los olisorvalioiis do foils los pliysioic.iis. An 
roslo, j(' roviondrai siir oos rdstillafs dans do iioiivoanx iMdmoiros, on 
jo dddiiirai dirooloiiionf dos di|iiiilioiis (la) dii I los lois di‘S divors 
plidnoiiioiios liiniiiioiix, y ooiiipris los plioiioinoiu's do I’oiiiliro (>l, do la 
did'rai’fioii. 
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ill' Id Itimivir rl ri'fiiiissnir ilrx nnili'X Idiitiitrusrx, 


I’oiir imo ooiili'tir doiiiioo, la diirdo Ttlos vihi’afions liiiiiiiionsi's, on, 
00 i[ni rovionf an indnio, la (|nanlild 


rosfo la iiidnio dans los diH'drinils niilioiiv. iMais rdpaissoiir /dos ondos 
Inniinonsos , aitssi '.min'U’uy htit^iiriir il'niuldld/ioit , of, par sililo, It' 
rapport 

( u /. y, 

dovroiil, si Ton adopio la fhdorio oxpnsdo dans co Aldinnirn, so Irniivi'i' 
lids it la vifosso do propa^'alion 

(;i) ii I 

|iarla Idriniilo ( 1 ) on ( '»') dii VI, o'osl-.vdiro par I’dijii 

(i) ■)' ii* a, 1 a,/.M aa/,' i 

on vorln <lo liu|iiollo ii* so ddvolopjiora on nno sdrii 
ordoniido snivaiif los puissaiioos aKoondaiilos do /*. 
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-ta, — a, a. 


(fi) ba.s'-i- !>aa“+ — 

Lcs coclTicienls a,, a^, a.j, .... h,, Ij.,, bj, .... quo roiircrmcnl los 
sccoiuls meinbrcsdos cqiialions (/|) el, (,)), dependent de la nature du 
iiulieii tlans lequcl se propa^je la lumiei’e; !cs quantiles /t, £i dependent 
(Ml outre dc la valenr attribiicso lis, e’est-a-divo do la eouleur. Daifs le 
vide et dans les milieux qui ne disporsent pas los coulnurs, par 
excunpic dans Tair atmospluiritfuo, les eocdicicnls 

ilj, aa, \h, l)j. ••• 

sbivanouisscnt; alors la forniulc (/|), reduito a 
( 7 ) o’ =£2’= a,. 


exprimo quo la vitcaao dn propagation Q csL indbpendanto de s, et 
proporlionucl h 

Concovons maintonant quo, los valours do /i ct de 0 otant relatives 
a Pair atmosphiu’iquo, on clesigno par 

( 8 ) A'=:0A 

00 quo deviont la quantito /c loi’squ'ou subslilue a Pair uii autre miliou. 
La valour deO, dtilcrinindo par requation (8), ou, co qui rovient au 
memo, par Pequation (iG) du § Y, no sera autre chose quo I’indice de 
r6fi'actiou tVun rayon lumineux qui passcrait dc Pair dans lo nouveau 
milieu quo I’on considfcro, et la (brmulo (G) deviondra 

(9) = 0^ b, s’ -h bgs' + bas” -H . . . . 

Si dans cette dcrni6i’o Ibrmiilo on romplace s par sa valour lirec de 
Pcquation (3), on trouvera 

0’ = 1), £2’ M- bsSi's’ + bat2«s» + . . . . 
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Ijii inlilc . n. ||, r, I'l'diulc ii riiiillc cl Ics ll■llIs iutircs a zcrn. 

Itl•lnplaccl' ( I, par I nniii>, c cs| stilisliliicr I’air an milieu <|ni dcvail 
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(('>) "" I’*''' ( ,,!()) ' I'oiirliil'ii 

(.17 1 s/.;' I s’A/,;' i •/. s.w,;' s 

I.IS) l," ;s/," I ,- 1 , S'A//' I ■ ■.,> A'/, . 

K(‘s rni’iiiiilcs ( '.iy ) I'l ( (M ), ('iilii'ifmi'iil 'irmlil.ililc-i :i ri'‘(jiiiillnii i >,‘i i, 
iii’rTisnin'lil Ir*. \;ih>ui •. df /" i“l ili‘/, " ([tir I'lm ltii<i'.iil di''. 

('■((tinlioiis ( T5) I'l ( i'l ) I'll V (I'lhiml 
(•»)) A‘/.;' ... A'/, 

l.t'S Vidi’iii’s ill' 0 ,, ml ill"! iinlii'i''. dr n’lViii'Inm, di'lriiniiin' . ji,ii' Ir-. 

l!\jll'‘l■i^■lll■^'^ ill' l'‘i'ani'idlii('i‘i', 'inid dr >.rjil i liiHir'., 

I'l Ir Taldi'aii .Will dii ^ \ I immli'i' i|iii' I'uii |ii'iil r4iiii|ilrr in l‘r\.ii-ii 
(iiilc tins i‘i)ii| iHi hix |iii'iiiii'r!' rluirn"^. I.r-. \,di'Mi'. di* /, n'l.iii |iii rin' 

ili'li'.niiiui'i'K avi'i' la mii'Iim' pn'i'i'^Miii, rl, |iimr i hariiiir nr 

|H'H( I'l'jpii'iliT riiiiiiiii' I’xai'I'i t|iii’ li'i> liitiM mi i|iialir |iiriiiiri . rliiMri".. 
II I'll frsiilli' I|in>, ilaiiN li'ii Milimi'. dr /•,, rl ji.n •milr diiir. It”, ^.l 
li'tir.s dr /j", ,v", on nr saiii'iiil roni|i(rr >.iir I’l'X.irlilndr dn rin 

i|iiiriitr rliillVi' rl ill's Miivanls. On nr dml dour p.r. rlir .ni |iri'.. loi'. 
i{li'im vnil ii|)|iti(|nri' an ralnil drs iliH'ri'rnrr-. tinirs dr . dtvri . mdi r-. 
dr li'S lorinitlrs | i, ( ».l i im i i | i. dr Inmvri If. dillr 

I'l'lin's linirs ill! (|•|li^irlnr onlrr, sriisildriiiriil nillli"., .■ii|..'.i Inm qilr 
Ins iliilri'i'iirr.s (hiirs dn i|inili'irnir ordi'r, t-'r-.l ii din* ritiii|iai.ildr« 
atiK Viii'iiiltoiih ijiir |irndliisrnl Irs ri'rriti''i d'idr.ri \iiliim. Hr r’r .1 pi'r 
idHrniriil r,n i(iii arriM'. Si, |nmr li\rr Irs iilrrs. mi it|i|dii{nr Ir*. tor 
nmirs ( y ,7 ) ii la ilrlri-minalimi drs diirri riirrn liiiirs 

A^;^ A">i'. as;'. 

rl si run |ii'riiil jiimr iinilr dr irni|is, nun |diH la .^rmndr sr\ai.(r-.i 
lindr, inais Ir t|iin(iriil i|t)r rmiininiil la di\isiim dr rrllr srnmdr rii 
iiiillr tiijlliniiK dr inilliims dr jiai'ltrs r^ali's, iilnr-., ru r.d'.,mt iisajiir 
drs liipiaritliiin's dr ' fl, rl dr , y. 'Viilrrmrs dans Irs drii\ i.irniiriN 
liililriiii.v dll ij \’l, rl jnisanl snrrrssivriiiriit ti •>, jmis ti ■), mi 
idiliriidra Ira valriii’.s ilr .v'', A.i", A'a'' rimiprisrs dans Irs i.ildraiix 

siiivaids. 
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niiilf^ hiMiiiMMi i|ui (hiiiurhl a iiu n*r(aiM 

i'pII** r|iiU’»stMir Mxpriiurr (mi uiillinn lri* »» I rt’an*! a (ililrnii tlr^ 
(|Mr \.n inif ir^ hrnih^s 

rl ii*,! (Hnf » 

iliiiit l.t iliH'iMr'iii'i*, tli\iH)'<i> |i;ii' li< |•lll>< |M*lif, tl<i)iiii' pMiir i|ii(ili(‘iil I’ll'- 
vii'iiii 

Diiiii', |iui’<ijur I’l* i|ii«ilii'i(l I'l iim'iiii’ iiiilaiiii’iiii'iit. Imi^ 

li'i iiitnilii'i’'^ iliiii’i 111 ijtiait'ii’iiii* I’l la ili’t'iiit’ri' lioii-' 

/'Miiltili' till I'altli’iMi III. ’ll r«(ii I’ll I'Xt'i’iili' li* ><i'til UMiiilti't’ ii.iitiM i, tpii 
ililli'i'f (ii’U ill) i|iiiilii'ii{ iliiiil il h'u^iI, ihiih lii’Viiii^ niiti'liin’ i(iii' h'-* 
vali'iiiN lit’ Ji’j,* !•( Ji’a’, iviiri’niH’i’!' il.iit’i If’’ Tultli’.iiiv I fl II. Mini 
i’itiii|iaralili<’’ imx variatimi’’ )|iii’ |•rlllllliM•lll elaii>» Ii'n Mili'iits ili* 1 “- 
I'rri’Ui’!’ tl'nlixiTViilion. La iiir’im* nutrlnsitm m* ilriliiirail aiiSfi ilrs 
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poriciH'f's lie I’ViiucullotVr, i|iii rdiii'niicciil li'i ilc>. 

(Hides IiiiiiiiKMi.ses des Viifiiilioiis ilii tneiiie (inlre t|iie !('■. eN|ii i icii('i's 
de l''resiiel. 
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Vi .3 


Kii Kiil)s(i(iiim(, siic.(i('sriiv(>in(>ii(. <l;iiis cliaoiinc das ronniilas (A^) los 

V!ll(!lll‘S dn X ('(iri‘(!S|)()(Klllll((!S !UI\ I’ilVdllS 


n, I), K, V, C. 


dll I'Viiiii'iiIiori'r, (■.’(‘sl-ii-dirii li's valiMirs dc x, couiiirisi's datis lo 'I'a- 
Idcaii 1,011 olilii'iidiail. di’.s viiliiiirs do 0 “, ol par siiilo dos valoiir.s dc 0 , 
li'i's pen didV'i’onlos do ocllos i[iio I’oxiicrionoc a doiinccs, An rcslc, 
pone Iroiivoc li's diOVironoos dos lines aiix aiilres e( e.ons(a(oi‘ I’aeoonf 
lies Conniiles avee les olisorvalioiis, il n’es(. pas nienie iieeessaire 
d’elleelnei' la sniislilnlion doiil il s’a;'il. On arrive pins (aoiloiiienl an 
ineine liiil ii I'aide lies oonsiileralioiis snivanles. 

ha Cormnle (“nO, o'es(-a-diro, en d’anlres (ernn>s, la ronnnlin^ id) 
do la pai^'o no snlisisle ()n’ap|)ro\iina(ivi'nion(., iMais, eonmio nous 
I’avons dejii renian|ne (p. .'{H.'i ), rede roniinlo devioinlra rip;oui'ense 
si roll Y reinplaoe (-), par (••),• AM-),, en adriliiiaiil ii (•>),• la valour ronriite 
par les ohservalinns. I’areilleiiienl. lee rorninlos { /j.'l ) e( (Ai) devieii- 
dronl exaeles, si I’on y reinplaee 

s'l el M, 

par 

.v; .An;' et «, A»«„ 


I'l adriliiiaiil li .v", 0, les valeiirs Idiiriiios par los olisorvations, e’esl- 
ii-ilire i|n'alors on anra rif'onronsenienl. 


(GH) 

x>‘ ^»x•l -.'H.v;' I fi^S'Av;' 

1 y/S"A'A-f;‘ 

el 




(•),. A'«/ « 1 Vp, 1 

■Vye 


I'jirdolivemenl rei(nal,ion ( 'iH) so dodnil. iiiiinediaLoinoiil dos trois pro- 
initiros dos (dnnnios o( reqnuUon ([no Ton [loiit onooro 
eerii'e e.otnnie il suit 


(Go) (O^—AM-), {SHr!'P/S'AO)/-l y/S"AH')„ 

ost, auHsi liion qu(* I'oiiiiation do la pa[,ni 32 .'), nno conscijuonco 



hh\ N()IIVKAI)\ KMUICICIIS UK M VTIIK.M V'ClUliKS. 

iliN roi'iiiiilcs (I i.'t) (III VI, D'aillciiis, |itMir ulili'iiii' rr- 
<|iialiiiii ('l l), il ji siilli (ri''liniiii('r ilc la rorniiili' ( n ) Ii". valcin ', dc 

/< 

lii'iMS lies i'>(|iiali(iiis ( )ii) aii\(|ii(<lli''i •>(< ivdiiil la rni uiiilc ( ‘| h i|iiaiir| 
(in y I'll'**' sii''i‘('f;siv(>iii(>ii( n ■>. // ) ; cl. -.j an In-ii i|f«. I'tii’ 
llilllc'i (V’l), (h) (Ml (•miilnii’ ilaii'i rrlimiiialinii doiil li -.’a-'il li". I'nr 
unties ( ’’iH ), ( H) ), Dll (nm\cra dr l:i niriiir iiiaiiirir 

(In) <'>( AM-I, Il . Ii(s/ AS/) ■ M\,‘ A's)). 

Dour, rii vri'lil dr rr i|tti a rlr dtl n drr.n... |.i (I'ni 

rvarir, si rnit y aiilislilnr li*-! valrtirs dr r( (■», rnniiiir*. par i'l-sp,- 
ririir.r, rn iilfi'iliiiiiiil ,a 

A’s/. as;. A’M, 

Irs valriirs prt'rrdriiiilirni I'alnilrr'. r( riiinpilsrs dan-, li", l‘aldi-an\ I. 
II. aitisi i|iir diiiiH li< 'raldrail III dii ^ \|||, Dr mi inr dr la Inr 

IUIll(> ( (it ) 

C’m) « 1 lis,' . (•), liAs; fAS; A'U,. 

i‘l Ir |ii'riiiirr iinniilirr dr la I’nrimilr i tl - ) r-.! pinT.mitmil la \alrni dr 
('), : 0,’' on dr 0^ i|nr rniiniil rlltirinir dr-. ri|iia(iuii', ( • 1 i. ( Vi i, < i ■ i. 
Dour, potinililriiir tiv, valrorMir fj;i|iir ili.lrnnuirnl |i- . ii.rnnilr . « ). 

il siillira d’lijoiilrr aiiv divrrsrs valrins dr D, 0; I'nurmi'. p.n I'rxpr- 
rirnrr Irs valrnrs riimspniidanlrs dii li'iiniiar 

?, tAS? , fAs; A'w,. 

i|ui so Irouvinil rompriM's dans Ir Taldniti stiixanl. 











































































M N(I(IVK\II\ IH’ M U IIKM \TH.iri:> 

Ailisi, |)iir I'l t’lin iijiiiilc :i ia \iilriir ilt* O, li'diufi' jintii 1 imm 

( i"' f’l'.sl-ii'ilin' ii 

0, 

la |in‘iiiM'n> til's valt'iir-; <l(' A rniiniii". pal' I' raMt'.iii \l "ii It- iimihIui- 

r>,4 hitU 

nil nlilii'iiili a jiniir 'iniiunr In Mninjiin 

t,' /i If *. 

(|tti n*|)inM’iilf‘ |iriM'i‘irnnMil la \alniir »!*’ a t.M(ih'!li‘ nn p,inr* dl rii 
|ins;uil ilans la prnrninrn ilr'Jnriiiuln'i < t/i 

H V, f I t, l.| O I '« H ' ^ i. 

l^lrnilll‘^ln^I^ , nj iln la vah'iir iln M,, rrlaliN*^ an lliiil :1a ^ ^ » pp rr 

r'nst-a-ilirn iln 

n, 1, ' '|t» 

m mlranrhn In nmnlirn Vy'|, qnu a^^‘^' !»• a;-;iin . anift' la 

vali'iir iln (airrn.s|inniljinh* a la imniin diln*(.iM> *\ mm auia |immi m Jr 
li' iiMiulirn 

»/’ 0| ijM, 

i|ui nnl |l^nni^^nl^nM^ la valnur <lnO^ a la»|Mn||n hm pai vh-iil ru |im aiif 
ilaii’t III liiiilii'‘iiii' ill's riiriitnli"'( j 

t t. ii'tji, l.{t> 

All ri'sli', I'l'.viirlilinli' ili'-t valniisilt' riimpm"> liatii' It* lalil«'4M \1 
pi'iil. I’h'i' iiiiiiliniii'i' niiiinip il Hiiil, 
l.i'S riiriaiiii"! ( I r; ) tin ^ V) itiiiiiii'itt 

SA’M, .1, S-.VMj .1, M. 

On mini ilc ini'iiu', I'n ili'sij'jianl par n i'uii ili-x liiunliri'H (*uhfr» ■ i ( '(. 



NOnVHAtlX KXHIICFCHS l)K i\I ATHICiM ATlOUliS. AW 
pill' suilc. (Ill (inira ila r('i((iiii(,i(iii ((i.'i) 


1 


X, 

1 Xj 1 

?i;i 1 1 ^(,1 1 ‘)\>i ~ 0» 

(c:,) ^ 


X, 

1 X, !• 

X.| 1 X|, Xfl 

( 

1 !^"X< 

X, 

X.j 1 

1 Xj 1 X|, 1 X() X 7 <>. 

hlnliii da aas da 

■riiilira 

s ('i(|iia(iiiiis 

c.oiiibiiHM’s (Uilrr, on <M)iH'liir 

(OO) 

X. 1 

Xu 

{X,, 1 

X 4 ) -Xij'I X(i X;i 


Ddiic. Ii's (piiilrc (|Uit(ili(i'iH 

{1*7) ^"1 I I ^iii ^'1 

(Idvroiil (‘■(i'll ('■f'alcs an sif'iK* pn’s cl, iil((M'na(ivi!m(!nla(r('(il('i(*!i dc, .si^nas 
(•onli'itircs. Oi' (•('(((• (‘(nidilidii sa (roiiva aHaativamiml rainplia iivaa 
iiiia aMicliliida siinisaiila par las valatirs ilaX, (|iia Idurnitla Talili'aii Vi, 
('(iiiiiiia l(‘ pi'oiiva aidiii ((iia nans allaiis (raaai'. 


'rAiii.iJAii VII. 

I'li/riirs f/c A| 1 X,i I cn wu7//(w/<>/«cv. 



D’apras aa (jii’an viaiK. da (lira, las viilaurs da 0^ Ibiiniias jiar la.s 
i*i((Uiili(iiis (>^7) airniaidaiil avaa aallas ijiia I’on daduit do la larniula 

(OH) 0 * «/ I X,, 


an atlriliiianl li 6)/ las vakuirs ii()nn(''OS par I’o.Kparicnao al a A, las 
valours tri'm potilos quo prcsanla la Tabloau VI. Or on lire do la lor- 



/i^8 NOnVKAlIX EXHUCKIK^^ OH MATIfKi^fATIOtlKS. 
tniilo ((’>H) 

((>()) ^ (^"'i ' * .,1 0^ H Oy' 

elf, c.oxunu!, pour c.liaciiin'. (Ids valonrsallriltin'ics a 'A, cl a 0,, Ic Ifoi.siiMiK' 
(i>i‘in(>. (!(, Ics snivanls, dans l(! doriiior tiiciiiiiri! da ri'ijtialioii (li;)), 
(iHVirdiit HIM! soniiiK! iniYirii'iiiT ii (tii tnillinnii'md, mi pouini sans 
(M‘i‘<uir simsililc, rmluiri' notli' ('([tialimi ii 

(7'>) ^ ' •; d/ 

Done, la dillVii'dina! milra la da 0 drli'niiiiiat' par I’nin' das liir- 

mulas ({i7) al la valour do (),• dnuiioo par rox-porimiro so rdduira siiii- 
ploiuont Ii la ([iianlild 

( 7 ') \ 

(lout los divorsos valours so (iroiil ais('‘iii('ii( dii laldoan \li ol so 
Irouvoiit (!tiiM|irisos dans ooliii (|uo nous alloiis (raoor. 


Taiii.iiai) VIII. 

I’tiktirx fit' v.rfmnuh'X i n iiiil/iiiini'iiii‘<i. 




^n|IVi';AII\ ICX KKCICKS l)K .MA'I'IIIUJATIUUKS, hh\) 
Dims Ic Tjililciiii VIII nods Jivods jotiil, pour l•ll!l(jd(^ sulisliiiii'i', iiii\ 

(lis'Cl'sl'S VillciM'S (Ic 

t '*1* 

Ics soDiiid's do Cl'S viildid’s pi'isrs dciix ii di'iiv ii piM'lir do (m'Mo i{Mi oor- 
(•('spoiid it / 1, o'osl'ii-dii’t' los vjilonos (l<'s (|iiii(rd ipumtilds 


( 7'0 


, h 

-lOj’ 'iW| 'W/j ’ whi 


I'iii iiyidil o}<!inl ;id,\ rooiiidlos ('(IV ) on o( I'idsotiimjil, (‘odiiiM' tliids 

l.'^VKi t. .TJo (>( 'J’lH ), od (Idiliodloo Situs point' (|tli* los (|idiitlf/os (7:? ) 
(loivoiil d(ro soiisildoiuoiiJ d{‘alos, nd sipfiio pros, o( iilloodiilivomoiil 
iilVootdos do si'pios ooiiiriiiros. Or oot.lo ooiidiliod so Iroiivt* I'li I'lli'l 
ri‘ni|ilio, ii\'oo iiim> i‘\aolildtlo siillisiiiili', pitr los i|Uaii(i(ds oomprisos 
dans los (|iuilro dt'i'iiiortts lif'uos liorizonliilos dn Tjiltloau VIII: rt' (|ui 
pi'oiivo III jiislosst' do nos f'liloiils. 

D’upros lo 'raliloiiu \'lll, la diH’dronot' oii(ro (a valour tit* 0 ddlor- 
inindo pur riiiio ilos roriniilos ( ,V; ) ol la vnli'iir di' 0 , roiirnio |>id’ I’ox* 
porioiioo osl fU'iidralotiionl iiildrioMro, alisD'iiolinti (ailo tin sif^no, itiin 
divi-niiltionio. II ti'y a tPoxoi'plion tpio pour lo llinlp[l!iss, tlatis lo oiis 
oil I'oii post' r ('» ou 1 ' 7, o( aifU’s ruoriio la ililloronoo doni il s’lij'il, 

priso, iilislraolioii laiioiln si|^no, no ildpasso jaiiniis 17 I inilliiiniouios, 
on onviron tin ilix-inil(ionio Inn's finarls. I.os roriniilos ( '17) i'(‘pro" 
ilitisonl doiio, avi’O ilo ld;j;ori's varialions, it's valoiii's tlo 0 , rotiriiios jiar 
rovporioiioo. ’roiKoCois los varialiods donI il s'ap[if tlovioutit'iil, pour 
ooi’liiins I'ltytnis ol oiu'liiinos snlislaiioos, sujM'riouros aiix viiriiilioiis 
oltsorvoos (Ians lo pjissaj^o d'diiosorio d'oxjidrioix'os ii imi' aulia': [iiiis" 
ipio oi's iloi'iiioros vai’ialions. trufiri'S lo 'I'iildoati -Will dii VI, n oiil 
jiiiiiais sttrpasso la iiinilid d'uii diK-iuillioino. Aiiisi los t‘<(ii!ilions ( '>7), 
it|i(iliipidos il la doloi'iniiiiiliiiii dos valours do (1^ ot dt! 0, ii’iilloii^iiojil 
pas lo inoiid' do|{i’d dt* prdoisinn (|uo los rnriiiiilos olaldios d.iiis los 
Jit? VI, VII ol VlII, paroxomplo los lorniulo.s ( r i). (.27) ol Vlh. 
itt‘S(|tiollos (III doduisail {MUir W, 0 “, ot parsiiilo jiour 0 ,, dos valours 
ilniit rttxaoliliidtf dlitil (ioinparsililo oil iiioiuo supdrioiirt' a oollo. cli's 

(iHtum r. S. ll» !■ X - 
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/loO 

r<'‘h(illa(s ilii‘('rl('iiH‘iil Indriits \u\v l’d\|irrini(‘p, il <|p 

r(*iiiiiia|ntM’ {\\\{\ (*(Ji'Hiri(d!(s riMilormrs daiis h‘s nuialinihi ( 'jy ), mu 
valtuirs di‘ 

ti, i 

ladalivcs aiiv div(‘i^('S siihslaiii'UN, (lM|)iMHt(‘ii( ii la Inis drs \al(‘iii' »ilr 0 
du/ruiiniirs par r(‘\[)i'ri)MMU', IrsiiiH’s avrr supl aulrua 

avrr (jiiulru cliiirns siMiltuinuil, (aiiilis ijiii' Im'^ rnulliririils I’umpris 
(Ians I('s I'nrimih's (h’s \\, \'I[ r( \‘III drpriuluiil tiiMc|ii4uinMil tins 

vahuirs ulisiu’vnas du 0. I^nir rt^lli* raiNuti, ni idaMi-^’aiiil |t*s lur 
iiiiilrs ( jy ), on a dn najj^li^nu' Ii‘s dilloroiha's dii (i Misirinc ni du', doiil 
(Ml avail ((Mill ooinplr dans \ I, \ II I'l \ III. ()|l Itc (lull ilniti' |i,is 

tjiit', piUM' ctii'liiiii'’ I'liMiiis I'l l•l*rl;lilU‘■. ■'nlt"(.iiiri“i , Irs 

itiimiti'i's roiiipi'is iliinv Ir Talili';iii \'lll ■.iir|i>is'«'iil iiii ili\ iiiillii'iin' rl 
.'i’l'Ii'Vi’iil jiisi|ii’n lilt ili\"iiiillii‘<iiii> (roll i|iiiii’l;^ I'liMruii. 

1 -i‘s plii.s ifniiiils miiiilircii i|iii> rl'|l^l‘|■nll'M( li-. T;ili|i'ini\ \'| i«( \|(| 
I'lniil :’t7 'j 111 i7’l iiiilliiiiiii‘>iiii‘s, il ni n'>>.iill(> t|in' li's Int iiitilf , < 'i • i ilc 
li'rmiiii'iil, h's vtili'iti’s ill' ()^ il 'I till li ili\ 'inillii'iiii". pii". rl li- > \;il('tii' > 

ill' 0 it I 111! '1 ili\<iiiij|ji''iiii’;i pi't's, l!iiijiiiii< il'iii lti‘iir>i, iliiit I |i'>. I k 

Mi'iiiiv I I'l II, li'M viili'iit’.'i ilr v' iioiil liitili's iiili'rifiiii' 1 ii ■('» rl t'cltc'. i|t> 
v' I) Hull, il I'.sl iilatr iin'iiii iihiii’im simpltlii'r li". tiii'itin)i‘., i '17 i, cii 
Hii|ipi'iiii!iiil li'fi ili'tis ili'rii ii'i’s I'liillVt", iliM’iiiiiiii\ iliiii'. Ic- i'iM'||it'ii>iil-< 
ill' .v* 1*1 ill' ,v’, I'iii' I'l'lli' 'iiipjji’i'v.iiui prnihiirii, ilaii’i hi s.ilciit' tic O', iiin- 
v>ii‘i!ilii)ii iiiliirii'iiri' ii hi hitiiiiiu' ih''t pi’iiiltiilH 

'',1) MfMMOtM U,Olf(H,| lU OlUi h ti Ii tl it 

piin'iiiisr'i|in'iil iitlV'i'ii'iii'ii ill! iiniiilii'i* 

1 (hU, 

cl a plus loiio raison a 

Apr!*s oaUo HUpin'os.siniii Its (ton\ valonis do r|iai|no on(dliru*iil li nn 
|•ftrl'l'splltlll!|llll'^, II iliiiix sr'i-ii'n il'i'spi'i'ii'iifi'^ I'ajii.s siir );i mu'Iim' tiih- 

shtiin', Kci'iiiil, l•|||||llll> (HI ih-viiil h’v uUnnln', livs pni llillV•lTlllt■^ 
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rime, tli^ I’iiuli'c, ('( si Ton r<!i)i|i!ii(‘.(! (ics iiiAiiii's vfilt'iii's |>jir l(!nr (l(’((i[- 
sonimo, si di' pins on snppriiiH' ('iic.oi'o li>s <1 (mix (l('nui‘r(‘s ilrc.iiiinlos 
(hiiis l(‘s valours do n, on rodttira los rorinnd's (^>7) aiix snivniifos : 



Kini 

0^ 

j ,7:ii« 

h 0 0 , OCKK) l/| 1 ,S\ 

1 

Solnlioii <1(‘ 

0‘^ 

1 ,<p/|.'t 

h (),(>(><)() rn'i.s', 

1 

(Irowiif^lass, 1 . . . 

0^ 

a , 

1 (), n, oonrxnpA^, 


» , . , 

0^ 

•! , S<)7'! 

\ n, oo.'JNN.v' 0 , ofxiof) 

(7;<)< 

» 'i'* , 

cr- 


1 n, <HKK)f)75,V^ 


Kllnl^lass* i (»hpp(M‘, . . . 

0'^ 

•i.oi/ta 



V 

0'^ 


1 0 , fK>(iS,‘J.V^ 1- (», (KK>(/|()r ,v^ 


a .'i*' OSpl^CM^,... 


■) , r)8(l« 





■ 

■ I" <j 0 ,0(mm)!588,v\ 

Si 

on dosif,oianl pur ii la vi(oss(‘ 

do pro[)af{ali<in do la Inniii'ro dans 

Pair, 

on poso 

08 



(7^) 





on (irora d(!s Ibrjiinlos (.'>) oE ( 

n) 



(7^>) 

)ij . tt3, a.j 

nlijs, 

a,i 



Par siiilo, si I’on rddnil lo d('rnioi' luomltn' do la Ibrniiilo (/|) ii sos 
(rois proitiiors (oriiios, on liiM'ra do o<‘llo (bniiido, on siipposiinl los 
val(nirsd<‘ ii (M do /' rolalivits, non |i!iisti Pair, inais a ttn inilion (|iiol- 
iuin(|no, 

( 7 (i) ii^li 1 . 5 /.M C.il*’'* If 

[)iiis on 01 ) oonolniNi 

(77) •v*', (Uli^- nf)jlV.''J 

on, 00 (nii rt'viinil an ino.mo, 

(7H) .v«- 

Si I’on conlinno do proiidro pour unilc do lomps Ic (jtiolic'iil <in’on 
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nlilicnl ('ll (tivisfiilf iiiip s('\;i;((*sini;ilr |iar inillr riMlIhuis dp 

iiiillioiH, r*f‘s(‘*;Vatirj* jiar (h))’’’, mii drM'Ji* tLni*. Ir^ rurnitilrs ( ' ) 
id (7^), inissi Idrii i|iii> flans la IdnuiilM { Vi), aMriliui r aii\ pfHdli 
I'li'iils li» r li's vairnrs ijin* Iniiniil Ir Taldpaii \ . .Si» an rijnliaii’p, nii 
priMid sMii|di'ni(‘n( pnin* iiiuir di‘ (rinp^ la spiannla si‘\a|M'''iina|p. on 
jirvra divisrr Irs vainnrs dr !i lirri's iln I'aldran \ par (hm"' rf 
valfMiiN dr |r^ id di' c par ( lu AInrs la rnriniiio ( idfoiiiria 


1 pour Pisni, . , - 



tior" 

a, iStjo 

1 i 00** 

, f 1 •) 

1 < 0 >KI 1 • * i 

A' 

too 

Poiii' la '^idiilioil i|t‘ pohi'i'^r , . . * 

\ ' 

1 on 

i»o;‘ ’ 

1 (0 0 ^ 

• k , < iM't ( 1 

, 0 " ' 

' « , t 

/ 

1 fO| 

ISair Ir 

( no 


/ 

1 on* ^ 

) ^ 

00 ' 

*0 1 \ 

A 

Mil) 

1 " 

-r' ispri’r, 

t 00'" 

j , 1 rS 

{ on*' 

/ * 

1 J , f 1 1 ■ 

* 0 1 1 ' 

.1 1 j 

A 

1 00 

1 ) 

. 1 ” rspf' 

lito’^' 

in' 

A* 

. |Mjn 

<• km iij 

1 Of » ' 

tl ^ > II imil M 

A 

i f*i* 

l^)fir Ir iHnpdaf'Si 

1 r'lprrr, . . 

t ‘ 

r,i 

/.* 

‘ OM’ ‘ 

0 ^ t.Mi* ^ r 

Of ' 

K 

i 

( 00 


' 1 '' r‘'prrr, . 

s' 

< no'" 


// 

1 On" 

H 1 1 ► ' 

< ♦ , ♦ »Mi |K| II 1 

/. 

i 0 M 

1 

r'»piM*r. , , 

N ’ 

1 nO' ' 

• > ’ 1 ' « j 

A 

{ iM)** 

J k 

0 . < ► 'u »*♦ 

» o». 

0 , 1 4 . ♦,«(» ' 1 

i 

t liO' 

1 

rspiM'r. , , 

v' 

i iMp' 

} , ' i • f j 

A’ 

1 

f ‘ 

M , ll|f 1 t 1 

< !.»/ ^ 

0 « »• ♦m 1 c n 

/ 

i 1 M} 

la vali'iir ilc 

/ t'laiil variahir, 

anil ^.fiilnianiif 

ii\rr la iMiilioM. 

. cnai^i 



rninii’ a\ rr lii stilriljuirr i|nr I iin rniisMlrrrf rl didriuiuirr ptn 

rripialinn 

(o / 

i 

Si liiiiis ll■.s.s(•l‘l)ml^ Iiiciiiltrc'. (|l'^ rtinimli-n t ;•[>) tm t'lnv.iii hi ;im lit-u 
It'S vaifurs (If /‘ilcvifntlijiit’iil n-lurivi'^, » riur. •■( ‘..■i.nfni irlli- 
((lie l('s invsciilc Ic Taltlfiiii suiMinl. 
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'I’VIUI-AIJ l\, 

Witfiir't ill' /. duns l'utr\ 




iN))iii.n'ii)N in'ii 


II. 


!.(/) 


H’t-; ji)'t«i 



\A'>.n) 


i(V> in;^! 




’* TC 
/ 




/. 

I 






K. 

V. 

0 . 

11 . 


■7<'11'.)i7'' 

7 y-t)yni t 


'11711 

.'iiji 1 V 17 

' 

1 H Oitnxi 





,5<i5HKia 


7'.1>^'7'J'.1 

71)^ J 71 )‘) 

71)5^ *71M* 


7SI><17!I!) 

‘,I>*'’'.I7WI 

criKy'lya 


1 1 


•xifii'Ajy 

'*,!)''7i 

1 »,f'''7'' j 
1 


J /Wi 


1 


I'lii iiiiillijiliaril line clis vsiloiir.s dc lirinis <hi TuUlt'iUi IX uuv In 
viili'iir ill' 0 rrliilivo iiii iiH''fiM' I'livini <‘1 ii mu! suli.-ilantn^ (loum'ui, <ni 


nli(ti'n(lrii III viilciir (Ic , rolalivc an rayon I’l. ii la siihslanc.n doiU. il 

(lU)' 

s’af!;il. Ain.si, par i'Xfiii|)l(!, mi laisaiil usap[<! ilrs lofjarilbiiH's, on (rmi- 
vrru, pom’ las Yaimivrt lU*. /c ralalivcs a la soliilion do {lolassn, ridlas 
(jiia roiirnil Ic Taliloau suivanl. 


T.vin.iiui X. 

Vuli-nrs ill" 4 t"rl(ifhu"\ ii iu sulttliuu tin /tofussi". 


iNhiii.vrios tn.H 



n. 

K. 


* 

(r. 

n. 

i.ii 

iiA- (uir) 

\ i<uu‘»u 

1 / 1 IW 87 M 

1 ia7;a<>77 

<c>«y3y'[ 

n 77 ‘‘.i 88 

>'.A HMJO ( 

idfK(hHo 

1 1 ^o8i3 

I6'jri0>3 

■>0 

U/v (sohUiiMi ilo 


I7.^av()7 

‘*r»i7oy3 

3 1 a 





',1y7'‘ 

t)<’'7!)' 

1 

1 

1 ,«ync) 

1 

a.oOSn 

1 

1 
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Or, si Toil snlisliliir ilrriiii'rr^ viitnirs dr d:ni^ t;i smunlr 

( rn r 

d<‘s r(|Uii(i(iiis ) (HI, r(‘ (|iii n’vi(‘nl iin iikhih', <hin> la Inriimh* 

(Nn) 


.V" 

( Io)‘ 


A' . . A‘ 

. o,u'|n'|.» I ujHil li 

(Ml)'' (MU‘^ 


(HI HhliiHidra, rrininr mu flr\ai( s\ allrlMlr(^ \al(‘iii'> d(^ ^ rl 

• [ in i’" 

tie . siMisililrnirnl rj'iili's aii\ valriMs di’ vSd dr \ i rnliH nHMn* daiM» 

l(' Tal)l(‘aii I, ('I l(dlt*s i|ii'n]i I(*s (rnihr in^rrilrs flatiM ndni tjiir ihhis 
alhins lra('(M*. 

r\nii:,uf \l, 

f/t' s'^ //V ivv t/r in Jdtumit ( ^n i 


iNlHi; UloN |»| rl a 

li. 

( 

" 

1. 

1 , 1. 



a, r' a't 


M,i ;i 

1 1 ,nHi 

1 

Hm i‘ii 1 i r , 1 ’ 1 

or 

n, (oUl 

o , 1 Itll'l 

*1 j'iH 1 

0,1m 

1 

•sin .1, p 

•r 

■’•"■"",,0)0 


u,«inyl» 

n ,ul I 

r ,♦* 

1 ! 

1 i 

H ,n HI 1 M , M‘ 1 j 

j 1 

A'l 

( rn )><> 

a,M (V* 

a 

iM,l| • 1 

! 

1 

1 1 !♦ , M't| <u , 1* 1 i j 

A 


ji 

1 , i |M 


i 

l 

i 

i."<, 1 i, - i 1 

1 


l,(‘.s (liUrrnnn'rt (jiii i-vislfiil ciilrc Ics miIciiis iIc a on lio ' lotif- 
ilirs pur Irs lald(*aii\ I rl \| Mini intrrirnrrs an\ viirialnHis ijiir |mm> 
(litisciil h>s cmMii'H irohscmlions. Kir.-cincmcnl . on liiv ilr^ foi 
iiiult's (u) («( (,■{) 

( iS I ) f , 

1 * 


<‘l, si Ion siiitMtiliic iliiiiK I'njiiulioti (Kt i Ins viilciir), ilo .v I’oijniifN par 
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Ii' TjiMriHi XI, nil pmiiiinl, pour Li la vilnssn iln propii^alion do la 
liiiiiinrn dans I’air, n’nsl-a-dirn nil posaiil 


\\ I (H 77riiKi 
l,i}(>n'^70 ’ 


I, (Si) s, /'ll) I, '(()(•:), 


oil oliliniidra Ins valniirs suiviinlns dns loitiriinur.s (roiidiilalioii dans 
I’air : 


T, nil, r A 11 Xll. 


I'n/cim (Ic I lirth’s ilf In forintili‘ (8i) nn ’/'ulilcnii XI. 


IMJIII \ nON l>l'H llAYONH. 

11. 

i\ 

1). 

K. 


(1. 

11. 

I'lii (IK 

0 « 7 'l 


•jStl; 1 


I«i'> 

T'Hii 


I’)ii cnai" iHillionioiiiiirt do pimro 

••.'ill 

o J-) J 


11)15 

17S.) 

I'lSl 



Or, si I’oii noiiiparn Ins valniirs iln / iiisrrilns dans la dnriiinrn lif'iin 
liorizoiilain dii 'I'alilnati Xll ii nnllns (|iii oii(, n(n roiirnii's par rnx|in- 
riininn n(, (|un nous avoiis jilannns nii Inin dti 'ralilnati II (§ VI), on 
rnnoniiaili’a qii'nllns nn diUni’niil, jioinl. Ins iiiins di's anirns, si I’on nn 
nxnnpin (oulnlbi.s Ins valniirs rnlalivns an raynii II. Olisnrvotis d’ail- 
Iniirs (|iin la (lilVnrnnnn dns iioiiilirns 

('I 

(jiii, dans Ins di’iix Talilnaiix, rnprnsnninni, I’npaissniir dns ondns rida- 
livnsaii rayon II, nxprimnn nn nont-iuillionininns do poiinn, sn rndiiiL 
a unn sniiln iinitn dn I’orilrn indi<|un par In di'rnier nliifTrn, I't qiin Ins 
nxpnriniinns dn l'’raun.idio('nr (fui dntin'iniiinnt Ins /'paissnurs d’nndns, 
nxfiriiiinns on nniiL-inillionininns do poncn, loiiriiissnnl souvonf, [lonr 
nn mninn rayon dns nomlirns donl, Ins dnriiinrs chill rns dilTnrnnt nntrn 
(MIX d’niu' oil do pinsintirs unilns. 

O’nsl on oh.sorvaiU los plionoinniios produils par dns rosca.iix cooi- 
jjosos do Ills iiidLalliijuos parallclos Ins uns aux aiilros, ([uo Fraunii- 
liofiM’ a obtoiui noiiibros iuscrils nn tnlo dii Tableau II (§ VI), 
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VM\ 

savnir 


/ a) Ma(i» IM(^* M'* 


On iMMi( rimsnilpr ii la* Mijrl li* Ali'nmin* In pai’ rr |iti\^i» ini a I’ \«m 
(I rinir i\o iViiiiirli ti' \ ] jiiin I.rs iiniiiliri* > ilnnl li \ nn) 

ilniiiirs (hins Ir?, |n'nniit‘rn'i vt sr lrnii\riiO h Li (in iln 

rnnuilarns par li>s snivaiils ; 

(lo ’^1‘S M ^ nil p, I /M it , P t^M- 

lii‘N r|)tiiss(‘nrs (TiPiitli*'^ rnpri'raniltM’ * par !«“ ♦ rniinlpi< ^ ( a » <^1 liaip (nr 
iiiris ini n)illiiiii'(rrs nnl i*fr aplnpliM*a par t|ni*lt|tn* ^ pliv n n . \inft 
(‘li|l'(‘ atllias la l^hYsIfjifr tli* I’nnilh'l K iranlH ’* ptj> riih*n . Ili i • lirl 
par ('MMMphv nnl ailt^pln li*a rpai*«a’nr . p| ppihIp irpirnnltt « p.u 
Its iuiiiiImm's (h), ini plarani ii la IpMi* iIp* i i iiv pi Ip^ pu nun .K* - 
nniiilii'i'S (a). Par i’nuMi'i|iinil il*i nii( siippipa' iph" \r * |pMi:rnp’ni < »lr’* 
(Mnli'hi ('Xprinircs rn ia*n( anillinMirnn*'^ tip’ pinip'*** i’lan*nl n^pn ^'n 
Inns, pnilr In^i rayinis 


n, \K K l‘, (*. II. 

par l(‘S imiiibrn't 

< <’) » ( * n M M, irii ), j I , 1 ^ 1 ,1.;, 

Pns (Irnv snih‘s dr nninlirn’^^ (a) i*l n* i 'ppiiI taunplp’ltaninl tl\n * nni 
ilaiis In prniiiinr n( In (rtPiMnni* Inrmn. I‘;tli-. :,u,nuU u\ ant 

Idnnirilf dfiin^ In t|Matrinijir fd li* ^nxinin*; inar^ rllr * phtlrtpiil a 
indaldnntnni plans In st^plii’nn' nn dnnin |p*rnip\ ll’aillp in ► h ‘ h»i 
inilli’s I'ljililins dads In pirsnil ^Innmirr prrtnnlilp'nl pin lane sp*t\n 
n'(iis InriiM'S snppnsr^ mnuns u (.i tlidpn minafinn tlr* tjnalM- anln-^ 
ainsi ipin nniis allpiiis In lairn vnir. 
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lintiiini ilcsrii!nmlcr.(-.M)rH 'll li’i.iilr,., l.unnil.N (.i,.|,ir, .l.-r.-r 
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on inriiio .sinipIonK'iil Irs valours dc 


<■)„ <■>,>. 


(Ifi.s Corniiilf's ('((iiic.itN'i’onl avcc. rotjiialioii ('.’.7) tin ^ VII ol aviMi ('(‘lie 
({ti'oii ('ll ({('‘iliiif (|iiaiiil on .sn|)|iriiiio lo di'riiii'r (('I'liii' dn socoiid 
iiK'iiilin', p.'ii' ('(insoijnciil avoo la snivanic 
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INircilli'iiH'iil, I'll sn|)|)nsaiii (onjonrs (|no I’on M(''}^li};(’ Ii's diUV’rciici'S 
fluii'.s (In (l•oisii•nlo ordcii, o’o.sl-a-diri' Iom ([naii(i(('‘s 


A'()„ iV',s7, A'/;', 


on d(’‘dnii‘a dos (''(inalioiis (Vi). ( /I’i) d’aniros I'mnalioii.s i|ni si'i'- 
vit'onl. ii d^■>l('l•nlin('l• loa valonrs {foiirTalcs dcs (|naiili(i’'s 


(|naiid on connailra lonr.s vaicnrs |iai‘lionli!‘i'(‘s I'oiTosiiondaiili’s li Irois 
valciu'.s donni’ca do /. Ainsi, ^lal• oxoinpio, I'li posaiil // ■ ol rojcar- 
dan( oniiiino onnniK'a los valours dn oori'o.spondaiilos a / t . /■ - I, 
/==: (), on lii’oi'ii do l’('i<|na!,ion (V'*) 
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pi y'r 
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■ft, y'a 
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inainlonani, on I'ail, poui* ahn'ifjor, 


ftt-fti, r 

OEiii'/rs th C. — .S. II, l. X. 
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lit rnriiMili' ) (liiiiiici'a ^llM[ll('ll)n)l 

{«(i) ' /.• lu/, /, 'ij 

nil, til' ijiii ri'vii’iil iiii iiir'iiii'. 

(S;) /, ' (i 11, c,)/, ' t II,/,' , t:,/,, . 

I'liiliii, ^<i iliilis li'-t rM|iiiiliiins ( I'l't ) I'l ( ll'i ) IIII •.iiii'.liiiir . ilr 

[i, cl lit' y, Iriilivccs ||!II1!< Ic \'ill, nii ilriliiira .n'•cllh■l)l i|i‘ Ini 
mules Ics viilciirs tie 

It,. '•! I', 

cnm|irisc>i ilaiis It' riililcan i|iic imiis aiinm, li.n’ci . 
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Tabmiau XIII. 
Valeurs tie y'„ Ii„ C,, I),. 



1. 

0 , 

3 . 

4 . 

5 . 

6 

7 

«o:mmi 

[i> 

?i 

0,190808 

0,190808 

0,1(18734 
0, i<)o8(lS 

0,10899 1 
0, 1908O8 

o,o 3 i 477 

9,190868 

-o,o‘] 8 iv 5 
0 , 1 i)o 808 

-0, 171610 
0, 1908(18 

-o,o()a 9 (iti 
0, 19 o8{U 

0. 110000 1 

1 , 33 () 07 (» 

Y 



0,000000 

- 0 ,O>' 2 l 3 i 

-0,081947 

-0,159391 

-o, 9 ’j 8 <j<>;t 

0,30-3478 

“0,4 8 1 1 3-9 

-1 , KJ()07 5 


-0, 1(1970 
-0,10970 

~o,o 85 io 
-0 , I G970 

o, 0753 tf 
-0, 1697(1 

o,i 79'>4 
-0, JO970 

-0 , 1 (19711 

o,() 45 -> I 
-0, i0()7o 

-o,-> 454 i 
-0, iO()70 

-0,00043 

-1,1 8790 

Y/" Yi 

f), 00000 

n,o8/j0o 

0,94504 

o, 3 ( 8<)4 

0 ,3(5909 


-0,117571 

1,187(7 

-•/.)) 



('(+ Yr) 


f)? 737 o{ 

3 tf) 0^199 

38(99370 

9 i 3533 i 

. 54275 c)K 

2 o? 4 f )38 

.'i 678377 

3 5989-5 9 . 

3 i '>9 5 ()(i 
5599.817 

879 1 53 -j. 

68-»90 }<) 



08 ii 3 io 5 

4757039 

3409,870 

90801 55 

77 ‘><) 7 i<) 

I 9 ()H 89 *» 

“i 1 ,o 5 i 5 
--[7,94 l'> 

y 1- Ys 


-9 , 99 t )9 

-9,990-^. 

-ii ,9909 

- 9 ,, I 899, 

-2 , 99(19 

-I ,0i4 { 
-?.,()909 

-o, 5 i )>9 

0,1 ■<74 

- 9,<)!|09 


- 0 , 839,0 

0 , 0000 

OjHoio 

1 ,375s 

’.-* 5 ) 7 ^^ 

3 , 1176 

0,8897 

1 

L 

1 

L 

f-(p/-P.)j 


9 ‘> 0 J 9 i 3 

34^0599 


goSfiliaA 

9024638 

1 385553 
3598929 

37979,24 

5599817 

497979 i 
6899(1 j<i 



?Mi 83 a 
93900 1 1 


10(10963 
<) 39 oo 4 I 

4983775 
939004 1 

93900 { [ 
93900 { 1 

, iHo--i 435 " 
93 (joo-j I 


E(+C/) 


39OI79T 


I (>7099 9 , 

5593734 

0 ,0(lO(M) 

'MiaJjji 


C 


-0,09119 


0,14099. 

0,30955 

r ,()no()i> 

i, 74 v 77 

3,23105 



3450599 

9 1 3533 1 

913533 1 

9 1 3533 1 

2024638 

()i 3533 i 

3598999 

9 1 35 33 1 


68 9010 
9135331 



48 1 59.08 

0,00000 

9889807 

44O9891 

(i 457 lHfi 

7(1873 09 




04 574 80 

39,0 1791 


04 574 80 

I (\7099.9, 

0457486 

5593734 


(if 574 80 

94 1^894 



97 i<W 7 


819840H 

91 ) 5 19,90 

(>i 57 l 8 (> 

'“H869880 




0,27010 

-0,09374 


o,6{98t) 

9,79440 

1 ,00370 

4 , 4''332 

4 , 4 'a 339 . 

5,87125 

7,70882 

I 5 , 3 o 4 1 9 

0,019 I 3 


0,3038 i 


1 ,9.9510 

I , 19070 

0,00000 

-1,83757 

Gh-I)/ 


o, 34 ft 05 


i, 44 ?o 8 

1 ,55395 


-0 ,o()48o 

3,9,4318 

i-Ci-D 


0,69735 


-0,4 4 ‘^08 

-0 , 5539.5 


1,09480 

0 , 7508 - 9 . 


E)i consequence, on lircra tic la fonnule (87) 

' ^2'*= 0,65735 0,36384 /“* — o, oar 19 

^4^ = — o, 44 ao 8 / 7 *+ 1,29516/72 + 0, 1469a 

0,55325/7*+ 1,19070/72 + 0,36255/72, 
, /72-- 1,09480/72- 1,83757/72-1- I, ^4ar,^ /-a. 
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Si iliiiis Cl'S (l('i‘iiici'("i c(|ii)i(iiMis tut siilnOilin* If. ilc /, . /,, /, 

i|iii (uiil piii'lic lie In i.dilc ( :i ) "ii. cc ijiii l•c\M•lll nti m, i'h pn- 

11!IH( JKHU' Oiiitc lie l(m;pli'iir IIII cciil iMillii'inc ile pmici’. mi pi> .<■ 
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(III iililii'iii)ni pilin' 
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scnloos par lo premier, le troisieme o(. Ic sixii'ine (ormo dc la unite (a), 
nous sommes conduils, par rappliration eh' la ronimlo (87 ), ii reni- 
plaeer la suite (lout il s'agit par (lettc autre suil(! de noiui)r()s 

(d) ^x^\, 2 /|a 3 , 217J, ifj/i7, 179, ■), idSf), j/irn. 

Si ail sixieinc terme de la suite (a) on suhstitiiait hi sixieme (ormi' 
de la suite (h), les nombres (d) so trouvcraicnl, I'li vertii <hi la I'oi’- 
mulo (87), remplaces par Ics suivants : 

(c) a 54 i» 9.42.3, 2175, 1948, 1790, u'> 87, i 4 i> 4 - 

En comparant les nomlirea (d) et (e) aux uonibres (a) et (<;), on 
rcconnait (juc, si lies deux suites (a) et (c) la pniiniere s’accorde 
raoiiis liien avec les suites (d) ct(e) dans Ic second, le ((uatrienio et 
le cin(|uieine Icrme, clle s’en rapproche heaiicoup plus dans le sep- 
tieme terme, dont la variation, (inantl on passe dc la suite (a) a la 
suite (d) on (e), eat iiuile on seulernent ('gale ii troia unites d(i I’oi'dfe 
iiulique par Ic dernier chiirrc, et sh'ileve au eontraire ii In.'ize iinitt's 
dll miiinc ordre lovsffu’on passe clcs nombres (e) aux noinhres (d). 

En lerminant cc j)aragra])hc, nous ferons obsi'rvcr que les equa- 
tions (/(8), (4d)> (4-^) ct(()o) ont line grande analogic avec line lor- 
mulo dll miiiuo genre quo j’ai donneo dans iin Memoire lithographic 
sur I’interpolation, et a I’aide dc laqueile on pourrail encore devi'- 
lopper aiseraent deux dcs trois quantitijs 

0 , s cl /i on 

siiivant les puissances ascendantes cle la troisieme. 

§ Xll. — Sur les rdsuhals quo fournil I'approximalion 
dll premier ordre. 

Le Tableau XI du § XI fourniL Ics valours approclu'jcs dc s'" quo I’on 
deduit do la formulc (77) on (78), en supposant les valcurs de it, b, 
f, J) relatives a la solution de potasse. Cliaciine dc cos valcurs appro- 
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iilii’cs so coiiiiiosr do (rois (oniios dniil iiw doii\ doriiior. •.mil rmti|i;i 
nililos iiiix vali'iirs do JiW, o( do A-'O,. o’osi •ii-ditr iiu\ diUn oiu i , linii". 

dll pi'oiiiior ol dll soooiid oi'dro; ol run I'ooniiii.nl in ii 

riiis|ioi‘lioii dll Taliloiiii Nl (i; Ml i|iio lo li'niMioiiio loinio. •''o.l n din' 
lo loniio dll Miooiid (Ii'di'o, isl (uiijiiiiis iiiiiiiidio i|iio l,i n>iilii'-iiii' |mi hf 
dll protiiior. II on osl aiiisi |iiiiir loiilo>< lo^ >.iilo>l.iiiri>'., |||l•lno |iiiiii 
IVinu (|iini({UP \r r-orllirnwil tin ^nif, l.i uriMini ir t|r i Im 
iiiiilos{ 'yii), lioaiio()ii|i (diis nnisidoraldo i|iio dan;, lo'. •,iii\;(iiii'‘., I'tlrr 
livoiiioiil la valiMir do ndiilivo a I’oaii o( an i.i\<in II. on |r. |iii. 
dull 

idl'lV'. I,‘l!|l|*» I.IMM, 


a |iniin|iialrioiiio |iiiissanoo lo nninliro 


o( lo iirndiiil do com doniiorH nniiiliri's par lo rnidlii'it'iil n.iooti 
saviiir 

•udlV-'i - . I ’ ll ', 


Ohi inlorioiir ii (Iroo prodiiil ropro-oiilora inidoniiittni lo lappmi 
dos lorinos jirn|)ni’liiiniiols ii /■'’ ol it /■"' daiia lo Iriintino ipio I'oiilri nio l,i 
pi’oiiiioi’o dos rnriiiiilos { ';t) ). 

M siiil do 00 i|ii’nii vioiK do diro ipio lo-. I'niiiinlo'. . , ,•( .mho . dn 

XI |ii'ooodon( .sornni oni'iiro soiisililouioni ov.ioio >,i t'.m \ iii'jdii.-o 
lo.s lorinos dll soimmhI nrdro. Alnr.-,. on pnsaiil, |iiiiir iilnopor. 

(') ii3 «, It, 3 (i, 

nil rodiiira la I'nniinlo ( 7I;) it 

<’) W' 11(1 u II A*. 


On poiil d’adloiirs olalilir dirooloinoiil oollo doriiioio 1.111111110 do l.t 
inaiiioro siiivaiilo, 

'I""- I"* 'il'nili,.,,* 

•!« |„ 
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('( coiisidoi'oiis nil rayon dans lr(|no! Ins (Irplai'riin'iils ntnioi'.ulairt's 
s()i('nL parallMi's a I’axo d(>s ,r. On dovra, dans la iinsinirro dos (or- 
tniil(‘s ( rC)) (In 1, snpposi'r 

■II - (I, C o, 

(il ^ roiiolioii dt!ss('nl(is varialilos iinl('‘,|)(n»(lanl(*s /. Done, nclli' for- 

imilo doiiiiiira siinplonu’iil 


(:0 


d/j' 


s 


r('') ,/(/■) c.os'a . . 

m , it 

r 


Do pins, t'daiU i’aooroissnmoiiL do la I'nnclion corrospoiidanl ii 
racoroissinnonl A)' oti /’oosp do la variablo on aura, par lo (Inat- 
rorno do Taylor, 


(/|) A?.- /'((osp 


/•’(•os»(5 


<KY 


I .a 




I . a . t)y'' 


/•' cos* fi ()' $ 

1. d)'‘ 


I5n subs! iUiant la valour pr('!t!»'idoiil.o do Aq dans r(>(|nalion (^.’1), in'^li- 
f'oanl. los soinmos qni ronfornund, sous lo si^'iio S dos pnissaiioos 
iinpairos do oosp, (*(. posuid, pour alna'iffor. 


(fi) 

j„ s| 

< 

\Ar) 1 - 

/(/•)r.os‘al 

(;os''[i 1 


1. !•(/•) 1- 

/(/•)cos''(/| 

Oils' [i 1 

on obtiondra 

la (brinnlo 




((*) 

dt‘ 

-H 11 

fAi;» 


qni (iovionl. 





(7) 



1- 


'(W ■ 


,l.v' 



lorsqu’on riiduit la soric compriso clans lo aooond inoinbro ii scs donx 
premiers lormos. Si d’ailleurs on c^hoisit pour origiuo dos ooordon- 
neos un poini, oii les molecules d'oUier no soiont pas dciplaooos dans 



iNOiivi: \ ii\ im' m \tiiimi m ii.h 

U- jircmier in^.(iin(. licvni s’rvamMiif (jiiain! (Hi -.iiiiii.f-i'i .1 ■.tniiiila 
nniti’iil 

J (», / 

(•( r(Hi vai'ilicra (a'llr condiftnli, aiiisi i|in' la rorniiilc 1 t*ii |l•l'.alll 


(11) 


.'I si II I /. ( (■ ' 

;r ti It'/,-. 


(;’i's( ii |i('it |iri‘'S (‘II .‘.iiivaiil fcKi' iiir/liiMic ijiir |'a\ai ■ i lai'li la Im 
iiitili' ( ■> ) (III ( (| ) ilaii'i Mil Mi'iiiiiiri' |Mi‘M'tili' ii I’ Vraili iiin- di- ll■n^l•>. 
li' 1 '( jiiiii iH ill. (Vile iiM'iiic iiirlliiii!i' a cli- (iiilitici'. am 1 t(iii' !<■ • Im 

iiiiilcs ( y ), ( ii ) (‘( ( ;) )i ilaii'i li' /‘w/A//// </( I .'icit//' 1 V ili‘ \l. di’ li'iii .ai 

( I . \l |i. iiiiiii'i’ I ii ill ) ( ' I'll ' I I'll'' ‘I I'll' |it "|i'’ 'll' d' |iin d.iii • 
III! arliclii dll /‘li{lii\i)f)/ii<’4il (jaii\ii'i' i.'iii'i l■>ln||^t^' |lll•|lll■ .t 

siiii|ililii'i‘ If!. I'alrill'. dfVfliililif'' il.iif. I'' Mi iii'iilf m la di .|ii i mii. 
ffla (ifiil f vidi'Kiiiif III ii ff i|ii(‘ riiiilftii’ df r.'iiliflf II .iMiil (iiiiiii Mill . 
IfS vi’iiv If Toiiif XIV ilii Hulhii/i fi •i|f!.sif. tiifiiliiHiiif. 

I.(ii'!.i|ii(‘ 1*1111 fiiiisiilfi'f If Ifi'iiif 

fiiiiiiiif (iiif (|ii!iiili(f dmil If fill'l l'' |ifiil fli'f iii';?lii’f, nil .1 
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YcrilirM' ii riiiili* itcs i‘\|irritHii*c‘*» di' i’uiiiiHiljnlVr jur' M, IK Vi*\\t I djii ii 
plu^iriirs arlirli‘s rjiii* nMilcrnicnf u/ / ri Ic 
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